IPYIIITBO MATEMATUYAPA CPEUJE

Marepujanu 3a MiIane MaTeMaTudape, cB. 31
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NPEIATOBOP ITETOM U3 IJAILY

Y oBOM u3Hamy 30UpKa CAAPXKU CBE 33AaTKE C3 TAKMHYEHa ox 1992.
no 2001. rogune, yrmpyuyjyhu one ca upsux ner Jyauopckux HarkarCKux
MAaTEMATUYKUX ONUMIN}3Ja, KOje cy oxpxane y Beorpany, Arunu, Codu-
ju, Oxpugy u ma Kumopy.

Beoezpao, nosembpa 2001. 200.
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M MarteMaTHUKa TaAaKMU4eha yYeHUMKAa OCHOBHIX IIKOJIA

9. Ja mm ce 3Besgume y 6pojy 1 x5 * 4 * 7 MOrYy 3aMEHMTH HCTOM
magpoM Tako ga nobujeru 6poj Oyne nemus ca 37 Omrosop om@mu:ovm:
He nmposepaBajyhu cse MoryhHocTu.

10. Yrinosu o M [ €Y CYNIEMEHTHU, & YTIOBH 3 M <y KOMIIEMEHTHH.
Onpeautu yraose o, B u 7y ako je yrao « ner nyra selim ox yraa +y.

VI paspen

11. Koja msa npupogua 6poja :ZE% npousson 1350 u 3ajemumaku me-
gunan 157

12. Hexa je S mewrap kpyra ymnmcasor y mnpasoyriu Tpoyrao ABC
ca mpaBuUM yriaom kon Temena A. I3padymaTm yriose Tpoyria ako je
pa3muka yrnosa LASB u LASC jemnaka 30°.

13. Kama ce yerspruna jemua cyme cabepe ca Tpehmmom mpyre, Koja
je 20 nmuuapa seha on mpse, mobuja ce cyma 3a 280 mmmapa Beha ox
nonosuue Tpehe cyme, koja je 3a 50 numapa mama on mpse cyme. Ogpenn
CBE TPH CyMe.

14. Ha mpocnasm pobempmasa okymmio ce meseropo aeme. Ha u je
moryhe Jna cBako OJ BMX NO3HAje O paHWje TayHO TPOje meme?

15. Homemu tpoyrao ABC wa Tpu [Hela Tako Ja Ce OX EBUX MOXKE
CACTABUTU NPABOYTAOHUK.

VII pazpen

8
16. YwMmamumany 4YuHH - yMameHuKa. KOMMKO mpoueHaTa yMamMONa

YUHU DA3IHKA?!
17. IIra je sehe: 31'% mmm 657

18. Dbpoj nmujaronara muoroyria je 8 myra Behu omx 6poja cTpanmua.
Konuku je 36up yryTpamsux yriopa TOr MHOroyria?

19. VY mexom meceny Tpu cyGoTe Cy maje Ha mapam maTyM. Koju je mau
y Henemu 6uo 25. nam Tor Mecema?

20. Y nmpasoyrau TPOyrao umje cy karere 21 cm u 28 cm ymumM KBAAPAT
4Mje Cy ABe CTPaHMNE Ha KATeTaMa, a 9eTBPTO TeMe Ha XMIOTEHY3H.
W3spauynaj ofcedke Ha KOje TeMe KBAADPATa LeIU XMIOOTEHY3y.

1992. OmrtmHcko TakMudere — [V pa3pex 3

VIII paspenx

21. Meby n maTux Tavaka He mocToje 4 KOje NPUNANA]Y jeNHO] PABHU.
Axo je 6poj pasmu koju ome oxpebyjy 35 nyra sehm oxm 6poja Tavaxa,
OJApeAUTH KOMMKO IpaBux onpelyjy oBe Tauke.

22. Iloxasaru 4a je pas3imka KBaApaTa OMIO KOja ABa HemapHa Opoja
JeJbUBA Ca 8.

23. Peummtu jenmaumuy |2z — 1| + 2z = 3.
24. Ogjpenutu pas3nIoMax jeqHak nepuoguynom passojy 0,818181.

25. Oko jenHakxoKpakor Tpanesa gyuje ¢y ocoune 24cm u 10cm, a Bu-
CHHA JeIHAKA CPEAO] JIMHUjU, onucaH je kpyr. OApean KOMUKO NPOUEHATS,
DOBPUIMEE KPYra 3ay3MMa Tpames.

OIMIIITNHCKO TAKMMNYEIHE 1992.
IV paspen

26. OOum mpaBoyraoHmka je 72cm. jemsa crpamuiia je 2 nyra kpalia
OI Opyre CTDAHULE HPABOYraOHUKA. VI3pAauyHATH NOBPUIMHY YETBOPOYIIA
4Hja TeMeHa Cy CPeIUIITa CTPAHUIA OBOT NPAaBOYTaOHUKA.

27. Kommko Ayu M KONMKO TPOYTJIOBA MMa Ha cieaeliem uprexy’

2 (16| 6

Cnuxka y3 3agatax 27 : Cavka y3 3amaTtak 29

28. Cabupamem 1m0 aBa o Tpu HemosHaTta 6poja mobujajy ce 36mponu
156, 162, 170. Onxpenn Henoznate Gpojese.

29. Ilomyuu npasua nosma Gpojesuma 0, 4, 8, 10, 12 u 14 y xBagpary
H3, CIUIUM Tako Ja ce gobuje ,Maruduu” KBajJpart, T). TAKO MOa 30MpOBH
6pojesa y CBUM pelOBHMa, KOIOHAMA U IUjaroHanama Oymy jerHakd.

30. Ise jabyke umajy 3ajexmo 100g. Beha jabyka u ter ox 20g y
PABHOTEXM Cy ca MamoMm jabykom u TeroMm on 50g. Koauko je rtemrxa
cBaka jalyka?
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@ MaTeMaTUUKa TaKMUYEHa YYeHUKa OCHOBHUX IIIKOJIa

48. Ksagpar npupojuor 6poja 3aspmasa ce uudppom 5. la nu je werosa
rpeha mudpa 3IecHa mapHa UIM HemapHa?

49. Kpyrosu k; u ky ca uenrpuma S; m S, ceky ce y taykama A
u B. Heka npasa kpo3 tauky B ceue k; y tausku C, a ko y Tayku D.
Ioxasatu na je £LCAS; = ADAS,.

50. Pemutnu jemnaunny |1 — |z]| = 2.
OKPYXKHO HMVHAZSA‘HHFH 1992,
IV paspen

51. IHemmdpposaru cabupaimbe

AAA
BB
+ ccC

CDAB

52. Axo 6pojy usbpumemo nocnemmy mudpy 0, OHZA ce OH CMamM 3a
27405. Koju je To 6poj?

53. Kaxo 6ucre nomohy jenme xaunte onx 41 u jemne xanre ox 91 nomenn
ca yecMme Tayno 61 Boge?

54. Iart je npasoyraonuk ABCD ca crpasunama AB =5cm u BC =
4cm. Tauxka M npunana crpasmuu AB, a tayka N crpamumun CD.
Axko je o6um werBopoyrna AMND jemnak obumy uersopoyria M BCN
u u3gocu l4cm, wabu ayxuny ayxu MN .

55. Kouxa usune 4 dm je obojenna upsenom 60joM, a MOTOM UCEYEHA HA,
xoukuue meune 1dm. Kommko je nobujeno kouxuua kxoje umajy obojene:
a) Tpu crpake; 6) 1Be cTpaHe; B) jefiHy CTPaHy; T') HUjeIHY CTPaHy?

V paspen

56. Kommko uMa mpupojuux 6pojesa mamux ox 1000 koju HECY AesUBU
HY ca 3 Hm ca 57

57. Dbpojese 1, 2, ..., 32 moxenu y derupu rpyme ox no 8 Gpojesa
Tako Aa 30mposu OpojeBa y oBuM rpymama Gymy jemHAKH.

1992. Oxpy»xHo TakMmuuerbe — VI paspen 7

58. Ha npasoyraonom Gmamjapckom crony M N P(Q Hanase ce xyrie y
taukama A n B. Kyrna ynapera y taukn A oxbmja ce on usmue PQ y
taukn X , motoM of msune QM y tauxu Y, m noraba kyray y tauxu B.
Oapemu Tauke X m Y ako 3Ham na ce Kyria oxduja O MBHIE TAKO 13
ONa3Ha M OJJa3Ha myTama oBpa3yjy jeqHaxe yrjioBe IpeMa TO) MBULM.
Oarosop oOpa3noxu.

*B

Cianka y3 3ajatak 58

59. Jlato je 5 pa3nuYATHX Tavaka y DaBHH KOje He NPUNAJAjy jeaHO]
IpaB0j. 34 CBAKM OJ PA3NMYMTHX MONOXKAJA AATUX TA4aKa U3padyHaj 6poj
npaBux Koje ome oapebyjy.

60. Bunmama, Hama u Jaroma cy umanu 2450 munapa. Kama je Bnanma

1 1 1
HOTPOIINO 3 cBOT mexa, Hana 2 CBOT feda u Jarona, R CBOTI' I€J1a, OCTAJe

cy UM jemHaKe CyMe HOBIA. Konuko je cBako OJ mUX MMAO HOBHA?
VI pa3pen

61. Ca xoamko HyJa Ce 3aBpliaBa npou3sBox upsux 150 mpuponsux 6po-
jesa?

62. Crapuju 6par ox kyhe no mxrone nemadn 30 MunyTa, a maabu 40
MunyTa. Ilocre xoamko mumyTa lie crapuju 6par ctuhu mmaber ako je
maabu nomao 5 mMumyTa panuje’?

63. Ila qm ce og 100 npoussomuux Heaux OpojeBa yBek MOke uzabparn
15 6pojeBa TakBMX Ja je pa3imMKa CBaka jasa Opoja ox tux 15 Hemusa
Bpojem 77

64. Jlokaxu na je Teme Hajpeher yHyTpaumer yriaa Tpoyria HajOmmke
LEHTPy YIUCAHOr KPYTra.
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HO MaTteMaTHUKa TaKMUUeha yUeHUKA OCHOBHMX HIKOJIa

87. Oxpemuru npupoare 6pojese a u b, a > b, 3a xoje je 36up 6pojesa
a .
a+b,a~b,a-bu 3 jenmHax 245.

88. Ilpasoyraomuk crpamuma 9cm

u 16cm paspesaTtu HA ABA JENIa OX
KOJUX Ce MOXe CaCTaBUTU KB3APAT.

89. Y mnpaBoyrim HMCe4ak HOMyIpe-
yHuka K yOnmCaE je KPyr HOJAyIpe-
uynnka 1 (Bugu camky). Hspasu nmo-
BPUIMEY OCEHUEHOT nena gurype y 3a-
Cnuka y3 3agatak 89 BUCHOCTH o1 K.

90. Y 6Gasen oOmuka kBajpa Oase 1,5m X 4m u xybune 2m HACyTO je
4,5m? Boge.
a) 3a KOTHKO Ce TOJUTHEE HUBO BOJE AKO y BEra CILyCTUMO METAJHY KOUKY
uBmme 1m?

6) 3a KOMMKO Ce NOHOBO IOJUIHE HUBO BOJE aKO Ce Ha JHO Oasena cmycre
jom jaBe Takse Komke?

CABE3HO TAKMHAYEILE 1992.
VI1I paspen

91. Oapemutu 6pojese a, b, ¢, d koju ucnymapajy cienehe ycuose:

a:b=2:3, a:d=3:5, b:c=6:5 2d—a—c=26.

92. Jlyxume CTpaHMUA HPABOYTAOHMKA Cy M3PaxKeHe NPUPOIHMM Opoje-
puma. OApemuTH Te AyKHHE ako je MepHH OpOj HOBpIIKEE NIPaBOYTaOHUKA
jennak MepHOM Opojy Herosor obmMa.

93. Cpaka amjaronaia KOHBeKCHOr versopoyria ABCD nenm meromy
HOBpIMMHY HA ABa jemHaka gena. [lokazaTu ma je Taj 4€TBOPOYrao mapa-
neNoTpaM.

94. Heka je X npoumssonna tauka nyxu AB = d. Hexa cy C u D
Tadke Ca Pa3HUX cTpana npase AB Takse na cy Tpoyraosu AXD u X BC
jemaaxocrpanuanu. Jlokasatu na je uersopoyrao ACBD jemnaxoxpaku
Tpames M OJPENUTH HEroBy IOBPMINHY y 3aBUCHOCTH OX d.

1992. Cage3Ho Takmuuerwe — VIII paspexn 11

95. IlBa Tprosua jyxHuM Bohiem Bpwe pasmemy. IIpsm je mpyrom 3a
16 xuBHMja N20 OHONMKO KOM3Ja NMMYHA KOJUKO je KHBHMja ZOOHO 3a TpU
Tynera auMyroBa. Komuko he komazna kusuja apyru Tprosan JaTu mpBOM
3a Tyme (= 12 xomana) mumynosa?

VIII pa3pex

96. Pewwnrtn mo z jeamaduny:

a+b—z2z a+c—-z2 b4c-=zx 4x
+ + + =
¢ b a a+b+c

Bpojesn @, b, ¢, a +b+c cy @wuusase.s on 5:5..

1

97. Hexka ce xpyrosu k; m ko ca mentpuma S; u S5 CeKy y TauKaMa
A u B. Ilpasa p xpo3 tauky A ceue xpyr k; y rauku M; m Kpyr k-
y tauku M. Iloxasatm na je MiM, < 2-51S,. Y koM je cuydajy
EH\E.M =2 _,W_H_m.w.w

98. Oxo moayJIONTE NONYNPEIHAKA T je OMHUCAHA npaBa Kyna BucuHe H |

TAKO 113 Cy OCHOBE NOJYJIONTE U KyNe KOHUeHTPUIHU Kpyrosu. M3pauysarn
330PEMUERY KyIe.

99. Ksazmpar semmumse 10dm? nommouaj ca 10 xpazpaTHux mroumma
nospmure no 1dm?. JlosBomeno je Heke 0x mmoumua JemHUM mpaBuUM
P€30M NMOJeNUTH HA JABA JAeia.

100. Mecra A u B nosesyje npaBoaunujcka mpyra ayxume 300km. U3
mecta A xa mecry B nonasm Bo3z V4 Gpsunom v; = 40 km/h. Wcrospe-
MeHo u3 mecTa B ka mecty A monasu Bo3 Vp GpsmHom vy = 80km/h. ¥
TPEHYTKy MOJNACKa BO30Ba, u3 Mecta A kxa Bosy Vp nonehe macra. Kax
CTUTHE 10 BO32 Vg, nacTa neTn Ha3al ka BO3y V4 CBe JAOK ra HE CyCpETHE,
I3, HOHOBO JETH Ka BO3y Vp, UTH

Axo macra ma oBaj HaumE nerm usmely BosoBa V4 u Vg Op3uHOM
120km/h, xomuxo he kumomerapa owa mperereTu 10 cycpera Vi m Vg?
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Hmm MaTeMaTHuka TakMU4Yelka YYEeHUKa OCHOBHMX IIKOJIA

VIII pa3zpen

121. Heka cy Ha MuMOMIa3HuM mpasuM p u ¢ naTe tauke A, B,C € p

u D,E € q. Komuko passu onpebyjy tauke A,B,C,D, E, F' ako Tauka

F He mpummaja HujeaHoj ox mpasux oxpehenux rauxama A, B,C,D,E?

2—xz 2

z—1 > 3

123. Kpyrosm k1 u ko ca memrpmma O; m Oz gmomupyjy ce CHomba

y tauxy B. Ceuuna xpos tauky B ceue kpyrose k; u ko pemom y
raukama A u C. Iokazatm Ja cy
TaHTeHTe OBUX KPYroBa y Taukama A
n C napanenge.

122. Pewn vejegnaduny

|

\ - 124. Joxaxu jna je m3pas 8™ +
/v. P 8"+l +8"+2 nemus ca 584 (n € N).

\
‘ — - .

x \ _ 125. Opx xouxe ymja je upuua 10cm

|L4|,|/ \ >~ oIpesana je jemua mema Tpehinna, xao

i - LITO je mpuKa3aHo Ha caumu. VIzpady-

Cauka y3 3amatak 125 HAj OyXUHEe T 0 Y.

OIIIMTVNHCKO TAKMAYEIHE 1993.
IV paspen

126. Ilonynm mpasua nossa tabere Tako Ja cyma OpojeBa y CBaka TpH
CyCellHa MOJba O XOpM3OHTANU ¥ BepTukaiu Oynme 12.

5

127. VY jemmoj mKOIM HA ABA JeYaka J0Na3e TPHM JEBOj4IMUE, & Ha Je-
ceT NeJaka jeJaH HACTaBHMK. KOIMKO je y WKOIM JedaKa, NeBOJYMua U
HACTaBHUKA, aKO je YKYIHO YYEHWKa ¥ HacTaBHuka 3127

128. Kounuko npababa umajy 3ajexso cpe Teoje mpababe?

1993. Omutuncko Taxvuderse — VI paspex 15

129. [omysu Maruynu KBaipar

20

21
14119

130. Hammuww cre wetBopouudpene Gpojese kojuma je 36mp mudapa Tpu.
V paspen

. 3 4
131. Hanumu mer paumonanumx Gpojesa sehux ox 1 a MAmUX 01 z

132. ¥ mapky cy ce cycpema Tpu apyra: npodecop Deunh, mucan
Hpakosuh n mexap sKytuh. ,3anummuBo, jenan ox Hac je UpHOKOC, APYTH
umMa Oeny, a Tpeln KyTy KOCY, aJlu HHjeAH OX HAC HeMa 60jy Koce Ha KOjy
yKasyje Beroso npesuMe“ - pede npHOkOCH. Y HPaBy CH“ ~ CHOXKH Ce
Bemuh. Kojy Gojy koce mma cBako ox mux?

133. Ogpemu 6poj xoju momemen ca 143 maje ocratak 132, a mogemen
ca 144 naje ucTH KOMMYHUK ¥ ocTaTak 108.

134. Ogppems enemente cxkymosa A, B, C ako je AUBUC =
{1.2,3,4,5,6}, (AnNC)u(BnC) =4, A\B ={1,3,5}, C\B = {2,4}
u (AN B)\C = {6}. :

135. Pasmuka yrma o u memy ymopempor yraa 3 Je 36°. HMspauyuaj
yrao <y KOju je KOMIUIeMeHTaH yray /3.

VI paspen
136. Y mxomm mma 240 mesojumua u meuaka. Axo MOJOBHHY y4YeHUKA
3 . 3 .
IIKOJIE IMHEe ¢ AeBOjunIa u 7 JI€UaKa, KONMKO MM JICBOJIMUA, & KOIUKO

Jedaxa’?

137. Y nmoma xsampara 3 x 3 pacmopebenn cy 6pojesu 1, 2 u 3. la
m je mMoryl Taxas pacmopex mpu kome 6u 36up OpojeBa y cBakoj BpCTH,
KOJIOHM M JuMjaroHaJu 6uo pasnmant?

138. IHatu cy ckynosu
A={1,2,...,1993} u B= {0,-1,-2,...,-1992}.
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Hm MaTeMaTHUUKa TakMUUeHba yJdeHnKa QCHOBHMX HIKOJaA

Gui0 BuUIe OJ METOCTPYKOr 6poja IeBOJIMIA. Konuko je Ha usiery Oumo
JI€BOjYMLA, & KOJIHMKO negaxa’

157. IlpaBa s je cuMerpaja yTia pOq, a Tauke A u B HPHUIAIA]Y
npasama Op n Oq. Koncrpymcarn yrao pOq ako cy mati: s, A 1 B.

158. CnaBko ca CHHOM ¥ JOpJaH Ca CHHOM Cy Gunu y pubonony. Caasko
j€ ynoBuo ToMMKO puba, KONMKO I HEroB CUH, & JopmaH — TPOCTPYKO BHIIE
ox csor cuxa. Cpera je GUIO yJIOBJBEHO 35 puba. Cun Cnapka ce 30Be
Huxona. Kaxo ce 30se cun Joprana?

159. Jlewax Hampasu 10 kopaka HAmpen, ma c€ BPATH 2 KOpaka Ha3alQ,
satuM Hanpen 10 xopaka, ma 1 Hasand, MOTOM 10 nampex u 2 Ha3anm, UTK.
Konuko xopaxa Tpeba ma HampaBH Ia 6u 0 MOYETHOT MecTa 61O yHasbeH
1000 xopaxa’

160. Y pasuu je aTa Ipasa p 4 KPYyT k(O,2cm), Taxo aa je pnk=10.
Ha xpysuunu je zata tauka M. KomcTpyuwn kpyr ki KOju qoaupyje
JaTy IpaBy p W OATH KPYT Y natoj Taukd M .

V1 pa3pen

161. VY jeAHaxOCTpPAHUYHOM TDPOYTJY CTPAHHIE lcm un3abpano je Ha
IpOU3BOJbAH HAYMH NET Tavaka. TNoxasaTy fa mocToje 6ap ABe Taduxe duje
je pacTojame Mame MM jeJHAKO 0.5cm.

162. Y npasoyraomuky ABCD je AB = 2 BC. Ha crpanuuu AB mata
je Tauxa P taxBa ma je LAPD = £DPC. Ogpenutu 0Baj yrao.

mm*w . .
"~ Koju mpupoxar 6poj Tpeba oxy3eTu OX
4276 9

6pojuona, a JOJATH MMEHHOLYy ma Ja Ce nobuje pasjoMak = ?

163. IHat je pasnoMak

164. Koucrpymun tpanes ABCD, (AB || DC), aro AB = Tom,
DC =3cm, AC =8cm u BD = 6cm.

165. Koja muppa ce mamasu xa 1993. MectTy y ICHMMMATHOM 3amucy

N

pa3JoMKa W ?

1993. OxpysxHo Takmudyere — VIII paspex 19

VII paspen

166. Hajseha nmjaronaia mpaBuIHOT MHOTOYTIA CA MAPHAM HpojeM cTpa-
HUl2 TPaJit Ca CTPAHKIOM TOT MHOTOYIIIa YTa0 OX 67°30". Koncrpyucaru
T3] MHOTOYT20 TaKO 2 My AykuHa Hajselie mujaromane 6yme 4cm.

—

167. Ha xomuxo HauMHA 7 YYEHMKA MOXeE CECTH HA:

a) 5 Pa3NMYUTHX CTOTHUA; 6) 9 pasawuuTux crommua’
168. C

8. Ca Tpu mapasenHe mpape TOJeNM TPame3 Ha YETHDPH AeIa jenHake
IOBPIIKHE, AKO CY My OCHOBMIE IyxkuHe Gcm u 10c¢cm.

169. Har je jemmaxoxpaku Tpames umje cy ocHoBhme @ = 24cm, b =
, b=

10cm u xpax ¢ = 13v/2cr
= Z2cmn. M3padyyHaTd noBpmIMEY K
Yy Kpyra OMUCaHOT
JATOr Tpamnesa. » o

170. Oh@mhses a,b, c,d Taxo ma mpasz o+ d? — 2b(a+c—b)+2c(c—d)
MMa HajMamy BPEeIHOCT. i

VIII paspen

171. Hlecronudper 6poj uma Ha MecTy jenuuuna wudpy 7. Axo ce Ta

ippa mpeMecTd Ha HAJBHIIE MECTO ji j
: ; , mobuja ce Gpoj mer myra B
nonasuor. Koju je To 6poj? > ’ e ox

172.

Bucure Gounux crpama Heke nupaMmuge cy jemmake. Iox kojum
YTJIOM Cy HarHyTe mene DouHe CTpaHe mpema PaBHU OCHOBE, aKO je moBp-
wuHa nupamune 1,5 nyra Beha o MOBpMIMHE HEHOT OMOTAYA.

173. Hahu 6poj z raxas
. Ja Kag My ce moJa 2 miaum onys3me 7 ]
KBaApaT mesor 6poja. a Aooma ce

174. Oppemuru yraose tpoyrma ABC kome cy HEHTAD OMMCAHOT 1
IEHTAp YOUCAHOT KPYra CUMETPUYHM y OIHOCY Ha crpanuny BC.

175. Typucra je npemao 105km. Ma je quesno npenasuo 6 km mame, Ha
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MM MaTeMaTHUKa TaKMUYEHa. Y4eH1Ka OCHOBHUX IIKOJa

195. Cumerpana yraa 3 tpoyria ABC cede crpauuny AC y tauku D.
Hopwmana sa BD kpo3 cpeauwre M nyxu BD ceue npaBy AC y tauru
E. Iokasatu ma je AE-CE = DE?.

VIII paspen

196. Munax je kperyo y Bameso Hexonuko MuayTa npe 9 4acosa, a kKaua
j€ CTHrao, y HEKOJIHMKO MMHYTa mpe 12 vacoma, Malia M BEAMKA Ka3aJbKa CY
3amenune mecta. Komuko Bpemena je Munax mposeo Ha nyTy u kana je
Kpenyo?

8

197. IHoxasarm ma je z8 — z° + 22 — 2 4+ 1 > 0 3a cBako z.

198. Csaka oI 4eTHPH CTPaHe TPOCTPAHE jeJHAKOUBUYHE MUpamMuie (npa-
BHJIHOT TETPAEAPa) je M3Ae/beHa CPeNHbUM IUHM]AMa HAa YETHPH jeJHAKO-
CTpaHMYHa TpPOoyrma. 3a Gojeme rerpaeapa kopucre ce Gena (B), nixasa
(I), upsena (II) u senena (3) Goja. Kommko mma pasmuumtux Gojema
TeTpaeapa, ako:

a) HA CBAKOj CTPAHM TeTpaeapa Ce Kopucre caMo ase Goje;
6) ceakom Gojom cy 000jeHa TAYHO YETHPH TPOYTIA,;

B) CBaKa JBa TPOYIJA €A 3ajeIHAYKOM CTPAHMLOM Cy 060jeHa pPa3JIuIuTUM
6ojama?

(Crpame rerpaesapa mucy obene:xkene. Pasmmanta cy oma 60jema koja 1ajy
pa3amuuTo 000jeH TeTpaelap, He3aBUCHO O[] BErOBOTr MPEeBPTAA. )

199. Ilat je noaykpyr ca meurpom O u npeusukoM AB. Heka ¢y C n
D rauke xyxu AB raxse ma je OC = 0D, a E u F tauxe nolykpyra
rakse xa je CE || DF. Iokasartu na cy ayxu CE u DF mopmaise Ha
EF.

200. Ocrosuua npase tpocrpane npusme ABCA; B1C je jensakoKpaku
npasoyrian tpoyrao ABC ca karerama AB = AC = lcm. Bucuna
mpu3Me je H = 6cm. PaBaw 7 campxu tauky B u ox usuua AA; n
CC, oncena nyxu AA' =2cm 1 CC' = 4cm. Wapauynatn 3aupeMuny
OHOT JelNa NpU3Me KOjH ce HaJa3u usMeby pasuu m u ocuose A, B.C;.

IIKOJICKO TAKMUMUYEIHE 1994.
1V paspen

201. Ilar je meceroumppenu 6poj 3794618502. Ilpenpraru Tpu umdppe
Tako 4a nobujenu cexmouudpenu 6poj Oyze:

(a) najmMamu Moryh; (6) najsehin moryh.
202. Koju 6poj je 3a 60 sehinm ox coje Tpehune?

203. Kommko mMa mpupoauux GpojeBa koju cy mawu of 1000 gmju je
36up nudapa jenmak 57

204. Vispauysaj BpeJHOCT m3pa3a:
(1994 + 1992 + - - + 6+ 4 +2) — (1993 + 1991 + --- + 5+ 3 + 1).

205. Koamko IyXHE U KOIMKO TPOYTJIOBA MM HA CIMIHU?

Cunka y3 3anatak 205 Capnka y3 3amatak 210

V pa3spen

206. Oppemutu cBe ckynmose X KOju 33X0BOJbABAjy penanuje
Xu{1,2,3,4,5} = {1,2,3,4,5,6},
Xn{2,3,4} = {3,4}.

207. Onpenutu yrao o, koju je 3a 18° Behu on moJoBuHE CBOT Cymie-
MEHTHOT yTJa.
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.N@ MaTeMaTUUuKka TaKMUUeHa yUeHrka OCHOBHHMX IIKOJIa

228. Of cBMX IPaBOYTaoOHMKA MOBplrkHe 36 cm?> yuje Cy CTpaHMue NpH-

poxuu OpojeBu OApeNUTH OHAj KOJH UMa! ._
(a) majselin o6um; (6) majmamu 0OuM.

Konuko TakBuX MpPaBOyraOHUKA MMa?

229. Uayhe rogure Hama he umaru npa myra Bume roxusa ox Jarone.

Komugo romuua uma Jarona, a konuko Hama, ako ce 3ma ma je Hama 7

roguea cTapuja ox Jaroze?

230. ITomohy mecT yeTBOpKE, 3arpaja u cuM60JIa PAYYHCKUX ONEpanyja

KOHCTpyucaTy OpOjeBHM M3pa3 4duja je BpeguHocT jexmaxa 100.

V paspen

1 11
231. j he: —
31. Ita je sehe 31 U 554

232. Konuko momckynosa uma ckyn 4 = {1.2,3,4} ?

233. Yrao o je CynueMeHTaH ca yriaoM /3, a KOMIJIeMeHTaH ca Tpeliniom
yraa, 3. Oxpenutu yriaose o u 3.

234. Ogpemutu cse nqudpe ¢ u b Tako na je 36up 6pojena 199¢ u b234
memnuB ca 18.

235. Jaro rycaka Hambe Ha ycaMmJibeHy CYCKy. ,,3ADAaBO CTO rycaka’ peue
OHa. ,,[la HAC je joII OBOJNHMKO M NONOBMHA ¥ YETBPTUHA U TH €3 HaMa OMIO
Bu sac Tauno 100%“ —— oxrosopume rycke. Komuko je buno rycaka?

VI pazpen

236. Y mectu paspen wrone ,Kagumauya' ymucasio ce — y4EHUWKA BUIIE

. . . 1

OX INaHupaHor Opoja, a X0 Kpaja roJuHe IIKOJNY je HAIyCTHIO 7 yu-
CaHWX yYeHHUKa, TakO Ha je Ha kpajy Omno 10 yyeHuka BMIIE HErO WITO je
mianupano. Koiuko je y4eruka wecTor paspeia OMNIO MIAHUPAHO Ja ce

yuume? |

~J| —

1994, OnwruHcko Takmuuerse — VIII paspexn 27

237. Y pa3peny xoju uma 25 hakxa Gap 17 yuenuka rosopu (GppaHIyCKH
jesuk, Gap 17 yyenuka ewrmecku u Oap 17 memaukm. Jorasatu xa Gap
JeaH yYeHUK TOBODHU CBA TPH jE3UKA.

238. TIloxa murie KOWTa UCTO KAO HOJA IPENa U jeJaH IUHAD, 8 TPHU Lpena
KOHITajy kao IBe LWIIe M jeJaH AuHap. Koaumko komra muria, a KOJIHKO
upen?

239. Hexa cy y tpoyray ABC yrnosu £B u £C omrpu u Heka je
B > LC. Iokasatu jma je yrao usmely BUCHHE U CUMETpaje yriaa U3
B - 4LC

5 .

upo Hexa je A; cpexumre crparune BC tpoyrana ABC. hommwmes na
2AA, < AB + AC.

TeMeHa A jelHak

VII paspen

241. Joxasatu ma je A = (4 +/15)(v/10 — v/6)V/4 — V15 panuonanan
opoj.

242. Joxa3zatu ga je 6poj 1991 -1992- 1993 -1994 + 1 noTnyH KBaApaT
(6e3 kopumhema pauyHckux nomarana).

243. Tpoussox asa nsonmdpena Gpoja 3amucan je camo nomolly yeTsop-
k. Oapenu Te Opojese.

244. V3pauyHaTH KaTeTe NPABOYIJOr TPOYIJa YU je jeJaH yHYTPAIIbY
yrao 22°30’, a xunorenysa msrocu 2cm.

245. Crpanune pombouga ¢y 7cm u 4cm. OnpenuT 0IHOC TOBPIUIMHA
JeJoBa Ha Koje jJe Taj poMDOUZE mOme/heH oszma@@noz jeMHOr EHEeroBor
YHYTPAIIBET YTIA.

VIII pa3spen

246. IlpaBunna 4ueTBOpPOCTpaHA NPM3Ma OCHOBHE HBUIE AyxKuHE Kcm,
uMa BUCHHY ayxuHe 3k cm. Beprukanua papam, koja ca DOYHOM CTPAHOM
rpagu yrao ox 60°, menw mpusmy Ha ABa JeNa jeNHAKUX 3aNPEMHHA.

V3pa3uTu moBpluHy Tesa KOje mpeicTaBba AODMjeHa MONOBUHA, ¥ GYHK-
IMjU O] OCHOBHE MBHIE IaTe MPU3Me.
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WQ MareMaTHUUKa TaKMUUEHha Y4YeHKKa OCHOBHMX IKOJIA

VI paspen
261. ¥ nmpoxapxumu je 6uno 98 xunorpama jabyka n kpymaka. IIpogato
4 3 . 1 .
je 9 Kpyuaka, o s jabyka, WTO U3HOCH 5 YKymHE ommduHe jabyka u

kpymaxa. Koanko je 6uino xumorpama jabyka, a KOMHKO Kpymaka’

262. Oppemutu cBe npocte 6pojeBe P TAKO XA je
665 5 997

— <= .
1993 < p < 1994

263. Hanx karerama AC u BC npasoyriaor tpoyrina ABC xocrpynca-
uu cy kBagpatu ACDM u BCEN . Heka cy My u N| momHoxkja HOpMa-
na u3 ravaka M u N wa mpasy AB. Hokasatn gaje M AL +NN, = AB.

264. Y pombouny ABCD crpanuua AB je mpa nyTa gvika OX CTPaHUIE
BC. Axo je M cpeaumte crpanuue CD, uspauydatn £AMD.

265. Hanmcano je 1200 y3acromHux mpupoamux 6pojesa. Iipso cy wus-
Opucay csr GPOJEBH KOJH C€ 3aBPIIABAjy HYJIOM. 3aTuM ¢y U3bpHCaHu
csu BpojeBu koju cy mesmusu ca 4, a Ha kpajy cy m3bpucanu csu Gpojenu
xoju cy gemusu ca 3. Koxuko je Opojesa ocrano?

VII paspen

266. Texumre T tpoyraa ABC wanasu ce Ha KpymREHUM (KPY&HO)
AMHMjU) KOHCTPYHCAHO] Hanm cTpaHuumoM 4B = 12cmn ka0 IpPeYyHHKOM.
Hspauyraj nospuuny AABC axo je LT AB = 30°.

267. Hanpraj 3sesxy mectokpaky (,mepudcka 3se3ma®). Mapauynaj
36Up BEHAX KOHBEKCHHX YHYTPAIILUX yTJIOBA.

268. DBoz mpenasu moct ayr 171m 3a 27 cexyHIu, a IOPEH NEIaka,
koju ce kpelie gacynpor Bo3y O6p3meoM ox 1m/s. mponasu 3a 9 cekyunu.
W3pauyysaru Op3ury BO3a U %EroBy AYKHUHY akO Ce IPeTa3akK BO3a MPEKO
MOCTA PAdYyHA OX TPEHYTKa AOJACKAa JTOKOMOTHBE HA MOCT, A0 TPEHYTKA
CHacCKa MOCHeNer BaroHa ca MOCTA.

269. Axo cy @ u b paumonanxu 6pojesu 1 axo je a + bv/2 =0, onza je
« =b=0. IlokasaTn.

270. Konmko uMma 4eTBOPOUM()pPEHUX NPHPOIHHNX OPOjCBA HAMCAHUX IO-
mohy umdapa 0, 1, 3, 4, 5, 8, TakBuUX Ha ce:

1994. Peny6anuko takmuuen.e — VI paspen 31

(a) undpe Mory noHABBATH;

(0) nuppe He MOry NOHABILATH;
B

() uudpe Mory noHasmatu, a 6poj je gemus ca 57
VIII pa3spen

271. Ompeautd cBa peleHA JeLHATUHC

2 2 2

207 —y= = y" + 1994
y CKyny uenux Opojesa.
272. Bo3 mpenasu mocT xyr 171m 3a 27 ceryHIH, & MOpel HQUIAKA,
koju ce kpehe macynpot Bo3y OpsmuoM o 1m/s, nponasu 3a 9 CexyHIH.
W3pauynaTu Op3mHy BO3a M HErosy AYAHHY aKO €€ NPETA3ak BO3a MPEKO

MOCTa pavyHa O TPEHYTKa OoJacCKa JOKOMOTHBC Ha MOCT, OO TPEHYTKa
CHJIAaCKa nociaelmer BaroHa ca MocCTa.

273. IIpasoyrau Tpoyrao uuje cy kaTeTe Gcm o dcin je OCHOBA TPO-
CTPAHC MHPAMUIC YKje CBE TPH OOYHE CTPaHe Ca OCHOBOM 3aKJamajy yrao
o4 60°. M3pauyHATH HOBPIIHHY ¥ 3AIPEMHHY JaTe HHDAMIIE.

274. IHarta je pyxHuUa {Kpy:KHa JNUHHMja) u BaH we Tauka M . Kpos
Ta4Ky :\/ KOHCTpYHCAHe CYy CEeUHIC S| H Sy KOje CeKy MATY KPYKHULY

penon y Taukama A u B, omsocuo C u D. Axo je M A =2cm, MB =
6cm 1 MC = 3cm, nspauynatu nyxuny nyxu CD. .

275. Komuko mMa merogudpenux npupoigux 6pojesa HammcaHux momohy
nudapa 0, 1, 2, 3, 4. 5. 6 TakBux ma ce:

(a) undpe MOry mOHaB/HATH;

(6) umdpe He MOry MOHABBATH:

() mupe Mory moHammaT, a OpPOj Huje Demus ca 57
PEITYBJINYEKO TAKMUWYEILE 1994.
V1 paspen

276. Ilse Tpehuue Heke pobe mpomaTo je ca rySutkom ox 20%, a ma
YeTBPTHHH NPBOOUTHE Konuuune je ocTBapeHa A06ut on 50% . Ca xomuko
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W% MaTeMaTUUKa TaKMHUUYEHa YdYeHMKa OCHOBHMX LUKOJIa&

pa3muKe IpeTXOmHA ABA, TocMaTpajyhu Opojese y cMepy KpeTama Ka3ajbke
Ha cary. Koju cy To 6pojesu?

294. Ilsa xpyra k; u ky ca menrpuma O; u Oy, cery ce y Taykama A
n B. llpousBosua npasa xpo3 A ceue by y C; u by y Cy. Horasatu
na cy yrnosu £BC10; nu BC2,0, jennakm.

295. Y yuyrpamiboctu ksanpata ABCD je narta tauka P, taksa na je
£ABP = {BAP =15°. Hoxka3atu na je tpoyrao C'DP jemuakocTpanu-
YaH.

VIII pa3pen

296. Yuyrap kKBaIpaTa CTpaHuie | HA NPOM3BOBAH HAYMH j€ CMCIITCHA
51 Tauka. Jloxa3aTH Xa NOCTOjH KPYT NOMyINpEYHHKA Mamwer ox 1/7, koju
obyxsara Dap TpHM OX JATHX TAYaka.

297. Ocrosuna AB jensaxokpaxor tpoyrna ABC je 24cm u xpak je
20 cm. MspagysaTu pacrojame usmely oprouentpa H u tewumra T Tor
TPOYTIIAa. .

298. Konxa usuue 13cm ucevena je ma 1994 komke ca menoGpojHonm

XyxunoMm usuna. Konmke cy aumMensmje noOMjeHMX KOUKM W MO KOIMKO
ux mma’?

299. Iar je nmpupogan 6poj

n=111...11 222...22.
Sm———— N———~
1994 1994

Ioxazatu na je Taza uspas n® — 3n2 — 18n mesus ca 13200.

300. Y cemuma A, B u C xusu 300, 200 u 100 yuenmka. Y JajseHOCT
cena je: AB = 3km, BC = 2km u AC = 4km. T'zme tpeba usrpa-
JUTH 33jJeIHMYKY KOy Aa Ou ykynau 6poj km, roju Gm mpenasunnm cpu
ydeHunu, 610 HajMamu?

ITKOJICKO TAKMWUYEILE 1995.
IV paspen

301. Konmko mma ueTsopouuppeHdx npupoiHux OpojeBa KOX KOjUX je
npoussox Hudapa jenrak 67

302. NUspauynaj pasnuky majseher u najmamer geceromudpeHor mpupo-
IHOT Opoja OJ KOjUX je CBaku 3alUCal mOMORY pazanuurux uudapa.

303. Y jemuom rpaliy y IIaBHOj yIUIM y NPABO) JUHUU CY WKOJIA, NOUITA
u 6mockon. O mxoxe po momre je 1km u 215m, a pacrojame usmebhy
mkoxe u Ouockoma je 3a jemumy Tpehmmy kpahe. Komuko je pacrojame
u3mehy momte u Guockona?

304. Oran, Majka, cud u kKhn uMajy ykyneo 73 romuue. Oran je cTapuju
on Majke 3 romuee, a cectpa of Opara 2 romuHe. YxynaH 30Up roaumHa
CBUX 4YJIaHOBA moponuue upe 4 rozuue je 6mo 58. Koamwo romuna uma
caja CBAKM OJ YNaHOBA MOPOAMLE?

305. O6um npasoyraonuka je 2m. Kana my ce jemua crpanuna moseha
3a 10cm, a gpyra cmasmu 3a 10cm, nobuja ce xBaapar. Mapauyymatu
CTpaHuLe AATOr NIPABOYTAOHUKA M HOOHMjeHOr KBAJpaTa.

V pa3spen

306. Y neroMm paspely jemsa mxomna uMa 90 yuemumxa. Ilosmaro je na
22 ydYeHWKa y4IM €HTJIECKH je3MmK, 28 PYyCKM je3uk, 35 ()paHUyCKM je3HK,
5 eHrmeckd u Pyck¥, 7 (paHUyCKM u eHriecku, 9 (paHUyCKH U pYCKHU,
a caMo eunrieckun 12 ydvenuka. Koauko yveHwka ydu cBa TpH je3nka, a
KOJIMKO HE YYM HUjeJaH Je3uK’!

307. U3spauynaj yriose o ¥ [3 ako Cy OHM yNODEIHH ¥ AKO Ce OAHOCE KAO0
1:9.

308. Y 6pojy n = al995b ompenuru memo3mare mudpe a u b Tako Aa
nobujenn wecronudpenu 6poj n Oyne memus ca 72.
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.wm MarteMaTUUKa TaKMUYEHa YUeHMKa OCHOBHUX [MIKOJ/IA

IMHApA. 3aTO peume 1a 3ajeIHUYKH Kyle 30Mpky 3ajaraka. Melyrum, uu
Taa HACY MMAJHU JOBOJEHO HOBIA, jep UM je HeocTajato jom 24 mupapa.
Konuko komta Ta 36mpka zagaTaka’

329. [IpaBoyraoumx oOuma 96cm jeJHOM NPaBOM j¢ TMOJEJHEH HA [BA
HOAyJapHa KBAJPaTa. 3a KONMKO jé 00MM npapoyraounka pehum ox obuma
jeamor on JoGujerux kpagpaTa’

330. Cacrasutn Marmduu ksaapat (3 X 3) 9uju cy enementn Opojesn 6,
7,8,9,10, 11, 12, 13 n 14.

V paspen

331. Jaroga je nobumna kytujy nyny OomGona. IIpsora mama je mojera
qeTBpTUHY GoMOOHA, & APYTOr JaHA Y€TBPTHHY OCTaTKa. Koumko bomboua
je Jaroma mobuia ako je ma kpajy Apyrora gaxa octaio 9 domboma?
CL 43 L
332. OmpenuTy pa3noOMaK KOJU je je JHAK PA3IOMEKY 30 M KOJ KOra je 30up
Bpojuona u umenmnona jenmar 1995.
333. P 3x5x% 4% 7%
. Paznomum u
T 45
IO BEJIMYUHY.

Cy NpUPOJHH OpOojesu. Y nopeauTe HX

334. Iler npaBux CeKy ce y jeJHOj Tavku M rpaje HeceT yriosa koje hemo
pemom obenexutu 6pojepuma ox 1 mo 10 (cnuka). Horasatn ma je £1+
£3+ £5+ L7+ £9 =180°.

a\1

14119

Cavka y3 3agatak 334 Canmka y3 3agarak 335

335. HonyuuTy MaruuHd KBAJAPaT HA CJHIH.

VI pazpen

336. Jemma M M0 Ma4yka, 34 TPU U O OAaHA, YIOBH YeTHPM M IO MHIIA.

Konuxo mumena he ynopuru mer u mo mavara 3a 3 cenmuiie (21 mam)?

1
i
i

1995. Oruruucko TakMuderse — VII paspen 39

337. Onpenuru cse msonmppere npapomue Gpojese KOju uMajy cunemehy
ocobuny: Taj 6poj u 6poj Hanmcan ueTuMm mudpama y 0BpHYTONM perocaeny
Cy HPOCTH.

338. 'ymena nontuua xoja c1060IHO TANA CBAKH IyT OACKOYM OX 3€MJIBe
no pucuie 3a 1/4 mame on pmcuHe ca koje maga. MapauyHatu ca Koje
BHCHEE je MyIUTeHA Ta JONTa ako je y rpeliear ogckoky mocrurna pmcuny
ox 432mm. o xoje pucune he 10T OCKOUUTH y METOM OIZCKOKY?

339. ¥ cnomammsoj obnactu npapoyraonuxa ABCD ., KOHCTPYHCAHU CY
Jemuaxocrpanwauu tpoyriaoss BCE u CFD. IlokasaTu aa je 4 Tpoyrao
AFEF taxobe jemmaxocTpaHmunm.

340. Y owrpoyrnom tpoyrny ABC (BC > AC) gmara je pucuna CE.
Cumerpana cromammer yria tpoyria kof temena € cede npasy AB y
tauku D, raro pa je CD =2CE. Hokasatn ga je a — 3 = 60°.

VII paspen

341. Crpamuna npasmagor ocuoyraa je 10cm. Wspauynatn merosy
NOBPUIKHY.

342. Axo je Tpoyrao ABC npaBOyriIm m aKO CV f,. f, ¥ f. TEKUUIHE
Ay #H KOje OAroBapajy KaTeraa, OMHOCHO XMIOTEHY3M, OHJA je Nw + “w =
5t2. Hoxkaszatu.

343. ta je sehe: 0,064%% wau 0,16997 7

344. [lato je 1995 6pojesa ox kojux je cparu 1 ummm —1. Mory 1m
ce Zaté OpojeBM pacmOpemuTH y ABe IPYNE KOje HEMAjy 3ajeIHUIKAX
eneMeHaTa, Tako 1a je 36up Gpojesa y npBoj rpynu jeanax 36upy 6pojesa
¥ OpYroj rpymu?

345. Y memrpy cobe je Maura u 10 mummesa: 9 HpHHX (o3Hauenux 6po-
jesmMa 1 1o 9) u jeman Gemu mum (o3nauen 6pojem 10). Mumesu Tpue
Y KPYT, CTANHO y MCTOM CMepy, He memajyhm melycobum pemocmen (1,
2,3,...,9, 10). Mauka IOBM MUmEBE jeAHOT MO jeJHOT M CBAKH YT
KaJa yJIOBM JENHOT MHINA, MPONYCTH 4eTHpH cieleha, a meTOr yIOBH.
Mcnocrasnno ce aa je Gesn mMum mOCTEAHH YIOBILEH. Koju je sum npsu
YIOBJLEH?
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%N MaTemaruka TakMUUEbA Y4YeHVKa OCHOBHMUX UIKOJIa

364. Konctpyucaru jeamakoctpanuunn rpoyrao ABC axo je mata ayx
d =5cn1, Koja mpencTaBLA 30UP CTPAHUNE U BUCHHE TOT TPOYIJIA.

365. ¥ jemmaxoctpanmunonm tpoyriay ABC crpanume ¢ = 3cm Ha cay-
4ajan HauuH je pacmopebexo 10 tawaka. [JokasaTu ma mpH CBAKOM pac-
nopeny JATHX TAYaka NOCTOje Oap ABe Tayke YHMje PACTOjame je Maibe 01
lem.

VI1I paspen

366. Hemungpyj xksagpupame: (5¢ + 1) = abea.
5+2V5 1
—_— i

2 V6 -5
. ) ) 1
368. Axo je z peaman 6poj u axo je £ + — = 3, komxo je 2 + Wk_ﬂ.\

X @

369. Y tpoyrny ABC crpauune ¢y AB = ¢ = 32c¢cm u BC = q =
24cm, a rexumue gyan 44" uw CC' cy mebycodro wopyanse. Mapauy-
HATH 00MM M moBpunHy Tpoyraa ABC.

367. Ilra je pehe:

370. [lsanaecT BUTE30BA OKPYIJIOr CTOda Tpeba aa u3abepy ABOUIAHY
AeJeranu]y 3a mocery xpamy Aptypy. Ha xomuko maumma je To moryhe
YPAUUTH aKO y HENErAUMjH He MOTY OMTH ABA BUTC3A KOJH CY CVCEIM 3a
OKPYTJIMM CTOJIOM?

VIII paspen

371. Y 4 cata yjyTpy Kasamke Ha YACOBHUKY 3arjanajy yrao ox 120°.
Hocne xommxo Bpemera e kazamke MOHOBO, MPBH YT 3AKTATATH VLao of
120°7
372. Axo o - . . I . 1
- Axo je x peamam 6poj u axo je T + — = 3, komnko je x3 + - ?

v ) A
373. Onpemuru cpe Tpoumpere 6pojese xoju ¢y 15 nyTa sehun ox 36upa
CBOJHX mudapa.

374. Har je rpoyrao umje cy ctpammme 13cm, 20cm u 21 cn. Uspa-
9YH&) NOBPUIMHY OHOT JeNa KPyra OMMCAHOT OKO ZATOL TPOYTJA, KOjH ce
HAJIA3M U3BAH TPOYLIA.

1995. Peny6nuuro Takmuueibe ~- VII paspen 43

375. Papuu OouHMX CTpama mpadbe TpocTpase mupamuie cy melycobuo
HOpMaJHe u MMajy moppmuue: 4\/105cm?. 16y/21cm?, 42/5cm” . Ox-
peaMTH HOBPIIMHY # 3alpeMuUHy Te IMHpPAMUIE.

PEIIYBJINYEKO TAKMAYEILE 1995.
VI pa3pen

376. Ipa pubapa cy noum 3ajeano y pubonos. Jenau je ynosuo 3 pude,
a apyru 5 puda. Kana cy novenn ga ux neky, Haule HEKH Ty THHK H cele €A
BMMa Ja JOPYUKYje, IPH YeMy Cy NOjeiaH CBe pude, Tako Ja Cy CBa TPOjUIa
nobuan jenuaxe mopumje. Ilocne mopydka myTHuk pudapuma IIIATH CBOJ
obpox 8 muuapa. Kaxo Te pubapu arehy codou, aau npaselno, ma mogene
Taj HoBal’

377. Axo je p mpoct &poj, onaa je 1995p + 1 caoxen 6poj. Jokaszarn.

378. Y jemnaxokpaxoum tpoyray ABC, AB = AC u LCAB > 30°. Ha
ocuopunn BC wm3alpana je tauka M Ttaxo ma je LBAM = 30°, a Ha
kpaky AC tauxka N rtako ga je AM = AN. Uspauynarn LNMC.

379. Hate cy mapanenne mpape a u b Ha meDycobHoM pacrojamy 3cm.
Ha npasoj a gara je raura ., a Ha mpasoj b Jara je Tauka B Tako Ja je
AB > 3cm. Ha gyxu AB msabpana je rauka C raxo ga je AC > BC.
Kpos rauky C koucTpyucaTd mpasy p Koja cede mpaBy a y Tauknm M u
npasy b v taukm N, raxo ma je AM + BN =S5cm.

380. I'pyna ox 64 meuaka tpeba ma mogemu 1995 xnukepa. oxasatu ga
Ma kaxo ux oM Melhycobuo meamnu, curypuo he ce nahu gBa nevaka koju
cy Roounn jexHak 0poj KamMKepa.

VII paspen

381. Hocnosoha koju maa 14 paguura yrosopu Aa Tx 14 pamuuka jesan
nocao 3appme 3a 10 mama. MehyTum, mocre asa gana nocaosoba yrepau
na Tie pagehiu OBUM TeMmOM 3akacHMUTH 4 JaHA y M3BPIIEHY YTOBOPEHOT
nmocna m rpelier xaEa aHraxkyje joul HEKOJMKO PAJHMKA, T€ y3 WHXOBY
momoli mocao 3aBpme Tauywo Ha BpeMe. KoNIHKO je paJHMKa HAaKHAJIHO
AHraKOBAHO?

382. Hexka je S =2+22 +2% 4+ ... 42199 Jlokasatu ga je:
a) §=2(219% —1): 6) S memuso ca 434.
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%@ MaremaTHKka TAKMMUUECIHA yYerlMKa OCHOBIMX illKona

398. Axo 3a mpupojne GpojeBe T, Y, I BAKU JSAHAKOCT w? +y? = 2
oHIa je mpousnox xyz gemus ca 15. Hoxazaru.
399. Oapenuru coc npupoaue Gpojese a, b, ¢, d, e, Taxo za je 2 <o <
b<e<d<emn

1 1 1 1 1

-+ - -=1

a b ¢ d e
400. Ckaxasuu Sy, S u S3 ce Hanase y tadkama 1, 2 u 3 Ha OpojuO)
octt. Cpaki CKAKABAL ,,CEave” OPEKO jeRHOr OJ HPEOCTANa JABA CKAKABNA,
TAKO Ja NOCKOYH ¥ TAYKY KOja je€ HCHTPANHO CHMETPDMYHA CA HEerobuM
HONOAAjeM Y OXHOCY Ha CKAKABUA UPeKko kora ce ckok uzsomu. Hocae
HEKOJNKO M3BEJCHIX CKOKODBA CKAKABIH CYy Ce MOHOBO HAWAN ¥ Tadkama 1,
2 w3, AN y MOPETKY PANHYMTOM 01 moyeTHOr. JIOKa3aTH Aa ¢y CRAKABIH
S; # S3 MehycobHO pasMeHian Mecra.

NTKOJICKO TAKMUWYELE 1996.
IV paspen

401. IHat je 6poj 1996. Kopucrehu cse merose mudpe (jeana jeauuu-
&, jeJHa UICCTHIA, W ABC AEBETKe) HO jemHOM (Ge3 mpasa MOHABBABA) I
kopucTehn 3arpage u cboXe PAYyYHCKHX onepanuja cabupamwa, 0ay3HIMa-
Ba, MEOKEHA U Je/bemha KORCTPYHCATH OPOJeBHe H3pa3e 4mja je OpojesHa
Bpeanoct: 1, 2, 3,4, 5.

402. Hdate cy uadpe 0, 5 u 8. Hanuwu majselin u majyamyu neronudpex
mpuposaH Opoj KOju CaAp&EU JaTe WH(DPe, AKO CC MOpPajy YHOTPeOHTH CBe
nufpe u aKo ce Jate HH(PE MOTY HOHABBHATH. KOJHKA j¢ DA3IUKa Ta HBA
nerouudpena 6poja?

403. Axo Jaroza moxnosu Hamu 10 muuapa, onga he oBe wmaTn jensaxe
cyme HoBa. Ako max Haga noxmonm Jaromn 10 mumapa, omza fie Jaroza
HMATH ABa nvTa Bruie Hosna ox Hame. Koauwo vosma uma Haza, a xoauso
Jaroma?

404. O6um mpasoyraounka jo 90 ¢, upu 4emMy Cy ABC AYKHHC IPaBo-
VTAOHEKY, JeAHAKE €A TPH MUPHHE HPABOYLAONMKA. KOJMEC CY CTPAHMIE
JATOT OPABOYTAOHUEA?

LN

A B

Ciauka y3 3agarak 405.

405. Koja durypa Ha ¢numi mMa BHOIE TPOYriIona, A wan B7
V paspen

406. 3anpemuna konke je 1728 am®. OxpeuTi BeHy NOBDIIKHEY.
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m‘vo MateMaTudka TakMUeha YUHellka OCHOBHMX LIKOJJa

429. IMaxoscka Tabia obmuka kpaapa uMa 64 moma, Takohe obauka Kpa-
apa. OBuM ¢Bakor o moska maxoscke tabuc jo 18 cm. Mapauymatu o06mM
HIAXOBCKe Tadie.

430. Honynurn crenelu Marmuum Kaapar:

11 9

V paspen

431. Aro 6poj 860 nogenuao jemnum Gpojen gobulieao octatar 9. Axo
6poj 1200 nomennmo nerum Tan Gpojen gobulieso ocratax 16. Koausu je
KOMHYHHK Y H]BOM, & KOIMKH ¥ APYIOM CAvgajv’

432. Y jemnoj wroau uva 450 yueruxa. Croproar ¢e e 6aBH caro MUK
20. Ocraan urpajy somapky. oa60jEy min (vadas. Kowmapry # oabojry
urpa 215 yaenura, Gpyadan n o400jky urpa 323 vuennka. Koauko yyemnka
ce DaBu ¢BAKJM OX OBUX CIOPTOBA?

433. IHar je yrao o = 160°. Ilatm yrao jc nozemes Ha YOTHPH NEIA
TaKO JA Je HPBHM Aba myTa selin oo apyror: apyry 4eTupy mvra sehu ox
qeTBpTOr, A& Tpelir Tpu myTa Belin ox werspror. M3pauveaTa KOmMEO
U3HOCH CBAKM OF THX yIIOBA.

434. OzmpenuTu CBe PA3MOMEe UM j¢ IMEHHIAL 8 Tako Ja (¢ WHXOBA

PSR S
BPCIHOCT Hasalu mamely Gpojena 3H
435. Ha ymamesocru on 125m mac je omasmo sema i HOJYPIIO 3& IbMAL
Wcrora tpenyTka 3ei ce ga0 y Ger. Jemmma CKOKOM 3el IPECKAYe [MOJIA
MeTpa, a mac Jpa MeTpa. OCHM TOra y BPEMCHY ¥ KOM 301 CKOYM COIAN V-
Ta, Mac CKOYHM JBA lyTa. ROJUKY vIAMmeHOCT je MPeTPUao MAC 0 TPEHVTEA
KaJ@ je CHa3uo 3ema, 0 TPCHYTKA KAJa Ta jo VIOBHO?

Wi

VI paspen

436. Ca KOMMRO HYNA e 3aBPIABA TPOHIBOY HPBIL CTO Y3ACTONHEY II]PH-
poauux Opojesa: 1-2-3---98.99-1007

1996 Onurtmucko raksmyese -~ VI paspen 51

437. Y cyay A ce Hanasu nmomemano 9/ suna u 6/ some, a y cyny B 121
puHa o 6! sBome. M3 ofa cvga onnmjemo no 7/ moMemane teqHocTy U 71
u3 cyaa A npecmeMo v cva I3 m obpuyto, 7/ u3 cyma B mpecmemo y cyAa
A. M3pauyratn koauko e BuHa, & KOJUKO BOAe OUTH IMOCKC TOTA Y CYAY
A, a xomuro y cyny D.

438. Ha xmnotenysn 4B npasoyraor tpoyriaa ABC nate cy taure M u
N rtaxo ma je AM = AC u BN = BC. Uszpauynary <MCN.

439. Bucuna CC’ u texumua nyx CA{ tpoyraa ABC, aene <ACE Ha
Tpu jemHara fena. OApesuTH cBe yriobe JATOr TPOYTIA.

440. Temux numensuja 4 m X 4m IPOCPH3IAN Cy MOJBIU ¥ HAIPABHAH 15
pyIna zaHemMapisuse BeawumHe. Moke mu ce ucelw KoManm TemHXa IVMEH-
3uje 1m x 11m, Ha xoMe Hema pyua’

VII paspen

441. Xunorenysa npasoyrior Tpoyria je 20 ¢cm. a jenad o OTPHX yrio-
Ba jOAHAK Je YeTBPTHMHK mpasor yria. M3padysartn moppuMey npasBoyrior
TPOYTIA.

442, 30up nupBHL 7 Y2ACTOMINX IPUPOIRUL Dpojesa jegHak je Tponudipe-
oM 6pojy wwje ¢y cse mudpe jemmaxe. OApemuTH n U TPAREHM TPOYH-
dpenn 6poj.

443. Caga je tauno 9 catn. Ilocne KONMEO BpeMeHa lle Kazamke IpBH
OYT 2aK1amaru vrao o 50°7-

444. OQapenuty peanan 6poj ¢ (1 < a < 10) u npupogan 6poj k Taro ma
paFi jenmakocT: 17 - 10%% 4+ 26 - 1032 — 74 103" = a - 10*.

445. Hera ¢y hy, hy. b sucine mator tpovrna ABC. Axo je

Ne N+ he :
he Iy,

il
—

OHZA je TPoyrao npasoyraH. JlokazaTu.
VIII pa3pen
446. Josa uma msa myra suuie Opalie mero cecrapa, a HEroBa CCCTPa

Mumena uma net nyta sume 6pahe mero cectapa. Komuko y T0j HOPOAMIH
HMa CHHOBQ, a KOJIHEO Elepu’
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UA" MaTeMaTHUka TaKMHYCHa YUYeHMKa OCHOBHUX IUKOJa

464. Komctpyucatm tpoyrao ABC, ako ¢y gmaru ciaegehim merosu ene-
smentu: pucuna CC' = h. = 3cm, crpasuna AC = b = 4¢cm u rexumua
ayx AM =t, = 5cm.

465. Hat je jemuaxokpagu Tpoyrac ABC (AC = BC) u mponssomua
tauka A ma ocHobuum AB mator Tpoyria. Koncrpymcan je napayeyorpam
MBCD. IHoxasatn ma je <DAB = <AMC. Axo je upecex nyxn MC
u BD rauka N, a P cpemumre crpammne AR, omga je »..ﬁ?)_u = PN.
Hoxaszaru.

VII paspen

466. Kana ce 36Mp yrioBa y MHOTOYINIY NOMHOKI Ca Bpojenm mmjaromana
. . el Ll . ) )
mHoroyraa, nobmje ce 97200°. Komuko crpannua mMa Taj MHODOyTrao?

467. Ilart je nomunon P = r2 + Y4z — 1y ~yz — zx. QApenuty 3a

KOJ€ BPENHOCTH %. Y M I ZATH NOJHHOM HMje MO3MTHUBAH.

468. Ha crpaunnasia AB, BC u ('4 JeamarocTparudror tpoyraa ABC
nate cy tauke M, N. P. rako ma je AM : MB = BN : NC = CP -
PA =2 :1 Iorasatu ma je u tpoyrao MNP JeRHAKOCTPANMYHH I
OApeNuTy OJHOC O0MMa i mospuinge Tpoyraosa ABC 1 MNP,

469. Oxo Tpamnesa unje ¢y ocHoBuue & = 2dcm u b = 10cm, a IOBPHIHHA
P =289 cm? onucan je kpyr.

Amv Hoxasatu ja je matn Tpames jeAHAKOKpax.

(6) MIspauynaTu MOMYIPEdHHK KPYra OMMCALOT OKO TPATe3a.
(B) Uspauynarn yrao nsmeby amjaromane m ocroBmie.

(r) Uspauyrarn yrao nsmeljy mujaromana Tpamesa.

470. Kommko mva IeTOLH(DEHHS IPHPOIHLX Opojena KOA KOJUX je mppa
mzemm napan opoj. Apyra muppa croxen 0poj, rpeha mmdpa Hemapasn
oco;W 4eTspTa mEppa mpoct 6poj, a mocreama unPpa 6poj Koju je nemun
ca 37 . .

VIII paspen

R.:H. T,..o:io uMa Mapona IpUPOAHNX Opojesa (w.y) Takbumx XA je: 32 +
8y = 19967 .

1996 Peny6auuxo TakMuuere — VI paspes 55

472. Y KOOpIMHATHOj paBHM HATA je mpasa 4z + 3y = n, rhe Je 1 HEKH
peanan 6poj. Hopmanno ofcrojame JaTe npase 01 KOOPAUHATHOL NOYETKA
je 12. Oxpemutu 6poj n ¥ NOBPIIMHY TPOYTIA KOJU JaTa HpaBa rpaju ca
KOODIUHATHUM OCAMa.

473. Mory uu ce Gpojesu 2,22,23 2% ... 21995 21996

ckyna Ge3 3ajeHMYKNX ejeMeHaTa, Tako Jga je 30up Opojesa y jenHom
ckymy jemmak 36upy 6pojesa y gpyrom ckymy? 3amro?

IOOeJUTH Y IOBa

474. U3 nare tauke M, Bam gator kpyra k(O,r) KOHCTPYHCAHA je Cedu-
na § KOja KpyXHy NuHEjy ceue y Taukama A u B. Hspauyratu obum u
IOBPIIMAY JATOT Kpyra ako je M A = 16cm, MB =9cmu MO = 13cm.

475. OcHOBa YETBODOCTpaHe NUPAMHUIE je jeIHAKOKDAKM Tpale3 dmje Cy
ocHoBHIe @ = S5cm u b = 3em, a kpamu ¢y ¢ = d = 7cm. Mspauynatu
3aIpeMuHy JaTe MEPAMUJE aKO BUCHHA MMPAMUIE MaJa y MPECEK JUjaro-
HaJa Tpame3a, a seha Goyma usuna je 13 cm.

PEIIYBINUKO TAKMNYEILHE 1996.
VI paspen,

476. YerTupu mpyTa Cy 3ajeIHWYKU Kynuiu kommjytep. IIpsu je miarwmo
50% oJ BpeIHOCTH KOMIjyTepa, Apyru je nao Tpelimny cyme kojy cy mana
0CTAJI3 ev&.s:? a Tpehu je ymaatuo 25% on cyme Kojy Cy Aala OCTala
tpojuna. Yerspru je mao 500 mmeapa. Komuka je mexa Tor xommjyrepa’

477. Ilpouwssox jemsHor ABOUUGPEHOT M jeIHOT TPONUPPEHOT HPUPOIHOT
6poja 3amucyje ce y JAeKaJHOM 3amucy camo momohy Eekommko wudpu 2.
OgpemuTu 0 KOjuM OpojeBUMA je ped.

478. Y Hejennakokpaku tpoyrao ABC ynucau je Kpyr k,-uMju je meHTap
tadka O. Kpos tauky O, koHCTpyuCaHe Cy npase p u ¢, Taxo ga je p || AC
u q || BC. Axo npasa p ceue cTpanuny AB y Taukm M, a mpasa ¢ ceue
crparuny AB y tauku N, ouga je obum tpoyraa OMN jemmak HyKuUEH
crpanune AB. IlorasaTu.

479. Y HejeIHAKOKDAKOM Tpamesy jefaH KPak je Belim on gpyror 3a 4cm,
a Behu xpak je 3a 2cm mawu o Belie ocHoBune. 30uUp Mame OCHOBULE M
kpakoBa jenuak je 40 cm, a jenHa oJ AujaroHaNa NOJOBK yTa0 HA OCHOBUIM.
Ofpeury CTPAHANE TOT Tpame3a. KOMMKO pasImdyuTHX pemema uma’
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58 MaTeMaTHUKa TaKMUUEHbA YUEHUKA OCHOBHMX LIKOJIA

CHMeTPAJy $ yHyTpalumer yria kox Temena A. Axo je H cpexumre nyxu
BC, uspasutu ayxuny DH upexo a, b, c.

495. Iart je jemsoxparu Tpoyrao ABC ca ocnosumom 4B. Ha npapoj
AC je usabpana Tauxa D Takpa na je A mameby C u D. Axo je E Tauxa
kpaxa BC', raxBa na je BE jemmako ca AD, mokasaTu na ocuosuna ADB
noaopu ayx DE.

VII paspen

496. Kojom mudpom ce 3aBpmana 6poj

H_.o.om 4 ME@@ 4 wH.o.oa 4o waowccaw

497. Panuonanmn 6pojesn cy 3amucann y 00 IMKY HHU3a

HwwaH»wwH

‘ 1’172°1'2°3'172°3°47

YTBpIuTH NpaBUNO MO KOjeM Cy nopelanu 4saHOBM OBOT HH3a, ma Oxpe-
. 1996

1995

498. [lyxune cTpaHuna Tpoyria Cy TPH y3acTOHHa npupoaua 6poja. Ho-

Ka3aTu Na BUCHHA NOBY Y€HA HA CTPAHULY CPeME:e LYK AeIH OBY CTPAHUILY

Ha IBE NYEKH KOje Ce pa3iukyjy 3a 4.

IUTH HAa KOJeM MECTY IO Pexy je 6poj

499. Y tpoyrny ABC je AC + BC = 2 4B. JloxazaTu 1a je mpasa

oipebena TexumreM u HeRTPOM YIOHCAHOT KDyra TOr TPOYIJa OapajerHa
ca AB.

500. Ha rycapckoj xapti mume: Ha Opay Jlaratop, msmanx Jlosunue,
HANa3m Ce JeJaH XPAcT, jeJHa IHIA U jelaH Ly Kpenu ox xpacra u 6poj
KOpake 1o june, 3aTMM CKPEHM J€BO NOJ NPABHM YIJIOM u H36pPOj ucTO
ToNMKO Kopaka. Ty crapm mpsu 3max! 3atum, kpenu ox xpacta 10 Ay Ha,
OHJA CKDEHN NeCHO MOX MPABUM yrioM M H3DPOj HCTO ToMmko xopaka. Ty
crapu npyru sHak! Ompemn cpemumre usmely mpsor u IPYrOr 3HAKa U
xonaj! Ty hem nalin 3akonano Graro. Jeman pPa300jHUE je M0 KapTH HAWAo
Jlaratop u Ha memy nuny u xyn. MebyTuum, xpact. on xojer je Tpe6ato
MepUTH KOpake. y melyyspemeny je mectao, ma ce pa3Gojaux BpaTHO kyhn
Be3 bmara. Ha je 3ma0 mamo reomerpuje, Hamao 6u Gnaro. Kaxo?

1996 Case3sno TakMuuerse — VIII paspen 59

VIII paspen

501. Hahwu cse npuponue 6pojese obamka 222...22, koje MoxeMO Ipel-
cTaBuTH y 06auKy 36Mpa WM pasiuke KBAaIPaTa ABa MPUpoIHa Gpoja.

502. Onpemuru cBe Epuposue Opojese «, b, ¢, Takse 1Ha je

503. IIpuponan 6poj n je Takas ga cy opojesu 2n + 1 m 3n + 1 xBagparu
npupoaux opojesa. Hokasatu xa je 6poj 5n + 3 CIOkKeH.

504. Iat je xompekcan gersopoyrac ABC' D, xox kojer je <ABD = 50°,
GADB = 80°, 4ACB = 40°, a yraoc DBC je 3a 30° sehu ox yraa BDC.
Wzpauynarn yrao DBC.

505. ¥ pasHu je AT KOHBEKCAH 4eTBOPOYrao M yHyTap mera 1996 Tauaka,
TaKO Ja HAKOjC TPHU OJ HBHUX He Jexe Ha jemuoj npasoj. IIpousBomnum pe-
OCTEeNOM CIAajaMo MO JBe TAYKe IyKHUMA Koje ce He mpecenajy aehycobxo.
OBaj mocTynak mpoLykaBaMo CBe IOK MOCTOju Oap jenan map Tadaka KOju
ce MOMe CHOjmTH MOMONy XyxM KOja He mpecena HujeJgy Of MpeTXOmHO
NOBYYCHUX IykH. KOMMKO MO Hempecemajyhus Ay#u mosykmm?
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@M MaTeMaTHUUKa TaKMUUEEHA Y4YeHMEKa OCHOBHMX LUOKOJIA

VIII paspen

526. Buuuknucra npeaasm pactojame ox mecta A 1o mecta [ 3a 12 catu.
Axo 6u nosehao 6p3uny 3a 10km/h, nyt 6u npemao 3a 9 catu. Koarko
je pactojame mMecTa A on Mecta B u kxounka je 6p3uHa OuuuKIHCTE?

527. Pewntu jengayuny

2% 4 22 + 100] — j2* + 200| = 3894
IO IPOMEHJ/LHBO] X.
528. Y papEm « gaTa je mpasa p u Ha moj ner tavaka A, B, C. D u
E. Bam npase p, a y pasuu «, marte cy jow deTupm Tauyke Q, R, S u
T. Komuko je najmame, a KOJNMKO Hajsuue npasux oxpebheno ca marux 9
Tayaka’
529. IHar je xsagpar ABCD ctpanuue «. Koucrpyucan je nyx AC ca
wertpoM B, u nyx AC ca uewrpom D. M3pauyHatu nospumHy Qurype
usmeby gBa nyxa AC y dyHkumju on cTpaHUIe Q.

530. IIpecex ACD' roure ABCDA'B'C'D' mma noppmuny 18v/3cm?.
Koauxa je mospmmna m 3anpeMusa Te KOLKe?

OIIINITNHCKO TAKMUNYEILE 1997.
IV pa3spen

531. Munaner je 3a jeman nocao Tpebao ga moduje 130 muHapa u JONTY.
MeByTum oH je ypaguo camo tpehuHy Tor
nocna u 3a To foduo 10 mpHapa ¥ JONTY.
Konuxo xowra nonta?

532. 36up npupomuux 6pojesa « u b je
10. Konura je HajMama, a KOIMKA HajBelia
BpeHOCT H3pasa 1996 - a + 1997 - b7

533. Ilpasa menu npaBOyYraoHUK Ha JBa
NoAynapHa kBagpara. Ako je obum mpa-
Boyraouuka 60 cm, Hahu obum jegHor o1

Camka y3 3agaTak 534 JobujeHnx mm@hbm.,hm..w

1997 OnurtuHeKo TakMudere — VI paspes 63

534. Bpojese 1, 2, 3,4, 5,6, 7, 8, 9 pacnopenu y mosa MATAYHOL TPOYLJIA
{(wa camum) Tako Ja je 36mp OPOjeBA HA CBAKO] CTPAHHLM TPOYIIA j€IHAK.

535. Komuxo uMa tpouudpennx O6pojeBa KOJH UMAjy HCTY BPEAHOCT OHIO
Ja Ce YMTa]y € JeBa Ha JeCHO, OMIO Ja ce YMTajy ¢ JeCHa Ha JeBo?

V pa3pen

536. Ompenurn enemente ckyna C, ako je AU BUC = {a,b,¢,d,e},
AnNnBNnC={ad}, ANC=0uB\C = {be}.

537. Douwxo u Casa cy 3ajemuo masm 80 guuapa. Bomro je 3a

: 4 :
HOBIA KYNIUO YaCOIHC, a Casna je 3a .Mu. CBOT HOBUA KYNMO CHAaTKHIIC. Koau-

KO HOBLA j€ UMa0 CBAKO OX H:MX NPE KYHNOBMHE, aKO CY UM IOCIC KyIOBUHE
ocTase jefHake CYMe HOBLA’

CBOT

=1

538. ¥ 6pojy M = al997b ompemutu mudpe o ¥ b, Tako KA WECTOWH P EHH
opoj M Oyne memus ca 457

539. ¥Yrao « je za 1997 (aMuHyTa) MamM O CBOT KOMIJIGMCHTHOT YIJA.
3a KONHKO je Yrao v Mawu OJ CBOT CYMJICMEHTHOT yriaa?

540. Kako camo nmomohy cynoBa o 3 muTpa u 5 murapa ca JecMe HOHeTH
tayno 4 aurpa soge’

VI paspen
. 1 _ .
541. llparau npsora masa nojese — 6omOoHa u jom 3 GomGone. pyrora
1 . .2 . .
JaHa y3Me — ocTatka u jom 5 Oombona. Kouuko je 6uno Gombona Ha

)
no4eTky, ako je Tpeher mana Hparanm nojeo npeoctamux 15 6oyGona’?

542. Opgpenuti cBe Moryhie spegHoctTr nudapa a u b Tako ma je MPOM3BOL
opojesa 13a u 26b1 memus ca 15.

543. ¥ jegnaxoxpakom Tpoyray ABC (AC = B(C) mpasa p caapiu TeMe
C u cege crpannny AB y tausn 3/, Tako ga cy tpoyraospy AMC u BAC
takobhe jemuaxoxpaku. Oapemuru yraose gator tpoyraa 4BC.

544. Nart je jemrakocTpanudnd tpoyrao ABC u tauka O roja je ueHrap
kpyra onucalor oko rpoyraa ABC. Ha crpauunu ADB mata je tauka A,
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@@ MaremMaTUUKAa TAKMHUUCHA YUEHNKA OCHOBHMX IIKOMNA

nojena 2 kpylke OHNA je uMana jegHak Opoj u jabyka u kpymaka. Koauko
je na novetky Harama nmana jabyka, a KOTUKO KpyIIaka?

563. Ogpexuru 36up cBux mpupoguux Opojesa Mawux ox 100 koju HuCY
JesbuBH HU ca 4 Hu ca 57

564. [lata je mpasa p, Tauke M u N koje mpumajgajy npasoj p u Taduka
K xoja He mpunaja npasoj p. KorcTpyucarn kpyxHULY KOja CaIpAu OaTe
rayke M, N u K.

565. Tpu 6paTa pacnonaxy ca 5 hynosa nyuux meda, 5 npasuux hynopa
1 5 hynosa KOjH Cy X0 mOJA HaymeHu MenoM. Kako ma pacmogene mex u
liymose, Tako OA CBakKM OJX HUX JOOHMje jelHAKy KOIMYHHY Meja M jeIHAK
6poj hiynosa?

VI paspen

566. Cana je Tauno 9 catu u 16 munyra. Konukn yrao saknanajy kasasbke
Ha cary? .

567. Pemuty mo v je JHAYMHY:

1996
T

T

1+ =

R4

= 1997.
1+

1-2-3---98-99-100

6-6-6---6-6
mecTHna) u3Bpuresa cy csa morvha ckpalimbama. Ompexntn HMeHHIAL
JaTOr pPasjoMKa moche cBux Moryhux ckpahusama.

568. ¥ pasmomky

(v mMenwony mva Tauno 100

569. Komcrpyucarn npasoyrian tpoyrao 4BC (<1C = 90°), ako cy gate
rexumne nyxu t, = CCy =3cmut, = A4; =4.50m.

570. ¥ omrpoyraon tpoyray 4BC (AC < BC) pucura h. = CC' n
cumerpana s, = CA{ yrma - 3aknanajy yrao og 9°. a cmMerpaie crno-
JBAWBAX YINOBA KOL TeMena 4 n B cexy ce mog yraom ox 61°. Onpexuru
YTJIOBE TOT TPOYTJA.

VII paspen

571. Y upasuanom n-toyray A, dyd;... 4,14, yrao <44, 4, = 6°.
Konuko amjaromana uma Taj MEOoroyrao?

1997 OQkpyskHo TakMuuerbe - VIII paspes 67

572. IHar je upoussosan kousekcan dersopoyrao ABCD. Tauke K u
M cy pemom cpemnmta ctpannua A8 u CD. Ilpase AM u KD ceky ce
v taukn N, a mpase BAM u KC y taykn L. JokasaTé Ja je HOBPIIMHA
gerpopoyraa N LM N jemnaka 30upy nospmura tpoyraosa AND u BCL.

573. Tauxa A je cpemumte ctpanune BC kpazpata ABCD. Hexka je S
TauKa YHYTa]P KBAJPATa ¢a 0OCOOMHOM A je S jeJHAKO yJaJheHO OJ TAYAKA
A, D u M. Axo je crpanuna ksagpara AB = 40 cm, uspauynatn obmM
¥ NOBpINMHY YeTBOpoyraa ABMS.

574. Axo je n upuponan 6poj, OrAa je 3a cpako n u3pas 11n +n memus
ca 6. Hokazartu.

575. Hate ¢y mudpe 0, 1 1 2. Koauro uma 1997-uudpennx bpojesa xoju
ce mMory HammcaTu noMohy marmx wudapa’?

VIII paspen

576. ¥ xoopaurathoj +Oy pasru mata je tauka M (5,3). Kpos taury M
KOHCTPYHCAHa je MpaBa P KOja KOOPAMHATHE oce cede y Taukama .4(a,0)
u B(0.4). Onpexuru cse spemHoctu ¢ 1 b Taro ga ¢y # @ u O IPUPOIHK
opojenu.

577. IHoxaszatu ga usmely JBa v3aCTONHA NOKJANaHma KA3aJbKU Ha CaTy
vBek npole jemuaxo ppeme. OpemuTH KOJIMKO M3HOCH TO BpEMeE.

578. OmpemuTu CBa peatHa peuema ciaegehe jexHavduHe:
€ x+1 r+2 x+3

1997 T 1998 = T999 T 2000

579. Y IpaBHIHOj WIECTOCTPAHO) MUPAMHMIM OCHOBHA HBHMUA JeJHAKA je
BUCUHEM MUpaMuie. V3apadyHa] HOPMAJHO PACTOjale TOIHOMX]a BUCHHE
nmupaMuge oX DOYHe CTPaHe MUpAMUAE, kO e OCHOBHA MBHUA NMUPaMUIEL

a = /\m cm.

580. Y upaBuiHOM HIECTOYTIY YMja jé CTPAHULUA G = 2CM Ha CIydYajaH
Ha4uH je pacmopebena 51 Tayka, 01 KOjux cy Hexe 0DOjeHe IIaBOM, & Heke
upsernoMm 6ojom. Hoxasatu ma 6e3 003upa Ha pacmopen Tadyaka U HUXOBY
060jeHOCT. ¥BEK MOCTOje ABE Tauyke HCTe Hoje ymje je pacTojame Mame Of
lem.
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.No MaTremaTHuKa TaKMHWdYeHha yJUeHUKa OCHOBHUX NIKOJa
597. Ilpma wermpu unaHa jeaor uusa cy: 1, 9, 9. 7. Csaku Hapenuu
4ynaH HU3A je mociemma HuQpa 30Hpa nperxogHa deTupH unana. Jakne,
umamo HM3: 1, 9,9, 7,6, 1, 3, .... Ia aun je na 1997. MecTy napua uiu
HemapHa mu@pa’?

598. Y nozpymy ce Hanasu u3pecTaH Opoj MHMINEBA KOje 4yBa HEKOJMKO
Mayvaka. IIpBa Mauka mojese jegHor Mmma M OCMHHY IPEOCTAJMX MHIIE-
Ba, U TAKO Ce 3aCHTH. 3aTUM, APYLA Madka MOjefe ABa MHIIA M OCMHHY
NpeoCTaNTHX, M Tako ce 3acutu. Tpelia Mauka nojese TpU MMUIA M OCAMHY
NPeoCTANMX, Ha Ce ¥ OHA 3aCHTH, HTA. Kaza ce m mocrefma Madxa 3acH-
THAA, ¥ MOIPYMY BHII€ HHje OCTAJO MHIICBA. KOJHMKO je HajMame AOLI0
OMTH MAaYaKa M MHUIEBA, AKO MAYKe jefy caMmo meje wumepe’

599. Ha xpamuma AB n AC jemmaxokpakor tpoyrna ABC uzabpane
cy Tauke M u N, take na npasa M N umje mapatenna ca BC. Kpos
cpemmmre S nyxm M N KoHCTpyHcaHa je mpaBa s. mapatenna ca BC.
Koja cede kpake y K u L. Axo cy P u Q noauoxja nopmana us A u .V
Ha §, noKasaTu ga je PQ = K L.

600. [at je xpyr nonynpeysuka r = 1 ¥ ABe MpPOH3BOJbHE Tauyke 4 u
B y pasun kpyra. [lokasatu ga moctoju Tauka X Ha KPYry, Takpa da je
XA+ XB>2.

- VII paspen

601. On KBagpaTHOr MMCTA XapTHje, WpaGUPaHOT HeauM OpojeM KBaipa-
tuha, MceyeH je KBAAPAT Ca LeJMM OpojeM MCTHX TakBux kBaiparmha.
bpoj mpeocramux xsagparulia je 124. Koawxo je xpampatulia cagpxao
npBoOuTHA aHMCT xapTuje’?

602. Axo je ny + 12 + -+ + njggr memuso ca 30, owga je u .:.w + :.w +
~+ + Niggr AemuBo ca 30, TAE CY N1, M9, , 7997 NPUPORHH OPOjeBH.
HoxazaTn.

603. loxazaTu Ja ce paBaH He MOXE NOKPHTH MAPKETHUM MIOYMIAMA V
OBJIMKY MPABMJHUX NETOYIJIOBA U ACCCTOYLNOBA MCTC AYAKHMHE CTDPAHHIE.

604. Iat je nomykpyr naj npeunnkoM 4B, ca uentpom S. Ha monykpyry
nsabepemo Tauxe C u D, tako ga je C' Tauka ayka AD u yrao C'SD je
npap. [Ipase AC u BD ce cexy y tauxkn £, a npase AD u BC y rauxn F.
Hoxasatn ga je EF = AB u aa je npasa EF wopmanua ma npasy AB.

1997 Usbopuo Taxkauuene 71

605. ¥ uersopoyray ABCD je yrao ABC opn 102°, yrao ADC og 129°
n AB = BC = 1. Uspauynaru qyxuuy nujaronase BD.

VIII paspen

606. TpocTpana nupaMuia EMa IeT MBHNA IyXKUHE ¢ ¥ jeJHy AyxuHE b.
W3pauynaTu 3anpeMuHy NHpPAMIIE.

607. Ilonazehn u3 tauke O nyx Hajupe kpene 1dm Ha cepep, ma 1dm
Ha 3amaj, moToM 2 dm Ka jyr, na 2 dm Ha uCTOK, 3aTum 3 dm Ha ceBep, na
3 dm ma 3anan, mame 4 dm ua jyr, na 4 dm sa uctok, uta. (Csaka HapegHa
IBa MPABONMAW]CKA MOTE3a ¢y 3a mo 1 dm ayxa ox nperxoxua gsa. CBako
CKpeTame CC BPIH YIEBO, NOJ NpasuM yriod.) Koamko HajMame myTa
Tpeba myx Aa kpeHe Ha cesep jga Ou ce on Tauke O yJassMo 3a BUIIE OX
10 nerapa?

608. Mory nu asa oa genux dpojesa ., y, = OMTH jeamaka 1997, Tako ga
n3pa3 4% + 4¥ + 4° Oyzxe NOTHYH KBALPAT?

609. Ha nponssoman naumu u3 ckvna {1,2....,25} je ogabpano 17 pas-
auuautux Opojesa. Hokaszatm ma mely 17 omabpaunnx Spojepa mocroje mea
PA3MMYETA, TAKBA JA je HBUXOB NPOU3BOJ NOTNYH KBAAPAT.

610. Axo cy a, b, ¢, d no3utuBum peannu 6pojesu, TaksH Ja je « + b+
c+d=1, nokasatu ma vV4a + 1+ V4b+ 1+ Vic+1+ Vdd+1 <6.

MN3BOPHO TAKMUYEIHE 3A YUELIRE
HA 1. JYHNOPCKOJ BAJIKAHNJAIIN

611. Hokazatu 4a je BPeIHOCT m3pa3a
1 1

+
2+ 1+

3+ 1+
4+ 3+
5+ ; 4 +

1996 + 1996 +

1997 1997

jemHaka 1.

-
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.Nh_" MaTemaThuka TakMUUCH A YYeHMKa OCHOBHUMX IIKOJdA

627. Ilpoussox gsa 6poja je 1071. Axo ce jeman o umHmnana mosehia 3a
30, npoussox je 1701. O xojum Bpojepuma je peu?

628. Yrao a jemnak je 1998'. Mspauynartu yrao 3 koju je koMIIeMCHTAH
¢a YIIOM ¢ M YTao ¥ KOJH je CYIIeMCHTAH Ca YIJOM O

629. Hajxpahe pacrojame Tauke A ox zator xpyra k je 3 ¢m, a pacrojame
Tayke A ox uentpa kpyra je 5cm. Komuko je majelie pacrojame Tauke
A on naror kpyra k?

VI paspen

a+b
1998

630. M3pauynaru BpeaHoCT pa3ioMka aKo0 Cy Opojesu @ u b pemena
jemHAYHHA:

1000 — (900 — (98 — a)) = 1998 u 1000 — (900 — (98 + b)) = —1998.

631. Oapenutn Hajuame TpHpOAHE Opojese 1M U N, TAKO AA je 3888 -m
NOTHYH KBAJAPAT, a 3888 - n MOTHYH Ky$ HEKOr NPHPOIHOT Bpoja.

632. Kpeueme crana Ama saspum 3a 10 catu. Axo 6u My Dopa nomo-
rao 2 cara, OHIA OM Kpedueme 3aBpWILIN 3a 6 carTi. 3a KOJMKO caTh 6u
CaMOCTANHO Kpeueme cTaHa o0basno Gopa?

633. Y jemmaxoxpakom Tpoyrny 4BC (AC = BC) rauxe 4; u C; cy
cpemumra crpaxuna BC u AB. Cumerpane crparuna BC u AB cexy ce
y tauku O, TaKo ma je yrao 4;0C; = 121°. IIra je sehe: ocuobmua AB
wm kpak AC?

634. Y natu yrao xOy ymucan je kpyr k KOju kpake AATOT yria romupyje
y TaukamMa A u B. Ilokasatu na je OA = OB.

VII paspen
635. Wspauyrarn © +y + z ako ¢y 2,y ¥ = pemema jeaBaquHAa:
3(x —1998) = 3, /3y — 1998 = 3 1 V/3(z — 1998) = 3.

19981998 4 19981999
H—wapooo

636. llata je jeamaroct 1998

=u Komuko je a?

637. ¥ tpoyrny ABC yrnosuw o, 3 u vy 3am0Bosabajy a — 3 = 3.
Ilokasatu na je matu TPOyrao TYmoyriu.

1998 OmutuHcKo TakMudeme — [V paspen 75

638. [lar je npasoyrau tpoyrao ABC, ca npaBuM yriIom KoX TeMera C u
karetaMa ¢ = 6cm u b = 8cm. Axko cy Ay, By u €| cpeauwra crpaguna
BC, AC v AB ofpemuTy NONyIPCIHUK KPYAKHUNE KOja Calp#n Tauke Aq,
mh )58 QH.

639. Iemudposaru MEOKEHE %2 % -45 = (%)
VIII paspen
640. Axo ce mamely mmdapa maror ApourdpeHor MPUPOXHEOT Hpoja HAIU-

me Hyna aobuja ce 6poj xoju je 9 nyra sehu on maror. Oapexutn o KojuM
OpojeBuma je peu.

641. Pemutu jemnaumny |v — 1| + Va2 — 6z + 9 = 1998,

642. Y ymyrpamsoj obnactu xsanpara ABCD nata je tauka M, Tako
aa je yrao AMB mpas, a BM = 9¢m. Ilpasa BM npecena ayx CD y
rauky K Ttaxo ma je CK : DK = 3 : 1. W3pauyHaT NOBPIIMHY KBAAPATA.

643. WspauyynaTu moBpWMHY H 3aUPEMUHY KOUKE Y4ja je AMjaroHAtIa je-
JHAKA JUjaTOHAIM KBAJDA 4ifje Cy Ay&kuHe mBuua lcm, Scm u 7cm.

644. M3pagynaTu 36up CBUX NPOM3BOJa vV TABIMIM HA CIHUIH.

11-11 |(11-12 [ 11-13 [(11-14 |[11-15
12-11 112-12 | 12-13 |12-14 | 12-15
13-11 }13-12 | 13-13 {13-14 {13-15
14-11 {14-12 [ 14-13 {14-14 {14-15
15-11 {15-12 {15-13 | 15-14 | 15-15

OIIIITNHCKO TAKMMNUYEIHE 1998.
IV paspen

645. JeceH je jeman mam nyxka ox 3mMe, 4 mana kpahia ox nera u 2 gaHa
kpala ox mponeha. Konuko nama tpaje cpaxo rogumme xoba, akO I'OIUHA
HUje mpecTynHa’

646. Ilpomssox pea 6poja je 1998. Axo ce jeman ymamu 3a 24, a aApyru
OCTaHe MCTH, HOBK npomussoy u3nocu 1110. Oapenuru tpaxene 6pojese.
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-
\m MaTeMaTUUKA TakMHYerha YUYEHNMEKA OCHOBHMX LIKOJa

667. Y tpoyrny ABC yrao ACE je 60°. Aro ¢y 4K u BM sucune u
Cy cpenumte cTpanuue 4B, Taga je Tpoyrao IS M C) jemmakocTpaHHYaH.
HoxrazaTu.

668. Jenno Teme KOUKe YyIALCHO je OM AMjaroOHaime KOLKE 7 CM. Nspayuy-
HATH NOBPUINHY ¥ 3AMPEMUHY KOIKe.

669. Kouky cupa msmme 14m wanamo je 1998 mmmesa. Ifokazatu na
Ce HEmoCpeAHo mocie Hamala MOxke mceliu komka cupa usune 1m (kyGuu
MeTap) yHyTap KOje Ce He HaJa3W HHjeNAH ML

OKPYHO TAKMUNYEILE 1998.
IV paspen

670. Axo y mexom 6pojy n3ocTaBumo 0 Koja ce HaIasm HA MECTY jeRUHMLA,
OHJ2 je HOBonoOujeru Opoj 3a 1998 Mawu o1 NPBOSUTHOT. Kojut je 10 6poj?

671. Jlexa uma Tpum myTa pume mosua ox Kapka. Axo oGojuna noTpoLIe
no 10 nunapa tana he Jleka uvatu 4eTupu nyTa BHIIE HOBANA O HKapxa.
Komuko HOBLA je mMa0 CBAkKO OX BUX HA IOYETKY?

672. Hemmdposatu cabupame * * * %+ + * +x = 1998 ako CBAKH on

HEeMO3HATUX cabupaka UMa jeJHaKy BPeIHOCT GO LA ra YHTAMO C Jena Y
HECHO, OMITO Ja ra YMTaMo C JCCHA YV IeBo.

673. Axo ce jemwa crpanuna xsagpata noselia 3a 3cm, a Apyra 3a 6.cm,
OHJa HOBOXOOHMjeHH TPABOYTAOHMK HMA NOBPIIMHY koja je 3a 1998 cm?
peha on nospume kpagpata. Mapauysatu obum gaTor KBaapaTta u 00um
Jo0ujeHOr MPaBOYTAOHUEA.

674. [lpa oma u nBa CMHA HIDAJH Cy WAX 1O CHCTEMY Ja CBAKO Ca CBa-

KHM MTPa 1o jexuy maptujy. Koamxo je Tom npuiukom oaurpano majuame
NapTH)a, a KOJUKO HajBHIIC mapruja’

V paspen

675. Hexn mocao Hymxo 6u 3appumo 3a 12 mana, Tamko 3a 15 IaHa, a
Pamxko 3a 20 gana. Pamuin cy 3ajenuo 4 mama, a motom je ocraTak mocna
sappuno Tamko. Komuko nama je ykymso pagumo Tamko?

1998 Okpy»uo TakMuueise — VI paspen 79

676. OapeauTu IBa PA3IOMKa Cca ABOUUPPEHNM HMEHHMOLMMA, TAKO Ja je
145

1998°

677. Har je xpampatr ABCD crpanuue 5cm. Komcrpymcarn tauky M
KOja je jeJHako ynaJsena ol remena A u B un xoja je on Temena C yjpasbena
3cm. Komuko uma pemema?

w08 36up

678. Oapenuru npupoman 6poj JOBAH (jempaxum ciaoBuma ofgrosapajy
jennake mUQpPE, Pa3NMIMTHM CJIOBEMA OArOBAPAjy PAa3MHUIUTE [Upe) KoMe
je 36up nmdapa jexmak 10, Takas na 36up neroundpenux 6pojesa JOBAH
1 HABOJ npeacranma neronumdpen 6poj uuje cy cse pudpe jeanake. Ko-
JUKO pemema uMa?

679. Hato je 8 Wa w3riex jeAHAKNX 3JMATHHKA OJ KOJUX je 7 HCIPAaBHHX
jemHake Mace, a OCMH, HEUCIPABaH, je HEmTO Jakwn ox octauux 7. Ca asa
Mepema na Tepasujama 6e3 Teroa, OLPEUTH KOJU je 3JMATHUK HEHCIPADAH.

V1 paspen

680. Y Tpu uucrepHe je 6uno 780 murapa Mmiuexa. Kanga u3 nmpse omnmjemo
jemHy Y4eTBPTHHY, U3 ApYTe jeauy meTuny, a u3 rpelie Tpn cenmune Mmieka,
y HMCTEPHAMa OCTAHy jeJHaKe Kommvmae Mieka. Kommko Mieka mMa y
CBAKOj OJ HUCTEPHU?

681. Iaro je mer pasamuutux nexux 6pojesa a, b, ¢, d u e TaxkBUX Ja je
(4—a)4-0)(4—-c)(4—d)(4 —e)=12. Oppemntn a+b+c+d+e.

682. Heka je Tauka M cpemuwmre crpanune CD napanenorpama ABCD.
[papa AM ceue mmjaronany BD y rauku N. Axo nmpasa CN ceue cTpa-
nuny AD y tauku P, oupa je AP = PD. [oka3atu.

683. Hare cy Tpu pasnuuute, npoussomne Tauke A, B u C. Koncrpyuca-
i Tauky M Tako ma noGujenu ckyn Tadaka {A, B, C, M} mia ocobuny na
CaJpH JBa Mapa UEHTPAJHO CUMETPHYHAX Tavaka. McnuraTn cpe moryhe
ciydajese.
) 1 8 2 .

684. [ar je nspas me -2+40.2-25:5 Im;m i 1.1. He Memajyhu
nopenak 6pojesa y JATOM H3Da3y, NOCTABATH HEKOJIMKO 3arPaja TaKo A
ppernocT pobujenor m3pasa byne O.
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mw MaTteMaTUUKa TaKMUUeHa ydeHrKa OCHOBHMX UIKOJNA

702. Hajmama mujaroHana NPaBUIHOT JBAaHAECTOYrIa je v/ 2 + V3.
Oapeauty 0O6uMM U NOBPIIMHY JATOT NPABUIHOT ABAHAECTOYLNA.

703. Kpos uertap O; kpyxHuue ky nponadu kpyxuuna ky. are kpywx-
Hume ce ceky y taukaMa A u B. Kpo3 tauky B xOHCTpyHCaHa je TaHrEHTA
t xpyxuune ko koja KpyxHHUy k; upecena y taykm C. okaszatm ma je
AB = BC.

704. Har je npasoyraun tpame3 ABC D), ca npasnM yriaoMm KOJ Temera B.
yuje cy ocHoBuue AB =8cmu CD = 4c¢m, axpax BC = 4cm. Y gatom
Tpame3y Ha CIy4ajaH Ha4uH je m3abpamo 17 tauaxa. [okasatm ma meDy
m3abpaHuM TaukaMa MocToje Oap ape Tauke umje MehycoBHO pacTojame
nuje sehie o /5 cm.

VIII paspen

705. Hahu pememe cucrema jemnaduna

2?4+ 9% =4z + 4y - 3,
@N+m.~“%~\+\.ﬁm+mv
P2 4a? =4z 44+ 2,

y CKYIy peanemx Opojepa.

706. [aro je mer 6uno kojux npuponuux Gpojesa. Hoxasatu ma ce meby
BUMa yBek MOry u3abpartu ABa npupoxsa Gpoja m u n tako ma je m —n?
JebUBO ca 15.

707. 36up oCHOBHE MBMIE @ M BHCHHe H NPaBHIHE MECTOCTPaHEe MPU3ME
je 10em. Ompenurn o u H, Tako Ka je My IujaroHasa NpU3ME HAJMAHA
moryha. M3padyyHaTu NOBPWMHY U 3ampeMuHY Te IpH3Me.

708. Ilar je xomBckcar derBopoyrao ABCD. IHujarowane AC u BD
cexy ce y taukn O, a noauoxje Hopmasne u3 Tauke B ma mmjaromany AC
je Tauka M, mpu yemy je BM = 2k - BO, rze je k peanau 6poj. Axko je
nospmuna Tor gersopoyrna P, oupga je P = k- AC - BD. Ioxkasaru.

709. Y xsanpary ABCD nmujaronane AC u BD cexy ce y taukn O.
Ha crpammmama BC u CD pare cy pemom Tauke M m N Tako ga je
BM = CN. Axo ce npase AM u BN ceky v Taukun P, ouga je mpana
OP cumerpana yrna APN. okasaTu.
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CABE3HO TAKMMWYEILE 1998.

VI paspen

710. IIBe jabyke Texxe KOMMKO 3 Kpyuwke, a 3 jabyke Texe Kao 4 momo-
panye. Cem Tora 6 xpymaka kowTa KOJMMKO 5 nomopannu. 1ITa je crymme:
KHJIOTPaM KPYWIAKA WM KAJIOTPAM MOMOpPaHym?

711. O gerBopouuiperunM Gpojesunia «, b, ¢ 3majy ce caemehn momanu:

- Ape cpemme mappe Opoja a jemHake Cy Kao ase oArosapajylie cpeame
nudpe Gpoja ¢;

- nmBe cpenwe uudpe 6poja b melhycobHo cy jenHake u jeaHake Cy mpBOj
wutdpu Gpoja c;

npsa uudpa 6poja ¢ jenHaka je mocieXwoj muppu Gpoja c:

obpryTo, npsa nudpa O6poja ¢ jenHaxa je mocueamoj nudpu 6poja a;

t

npBe nudpe 6pojeBa a u b cy mehycobuo jemuaxe;

- Bpoj ¢ jemHak je 30upy Opojesa @ u b;

(a) Ompenurn 6poj b.

(6) Komuko mocroju @wu::nseﬁ. moryhnoctu 3a 6poj a?

712. Y mejeaHakokpakoMm omrpoyriaoMm tpoyraiy ABC u3 Temena A koH-
CTPpYHMCAHA Je TeXMIIHA IYy:K, H3 TeMeHa DB KOHCTpYHCAHA je CHMETpata

yrna 3, a u3 temena C Bucuna. [Ipecedne Tauke maTHX DPaBHX Cy Tauke
P, Q n R. Joxasartu na nobujenn rpoyrao PQR Huje jeqHakoCTpaHHYaH.

713. Har je xorBekcar yersopoyrao ABCD. Heka je tauxa M cpemuumre
crpanune AB, a tauka N ¢peaumre crpanune CD.
(a) Hokasatu pa je AD + BC >2-MN.

(6) Kakas je uersopoyrao ABC D, axo paxu jegmakoct’

714. JeNHaKOCTDAHHYHM TPOYLAO CTPAHUIE 8 Cmi, M3NEHCH je Ha jemHa-
KOCTPaHU4YHE TPOYTJOBe CTpaHuie 1 cm noBlademeM NPABHX HAPAJCIHUX
¢a CTpaHMuaMa JaTor Tpoyria. Komuko ykymEO jeIHAKOCTPAHHYHUX TPO-
YTJIOBA MOCTOjM HA TAakKO HOOHjeHO] CJmmu’
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m@ MaTeMaTUuKa TaKMHUUerha YUEHMKA OCHOBHMX UIKOJA

JAPYTA JYHNOPCEA

MATEMATUYKA BAJIKAHWUJA A

728. HoxasaTu ma je 6poj

11...11122...2225
—_——— N —
1997 1998

MOTNYH KBAJPAT.

729. Ilat je xomBexcan meroyrao ABCDE. takas ga je AB = AE =
CD =1, <4ABC = «DE4 = 90° u BC + DE = 1. Hahn nospunny
neroyraa ABCDE. :

730. Halin cse mapose mosuTupHRX Heanx 6pojesa (2,y) KOjH 3aI0BOJbA-
Bajy jemmaumuy x¥ = y* Y.

731. Ila nu je morvhe, xopuctehn camo Tpu mudpe, Hamucari 16 Tpo-
wdperux 6pojesa, Tako na Mehy muMa He mocToje ABa Opoja KOJu MMajy
HCTH OCTATaK NpU Hememy ca 167

HIKOJICKO TAKMMWYERE 1999.
IV paspen
732. Paznuun 6pojena 23456 u 19876 nojaj paszmuky Hajseher werouu-
dpeHor u HajMamer Tpouudpenor 6poja.

733. Cun n Depka nmajy 3ajexno 29 rozuma. Ortam je cTapuju ox cuHA
25 romuna, a Majka ox hepke 22 romuwe. Konmxn je 30up rommua oma
Majke?

734. Axo 20. pebpyapa 1999. rogune v 17 wacosa y Bamesy nanma xuuma,

MOXe M Ce OYeKHBaTH Aa hie kpo3 1999 catn GuTH cymwaHo npeme?

735. Konuky nebmuny 6u muiana kmura ox 1999000 cTpaHuna, axko 100
mictoBa (200 crpamnma) Te kmure mya gebmumy 2 mm?

736. Ita je sehe 43 km? u 5 ha nau 435 768 ¢?
V paspeg
737. Ywecro * Hanmmu o xroBapajylie rudpe, TAKo I HaBeJeHE Omepaluje
OyIy TA4HO M3BpIIEHe
*23 - xx= 16 % 2
+x % x5
X %k ok ok ok

738. Ilpecex ckynosa 4 u B uma 6 eremenaTa, a Bux0Ba yaaja 18 eneme-
wata. Kommko enemenara mva ckynm B\ 4, ako ckyn A\ B uva 4 enesenara?

739. Mepa yrmna o + 3 je 3a 38°41'24" pelia ox mepe yraa a — 3. Oxpe-
IUTH Mepy yraa J.

740. Ogmpenurn wajvamye u Hajselu mecronndpen OpOj € pa3MMYUTHM
uH(ppama xoju je nesHs ca 9.

741. Axo mBuny xouke nosehiamo 3a 1 cm onga ce mera noBpxHa noselia

3a 66 cm?. 3a kounko ce mosehiana 3alpeMuHEa Konke”?
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@C MaTteMaTUUKa TakKMUYelha YUeHMKa OCHOBHUX UIKOJIQ

V pazpen

762. Iarm cy ckymosu: A = {1,2,7,5,9} u B = {2,y,3}. Onpemuru
coe Bpojese & ¥ Y, TaKBe Aa CKYI B mMa TPH DA3IHINTa €IeMEHTA, OPH
geMy je B C A.

763. Konuro mMa npuponnux 0Opojesa mamux on 1000 koju HACY HeLHDBH
B ca 4 mn ca 67

764. Oppemuty CKyn npupoiuux Opojepa koju Cy pemema HejeNHAUMHC:

T -2
1< ——<2.
S5
: 12
765. Isa pansuka komnajy kaHanx. lIpsm 3a 6 catu uckona % nese AyKHHEe
6 = )
KaHAJIA, & APYLH 32 3 caTa UCKONA — Lele AyxuHEe KaHata. Koju pamauk

23
nMa 0OJBM YYMHAK 34 Jeaall CAT paja’

766. Pasnuka yraona a u 3 je cymieMeHTHA ca BuxoBuM 36upor. Ompe-
OHTH YTIOBE a 4 /3, akO je yrao /3 jeAHax OCMMHHM VLA Q.-

VI paspen
767. Bosehm usmeby rpaza 4 u rpajga B OummraucTa je OpBOr JaHA
npemao W, a apyror mana 30% uenor nyrta. [lo muma je mpeocTano jour
180 km. Konuxko je pacrojame usmely Ta xsa rpama’
768. Hat je 6poj p = —0.5. UspauyHaTn BpeJHOCT H3Pa3a 22 + 2. axo
jex=—|=1+|-plluy=--1-1pll

769. Iar je jemmakokpaku tpoyrao ABC (AC = BC) uujun je <ACB =
44°  Cumerpana xpaka AC ceue kpak BC v 1ausu D, a npasy AD vy
tauku E. Yuopemuru nyxu: DA DB, DC u DE.

770. Ha crpamuuu CD xsagpata ABCD mare cy Tauke E n F Tako
1a CE = EF = FD. HOywu AE u BEF cexy ce y taukn M. Jlokazatn
mBphema:

a) ANAED = ABFC.

6) Tpoyrao EF M je jeRHakOKpDaki.

771. Ha onmTHHCKOM TAKMUYCHY MIAIUX MATeMATHIApa ydecTByje 123
yuenuka on IV mo VIII paspena. Hokasarn ga je 6poj taxamdapa dap
u3 jemnHor paspena sehu ox 24.

1999 Omurruecko takmudesse - VI paspen 91

VII pasper

772. Tlocne mpa cHmkema 33 UCTH OPOj NpOUCHATA, UCHA pobe ce CHU3UIA
ca 25 xumana Ha 16 xmmaga muHapa. Komamko mponeHaTa je W3HOCUIO TO
CHIEEmE 7

773. Ulra je selie: /6 + /6 wmx 3.000017

774. Iat je xousckcuu versopoyraoc ABCD (ABCD wuuje uapaneno-
rpam). Hera cy 44, N, P u Q) penom cpemumra crpauna AB, BC, CD
u DA. Hokazaru na je yerBopoyrao A N PQ) mapanenorpa.

775. Iar je tpoyrao ABC tako pa je 4B = 15¢m, <BAC = 60° u
AC = 8¢m. W3pauyyHaTd BUCHHE JATOr TPOYTIA.

+ 12

a’ + b? o>
! —ab|l + | ——

2

776. [okasaru jeQHAKOCT: |———— 5+ abl = a® + b2.

VIII paspen

777. Y jenuoj uucrepuu uma 54017 soge, a y apyroj 3601, U3 npse ce 3a
jemam cat oxnumje 3 myTa Buue BOJe mero u3 xpyre. Kpos 6 catu v upsoj
nucrepuu lie octatu 60/ Bone Mame Hero y apyroj. Konuko murapa soze
ce OJIMBA CBAKOL CATA M3 IPBE, & KOIMKO M3 APYTe MUCTepHe?

778. Pemmru mejemmauumny (v — 3)% < 2(x — 3) u pemema npukasaTu Ha
OpojesHoj npasoj .

779. Iysxuue cTpaHuua OCHOBE kKBajpa ¢y 6cm w 8cm, a aujaroHata
KBaJpa 3aKlala ca OCHOBOM KBaZApa vrao ox 45°. OxperuTtu moBpmMUHY H
3aMpeMUHy KBAAPa.

780. Hat je xpyr k(O,r = 3¢m) u tauka A m3pam kpyra Tako Ia je
OM = 7cm. Tlpasa p roja caapxu tauky A cede kpyr y taukama C u
D (MD > MC). Axo je MC = 5cm, uspauynatu nyxuny tetuse C'D.

781. Iar je ckyn tauaka 4, B, C, D, F koje npunajajy Ipasoj p 4 BaH
npase p (y ucroj pasuu) Tadke F, G, H. Koxuxo je:

a) HajBuUiue; 6) najmame

TpoyrIoBa oApeljeno opuM Taukama’?
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@mm MaTtemaruuka TakMHUuUerba Y4YeHVKa OCHOBHMX UIKOJa

799. Ogpexutu Bpeguoct moimuoma P(x,y) = 21998 4 1999y axo je
2?2 +y2 4+ 22 -6y +10=0.

800. Hujaronane AC u BD mnapanenorpama ABCD ca owrpum yrioum
kox Temena A, cexy ce y taukn O. Tauxa M je ma npasoj AB, npu demy
je <AMO = <MAD. Iloxasaru na je Tauka M jejHaxo yZHajbeHa OX
ragaka C u D.

801. Hoxazatu ma mebhy 26 pasnuunTux memaprux 6pojesa mamux ox 100
nocroje bap asa 4uju 36up je jeamak 100.

VIII paspen

802. Y koopmumarmoj xOy pasum gate cy Tauxe O(0,0), A (3,4) u
N(z,0). Ogpemuru jepuauune mpasux OM u M N, aro je noppumua
tpoyrna OM N jenmaka 14.

803. M3pauyHaTé NOBPMKHEY M 3ANPEMUHY NPaBUIHE YETBOPOCTPAHE IIH-
. : . 5
paMuie unja je BUucHHA 17 ¢m, a MOBPIIMHA IUjaroHANHOT npecera 204 cm”.

804. Jloxa3ary Ia Opoj uMju AeKaHU 3AMMC CAADKH jeIuHo uuppe 2 u 6
HUje Pa3jMKa KBaIPaTa ABa MpHpomaua 6poja. .

805. Har je xousekcan yersopoyrao ABCD nospumme P. [lokasatu
naje AB-BC+CD-DA>2P.

806. Ilara je maxoscka Tabna 8 x 8 m 3 toma pazmmumre Goje. Ha
KOJHMKO Ce HAYMHA MOrY Pa3MeCTHTH 3 TOma Tako Aa ce oHM MeljycobHO He
yHamanajy“. (Tomosm ce ,Hamanajy* ako ce HaJA3e y UCTO] XOPHU3OHTAJH
MM BEDTHUKAJIH.)

N3B0OPHO TAKMUNYEILE 3A YUYEIIRE
HA 3. JYHUOPCKOJ BAJIKAHNJA I

807. Ilate cy jemmaume 22 —y? = 4™ u 22 — y? = 5999 npu wemy cy
HemosHaTe z ¥ Yy npupomuu Gpojesu. Opxpeiurn npupoian Opoj 7, Tako
2 JaTe jefHadYMHe MMajy jemHak Opoj peuwemsa.

808. Ha tabuu je nanucan geserouuper 6poj umje cy ce yudpe pasiu-
guTe M pasnuyuTe ox Hyie. Hoxasarm ma je 3a Ma Koju pacmnopen uudapa
moryhie msbpucaru meke ox gatux nupapa, rako ga npeocrann 6poj Oyne
MOTOYH KBAAPAT KOjH je HajMame gsoundper 6poj.
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809. Hart je ckym 6pojesa S = {1.3.57 -8, -12.13, - 14, —-16,21}.
Msan n Jenewa wrpajv creselivy urpy: HANIMGHUUHO V3UMAJY 0O JemaH
opoj 13 ckyna 5. [oBe UK je urpad x0ju Ha kpajy uMa seliy anconyTHy
BpeHOCT 20upa M3abparux Opojena.  Ako JegeHa urpa opea, Moke au
H3A0PATH TAakBy ¢TPATErHjy Aa obHasesno nodelyje?

810. IHat je tpames ABCD (4B > CD). [poayxeuu kpakosa AD u
BC cexy ce y taukn E, a cpeamnra xywn AB uw CD cy pesom tauke M

. . 1
u N. Ogpemurn yrao AEB, aro je WM.V = wa..:w - D).

811. ¥ pasuu « je ZaTO 4 KPYLOBA jeAHAKHY MONVIPEYHMKA, NPI 9CMY
Je HeHTApP CBAKOD EPYLA M3IBAW Opeoctanaux # — 1 kpyrosa. Ako je A
VHYTPAIbA Ta4ka CBHX KPyTOBA, AOKA3ATH ga je 1 < 3.

TPETRA JYHUOPCKA
MATEMATMUEKA BAJIKAHMWIJATA

812. Hera ¢y a, b. ¢, . y peaxnn 6pojesu. Taxsu fa je a’ +ar+y =0,
W abr+y=0uc+cu+y=0. Axo je a # b # ¢ # o, J0KazaTH 1a je
a+b+c=0.

813. 3a csakm Opoj n = 0,1..... 1999 opoj 4, je meuuucan ca 4, =
23 4 360+ 4 56042 Halin majpelin 3ajemmnukn memmman Gpojena Ag,
A, Argug.

814. Hat je wksagpar S ayxuume crpanune 20. Heka je M ckynm umjm cy
eJIeMEHTH YeTHPH TeMeHa kBagpata S #H 1999 upou3BOLHHX VHYTPAMEHX

Tavaxa kagpata S. [okazaTn Ja MOCTOJH TPOYTAO CA TEMEHHMA H3 CKyNa
. . ) 1

A 4yHja MOBPIIMEA je MAKA W jCHHAKA %
815. IHat je jemmakorparsu tpoyrao ABC, AB = AC. Hexa je D npo-
n3somHa Tayka aywu BC 1awpa ga je BC > BD > DC > 0. Herka cy
penom ki n ky onucarn kpyrosu Tpoyriaosa ABD u ADC. Heka cy penom
BB' u CC' manjamerpu kpyrosa k; u ks, m M cpenumre xyxu B'C’. Ilo-
KasaTh ga je noppummua tpoyraa A BC KOHCTAHTHA, OOHOCHO HE 3ABUCH
on nonoxkaja tauke D.
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m.v% MareMaTHUKa TaKMWUYCH>A YUervka OCHORHMX UIKOJIa

838. Ako ce cBaka uBHuA kouke moBeha 3a 30%, 3a KONHKO HpOLEHATA e
nmosefia mOBpmuKA, A 33 KONMEO 3alpeMHHA KOuke?

839. ¥ tpoyray ABC je <BAC = 36°. Cumerpade YHYTPaIEer M
cnospamser yraa BAC cexy npasy BC pemom v Taukama M um N, Tako
na je AM = AN. Hpauynatu ocrane yraose tpoyraa ABC.

840. Ogpexutu cBe mpupogse Gpojese n Takse aa je n’ + 2n + 2000
NOTIYH KBAIAPAT. v

OIIIIITUHCKO TAKMUUEEE 2000.
IV paspeg

841. W3 nsa mpucTaRMIITA KPEHYNA CY HCTOBPEMEHO, jedaH APYTOM ¥
cycper, xsa 6poga. Hpsu 6pox ce kperao Gpsunom ox 22 km/h, a apyru
Opox Op3unom 28 km/h. Koauko je pactojame mamely mpucranuurta, ako

¢y ce Opoaosu cpenn nociae 40 vacopa nytopama’

842. Ilepa, Baca m Ormen muajy 3ajeano 160 xauxepa. Arxo [lepa za
Orweny 17 xnurepa, a Baca noknonn Ormeny 12 kaurepa, ouga fie epa
i Baca mmatn jeamak Opoj kmukepa, a OribeH KOJMKO 1 [Tepa u Baca
3ajeano. Konmko kmmkepa je BMao ¢Bakm medax?

843. Axo ce jemna CTpammma KBaJpaTa nopeha gpa myTa, a Apyra 3a
22 mn, noduje ce MPaBOyraoHuk Yuju je o0mn 3a 2000 mem selin o 06uMa
[ATOr KBaapaTa. Komika je cTpanmna gaTor kpaiapata’

844. Ilar je mpomm(ppern 6poj. AKO My ce ¢ ICCHe CIPAHC ZONMUIE HCTH
Taj 6po] mobuja ce yersopoundpen 6poj. Komuko myra je mobujenu 6poj
Bellu 01 gator 6poja’?

845. KoHCTpyucaTy MArd4Hi KBAADAT YHjH CY CIeMCHTH Opojesu: 11, 13,
15,17, 19, 21, 23, 25 u 27.

V paspen
846. Iatn cy crymosm: A = {1,2.3,4.5} 0 B = {4,5,6,7,8}. Oapeantu
ckyn X axo je X C(AUB), XNA=A\Bu XnB=D)\A.

847. Becma ca 77 xopaka jemHake avsume npebe 67, a Wpsan ca 8%
KOpaka jesnaxe nyxune npehe 78 m. Uuju xopak je my#u u 3a Koanko?

2000 Onuwrruncko TakMuderbe - VI paspen 99

848. Ilar je 36up 6pojesa 7a85 + 34a5 + le2la. Kojy mudpy rtpeda
HAIUCATH YMECTO CJIOBA ¢ TAko Ja JoOujenu 36up Oyae ZemuB ca 97

849. Yrnosm ¢ ¥ b ¢y CYNIGMEHTHH. & YLJIOBH b U ¢ KOMIJIEMEHTHH.
H3pauynaru yruose a. b u ¢, ako je 36up yriosa « u ¢ jegsax 142°.

850. 3a yuppwhupame jegsHe KOBCKe NOTKOBHMUE, NOTKUBAa4Y ynoTpebum 5
MuHyTa. Koameo HajMame BpemeHa Tpeba aa 48 noTkmbaya norkyjy 60
KOMa. QKO MPHIMKOM MOTKMBAKBA KO MOPA CTAjATH HAa TPH Hore?

VI paspen

851. Oxpexutu cpe nene dpojese x 3a xoje je 6 < —(—x) < 10 u |2] < 8.

852. Tpu apyra sKapxo, Jlexa n Ileha gene m3secuy cymy xosua. sKapko
je moduo tpehuny, Jlexa uerspTuny ocrartka, a Ileha 100 mmuapa puuie
on Kapra. Komuko HOBua je OMIIO M KONHUEO je CBAKO OJ HUX H00no?

853. Ha crpammmama AB, BC, CD u D4 wsagpara ABCD, gate cy
pegom tauke M, N, P u @, tako ma je AM = BN = CP = DQ.
Hokazatn na je yerBopoyrao M N PQ tarolje kpagpar.

854. Yayrpawmu yriaosu tpoyria ABC omsoce ce kao 9 : 16 : 20.
Oapemurn yrao usmely cumerpaine yria u BucuHe U3 TeMeHa HajBelier
yria Tpoyria.

855. Pama uma mymy obmuka npasoyraonuka mumensuja 30m n 70m,
v K0joj ce masasu 34 crabua. Moxe au Pawa y cBojoj wymu wahm npa-

BOYTaoOHO mapue 3emie mumersmje 6m ca 10m, Ha kOMe HeMa HMjeIHOT
crabmna?

VII paspex

856. Ilopebarm mo pemmummn Gpojese: a = 215 b = 336 ¢ = 427 y
d = 5'%.

857. Oapeautn GpojeBHY BPEIHOCT H3pa3a:
2

1 1 5 1\°
4 10 2 _ 3

858. U3pauyynaTu noBpIMHY Tpame3a ako cy OcHOBHUUe Tpaneda a = 30cm
nub=16cm, a kpamu ¢ = [5cm u d = 13 em.
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102 MaTeMaTHUKa TAKMUUYCHA YUCHUKA OCHOBHMUX MIKO/a

VI pa3pen

876. Y tpu nponasuune je duno ykynHo 2000 kg jabyka. Kana je u3 npse

. 3 .
OpoJaBHHULE NPOJATa WECTHHA jabyka, us mpyre 3 jabyka, a uz Tpehe
tpehinna jabyka, y cBe TPM NPOJABHHUE je OCTAJA UCTA KOJIMYMHA jabyka.

Koauxko jabyka je 6mio y ¢cBakoj) npomapHumy’?

877. Aro ce 6poj 1000 noxenu Hekum 6pojeM ocTaTak je 8, a ako ce Gpoj
900 monenn uctuM Gpojem ocraTak je 1. Konuku ronmunux je y npsom, a
KOJNHUKU ¥ APYTOM ACBerhy’

878. Koncrpyucaru tpoyrao ABC, ako cy nate tauke A;, By u C', npu
yemy je A; cpenumre crpamune BC, B; cpemumre crpaunne AC, a ¢’
noaHoxje Bucnue u3 temena C.

879. Hexa cy tauke P, @, R, S, peaoM cpeaumra crpannua AB, BC,
CD mn DA napanenorpama ABCD. Hawe, nexa je AQN PD = {K},
AQNRB ={L}, SCNRB={M}uPDNSC = {N}. Hokazatu za je
2
wersopoyrao LM N mapanenorpam u ma je KL = - AQ.
D

880. Yernpu mevaka Cy noJenuiy CBE KIUKepe kojuda pacnonaxy. Ilpsu
je mo0uo HOJOBHHY KJIMKepa ¥ jour jenan kaukep. Jpyru je nobuo nonsosn-
Hy NPeOCTaNuX KiuKepa u jom jegan kmukep. Tpelin je no6mo momosuny
IPEOCTAJNX KIUKCDa M jOIl jedan kiaumkep. YernpTu je HOOGHO MONOBHAY
IPEOCTANNX KINUKEPa M jou jeqaH kiaukep. Konuko kauxepa je no6uo coakm
Jeqax? :

VII paspen

881. Ila mu je Bpemmoct m3pasa 1.494949 .. + /7 + 43 + V7 - 4V/3
palMOHANAH WJIH HpamuoHaian Opoj?

882. Hexa cy a, b, ¢ u d peannu 6pojesu. Axo je
(ab + cd)? = (a? + c?)(b? + d?), ouna je ad = be. Hoxasaru.

883. Ilat je mpoussosman tpoyrao ABC. Heka je P npeceuna Tauka
cumetpane <{BAC u upase xoja nonosu ayxu AC u BC'. Hoxasatu aa
je <APC npas.
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884. [ara cy apa mapatenorpaMa ABCD u DEFG, Taksa na gyx AB
cagp®d Tauky £, a nyx F'G campsu tauky C. [okaszaru da opa ABa
mapajerorpaMa HMajy jeJHAKe HOBPIIHHE.

885. Nlar je xoupekcan cemoyrao ABCDEFG. Yera uma pume: Tpoy-
TIOBA MK YeTBOPOYTIOBA UUja Cy TEMEHA- TCMEHa JATOr CCAMOYria? '

VIII pazpen

886. Kudaa xouta noja qraapa, norauuna 2 aurapa. a hespek 5 xuHapa.
Ila nm je moryhie 3a Tayno 100 gurapa xkynutu tayno 100 nenmpa?

887. QupemuTH 3a KOje BPEAHOCTH DeATHOr Opoja m jenHadHMHA

mx

- - 3 = 2(x — M) UMA HETATHUBHO DELICHE.

Z

888. Hexa je AB rterusa gator kpyra [{O,r = 4cm) u nesa je C
NOMHOKje HOPMaJIe 13 Tauke A Ha TaHTeHTY Kpyra y Tauku 3. Mspadynatn
AB?: AC.

889. OcHobua wpuua OpaBmiIHE TPOCTPAHE THPaMHAe j¢ LYHUHC T, &
DOyYHa CTpaHa 3akjiana ca paBHH ocHOBe yrao ox 60°. Ompemutu z, ako je
MepHU OpOj MOBPUIMHE NMHPAMALE jeJHAK MEPHOM OPOjy meHe 3ampeMuHe.

890. [IpamaecT y4YeHHKA yNa3n y OMOCKOICKY CAJy ¥ KOJOj CY MeCTa HY-
MEPHCAHA M Y KOjoj ¢V ca10BoaHa caMO NMpBa IBa peja ca no 6 c1oboaxux
mecra. IleT yueHuka keam ma CeXu y IPBOM Pexny. IOK Je OCTATHMA CBe-
jemno tae he cemeru. Ha xonmko mavuua je Moryhe MCIyHHTH :kesbe CBUM

yUeHHIHMA?
PEIIYBJINUYUKO TAKMUYEILE 2000.

VI paspen

. . m H H H H
891. Pemutu jeIHAUUHY: =80 + 519 + 595 + =

892. Mely yuecHunuma penyBaudkor TaKMUICHA CBAKY TAKMIYAD HABM]A
wnu 3a ,lIpseny 3pe3ny” mim 3a ,Iaprusan®. Cbu rakMmyapy KOju Ha-
Bujajy 3a ., lpseny 3se3ny" majsume pone Marematuky. Mely omuma roju
HaBmjajy 3a ,[aptusan® 10% takole majsmme BoIM MATEMATHKY, & Mpeo-
cramu cy onpetemenn usamely (pusuke n mndopmaTukre. Konmuko nmpouerarta
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HO@ MaTeMaTHUYKa TaKMUUEHa YYeHKa OCHOBHHUX IIIKOJI&

909. Ha crpannmu AB napamenorpama ABCD nara je tauka [ Taksa
ga je <AKD = «DKC. TIpasa p koja caipxu cpemumre P cTpanume
BC, napanienna npasoj AB, ceue nyx KD y tauru M, a vopmana uz I
Ha AB ceue npasy C'M y tauku N. lokasatu na je npasa DN nopMadna
na npasy CK.

910. I3 jenne packpCHUIlE MOJNA3e TPU YIHLE
OA = OB = OC = 4r (cauka), U3 KOjux Cy CBH
37133 3aTBOpenn. VHCmeKTop ce Hamasu y Tad-
ki O (PACKPCHUIM) ¥ jypH NPECTYNHUKA KOJH Ce
HaJa3u y jemHoj oX yauna. WHcmekTop MOme Ha
BUAU IPECTYOHHKA CAMO aKO muxoBo MelhycobHo
pactojame Huje selie on r. Marcumanua Op3u-
Ha HHCHEKTOpa je ABa myTa Behia 01 MaKCHMAI-
e Op3uHe NPECTYNHHMEA. Y MOYETHOM MOMEHTY
MHCIEKTOP He BuINM OpecTymuuka. [okasatm na
HHCIIEKTOD MOMe A& YXBATH NPeCcTYMHHKA.

VII paspen

911. Oxpenutu cse ypehene napose (p, ¢) mpoctux Gpojena p u ¢, TAKBAX
na je p? —2¢° = 1.
2

1 +ab
a+b
Ka3aTU N3 je alCOLYyTHa BPEIHOCT jeXHOr oX OpojeBa ¢ u b Mawma ox 1, a
apyror seha ox 1.

912. 3a peanne 6pojeBe a u b BaKH HejeIHAKOCT < 1. Ho-

913. Y owrpoyraom tpoyray ABC tauka D je cpemumre crpaummne BC.
Heka tauka F penu nyx AD, tako ma je AE : ED = m : n u Heka
npasa BE ceue crpanuny AC y tauku F. Omgpeguru OAHOC MOBPHIMHA
tpoyrinosa ABF u BCF.

914. Ilpasa p mapanenua crpaunuu AB mator tpoyrina ABC, nonosu
crparuny BC u ceue cumerpany <CAB y raukn T. Axo je O nentap
yuucasor kpyra tpoyraa ABC, nokaszartu ma je <ABC = 2490CT.

915. Y roopausaTHOj paBuu nate ¢y tauke M, N, A u B ca uenobpojuum
koop ueartaMa. Omucat Hajkpahe nytese usmehy tavaka M u N axo cy
JO3BOJ/bEHE CAMO TPH BPCTE KPETAMbA:

2600

Yerspra jyHopcka MaTeMaTuuka 6ajikaHUjana 107

(a) myx mpaBus ca jegHavunoM obnura r =1, € Z;
(6) xy® mpaBUX CA jeAHAYUHOM OONUEA § = j, ] € Z:
() nyx nyxu AD.

VIII paspen

916. Oppemuty Tpm mpocta Gpoja TAKBA Aa je HAXOB NPOM3BOL CeNaM
nyta Behy ox muxonor 30upa.

917. Ilpoussox nppux n npupoxuux 6pojesa 1-2-...(n — 1)n masmsa ce
»1 QaxTopujen’ u obenexana ca n!. a mu ce u3 mpousnona cto 6pojena
11,2199, 100! aoxe M30CTABHTH CaMO jenad 6Poj Tako Ja MPOM3BOL
npeoctanux 99 dpojesa Hyme HOTUyH KBAIPAT?

918. Cpa TeMeHA KOHBEKCHOT MHOTOYTJIA HAJa3e Ce Y YHYTPAIImOCTH KBa-
nparta yuja je crpasuna gyxuae 1. Jokasarn Ka je 36up kpagpara Iy KuHA,
CTPAHHIA TOT MHOTOYINIA MamM Of 4.

919. ¥ 1poyrmy ABC raska D mpunana crpamumum AB, a Tauka E je
upecek cumerpane <BAC u crpasnme BC. Axo je <«CBD = €ACD un
AC = BD. ouna je npasa DFE napaneana ca npasoy AC. Iokaszaru.

920. YxynHa yaca HEKOJNHMKO CaHAYKA je 10 TOHA, MpH YeMy je Maca CBAKOT
CaHAyKa Mama OX Jenne tode. Koanko HajMame kaMUOHA HOCHBOCTH 3 TOHE
Tpeba y3eTu, Tako ga ce 1eo TepeT 04 10 TOHA MOKC IpeBecTH onjenHonM?

4

YETBPTA JYHNOPCKA
MATEMATHNAYKA BAJIKAHUJATA

921. Heka ¢y 2 u y uenu OpojeBM TaxBM Oa je 3aI0BosseHa cienehia

jemnaxoct a? + 33 + (v +y)* + 30wy = 2000. Hokasarm xa je x +y = 10.

922. Halin cBe nene Gpojese 1, n > 1. 3a koje je n® + 3" kpanpar memor
opoja.

923. Ilonykpyr umju npeunux EF mpunana
crpannny BC tpoyrina ABC aommpyjc ctpa-

A
aune AB n AC pemom y Taukama @ u P, xao P
IITO je MOoKa3aHo Ha cauuu. [{oxasatu xa mpece- Q
yHa tauka N ayxum EP u FQ upunaga BUCHHEH B E FC

tpoyrna ABC roHcTpyucaHoj n3 Teaena A.
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H HO MareMaTuuka TaKMUUEHA YUY€HUKA OCHOBHMX IUKOIA

934. OjpemuTu TPy y3aCcTONHA NPHpPOIHA OpOja TAko ha j¢ WHXOB MPO-
#3804 jenHak 60.

VI pazpen
935. Ako je ¥ = —8, y = 3 oapenuTy Bpegnoct napasa: |xy — (—(=y))|.
936. Bucusna xyhe je 11.2m, a Tonone @M m. 3a Koauko Tpeba Ja Hapa-
¢Te Tomona Aa 6u 6uia Buma ox kyhe 3a MW m?

937. Ha crpamunana AB, BC u CA jemnakoctpanudnor Tpoyria ABC
nate cy Tauke A;, By u Cp, taxo na je Ad; = BBy = CCy, u npu demy
je AA; > A1B, BB; > B1C, CC, > C1A. Ioxazaru na je AA;B;C)
TakoDe jeIHAKOCTpaAHMYAH.

938. Ompenuty uugpe o u b tako pa 6poj 20ab Oyme nemus ca 3 u 29, a
nIa we Oyme gemus ca 6.
2

939. 3a 3uMOBatHe ce NPHUjaBMIO0 — YYEHMKA BHLIE HECO MTO je IIAHHPAHO.
wo

IIpen monasax, 30or HomecTH, I TIPHjABBEHAX je MOPANO HAa ONYCTaHe

Ol MyTa, TAKO Ja j€ Ha 3MMOBaKmE OTHILIO0 8 YUYCHHKA MAHe HEro UTOo

je mianupaxo. KOmMKO je mIaHMPaAHO, & KOJMKO je VYeHHK2 OTHIIIO Ha
3UMOBamBE’?

VII pa3pen
940. Koncrpyncatu Tauke GpojenHe mpase KOjuUMa Ce NPUIPYAKY)Y Opoje-
Bu: 3+ ,\w n ,\w - 3.
941. Koju je 6poj sehim: 54* umm 21127

942. IIpasoyraoumx ABCD umje cy crpannue a = G6cem, b = 3cem u
jemnaxocTpanuynu Tpoyrao ABE umajy 3ajensuury crpanuny AB =au
Haja3e ce ca uCTe crpane re crpanuue. V3apadyHars oOuM H NOBDHIHHY
3ajeJHMYKOT [eJa NPABOYraOHMKA M jeJHAKOCTPAHMYHOr TPOyTIA.

943. Ilata je jemmakoct av2 + b = /(1 — v2)2 + 3. Onpemuru nere
Opojese a u b Taxo ma mata jeAHAKOCT Oyne TadHa.

944. Jenmakoxpaku TPOYrao uMa Kpak Ayxuue 6 cm. a yrao usmely kpa-
koBa je 135°. M3pauyHaTu NOBPIIHHY TOT TPOYLIA.

2001 OnuituHcko TakMudgerbe — 1V paspen 111

VIII paspen

4
945. Y Tpu yaka uma yrynHo 64.2 kg welhiepa. AKO y mpBOM IaKy HMa R
on konuuune meliepa us gpyror yaka, a y Tpeliem uaky 42.5% 01 KOMuIuE

13 NPBOr Jaka, KONMuKa je Maca mehepa y npponm gaky?

946. Ha xonuko HaAYMHA TPH JAedaka M TPU AEBOjIMUE MOTY OA CeIHY ¥
jelan pex Tako ga ocobe meror nota xe Bymy jemsa mo apyre?

947. Heka je CD pucuna koja 0qropapa XUIOTEHY3U NPaBOYLNOT TPOYria
ABC. Tlokasatu na je CD* = AD - BD.

948, IlyxuHe CTpaHMUA OCHOBE KBaJApa Cy 7cm U 24 cm, a AHjaroHana
KBaJApa 3aXBaTa Ca OCHOBOM kBaapa yrao on 60°. Mapauyrarn noppummy
U 3alPEeMHHY KBaJApa.

949. Hapx csakoM crpamuuoMm npasoyraonuxa ABCD, ka0 HaA npedHu-
KOM, KOHCTPYUCAHU Cy CIOJBA MOTYKPYTOBU, & OKO MPABOYTAOHMKA je ONH-
caH Kpyr. 30up noBpiumHAa Tako NOOMjeHMX moiyMeceua jelHAK je MOBp-
WXHA TpaBoyraouuka. Jlokazarw.

OIIIHNITNNHCKO TAKMMWYEILE 2001.
1V paspen

950. Ywmamunan je cmamen 3a 4567. Kako Tpeba npoMeHUTH yMameHUK
na 6u ce pasnuka nopehauna 3a 12347

951. Y mapumonmma je cmemTeno 430 msnernura. Y npsoM je 6uino 12
u3neTHuka Bume xero y Tpeliem, a y mpyroM 14 m3nmeTHHxa Mame HETO
y tpehiem, DOk je y ueTBpTOM OmMO jemnak Opoj usnerHuka kao y tpeliem
NaBUBORY. KOMMKO M3JIETHMKA je CMEMTEHO ¥ CBAKOM IABMJBOHY?

952. lprameuM deTupu NpaBe y paBHH KPy-
ra, IOJEINTH JATH KpyT HA Hajselu Moryhu
6poj menosa. Koumko je 1o gemosa?

953. ¥ ,jemmakoctu’ 5-4+26: 2+ 1926 =
2001 nocraBuTn 3arpale Tako ga ce nobuje 16
TaYHA j€THAKOCT. 13 17
954. HonmyHuUTH MArd9HH KBAIpaT TAKO I
36up 6pojeBa y CBAKOj KOJNOBM, BPCTH K IH-
jaroxanu Oyze jeIHAK.

19

Cuinka y3 3amaTak 954
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114 MareMaTHUKa TAKMUYEHA YUEHUKA OCHOBHMUX UIKOJIa

974. Kouka mBulle a IpecedyeHa je pasHU KOja CAIPKH AUJaArOHANY jemHC
CTpaHEC KOUKe M CPEIUIITA JBejy MBHIA CympoTHe cTpane. M3pauynatu
MOBPUIMHY TOT' PeCeKa.

OKPYKHO TAKMWYEILE 2001.
IV pa3spen

975. Konuko uudapa ce ynorpedu 3a HyMepauujy nNapHuX CTPAHUIA KHbU-
re koja uMa 111 crpanuna ?

976. Kanma ce jemHa CTpaHHIA NPaBOYLaOHHKA CMAamM 33 5cmi, a gpyra
nosehia 3a 4 cm, onza ce nobuja KBaAPAT Y¥ja je HOBPIUMHA jedAaKa HOBP-
MYHY IPaBOYTaOHUKA. 3a KOXUKO je 06uM npasoyraosuka sehim on oGuma
kpagpara’

977. Oapenury HajMawmu mapar npupouu 6poj unju je 30up wudapa 60.

978. Jenna tona obuune Boge caxpxu 40 g comm, a y _mhmoﬁ TOHM MOPCKE
poge uma 35 kg conu. Koja koaumuuna oOudHe BOJE CAOPAKH OHOJMMEO CONH
KoJuKO ce mobuja ucnapasamem 200 ¢ Mopcke Boge?

979. lewmudpoBaTu MHOKEHmE * % - * - * 9 = 2001, Tako wro he ce yme-
CTO 3B€3[MIa CTABUTHU 0AroBapajylhie uuppe. Komuko pazmuuntux pemema
uMa’?

V paspen

980. OgpemuTu HajMamu IpUpPOLaH 6POj Koju je memun ca 15 u kox xora
je 36up umdapa 15.

981. Jenmam kaHam mpecedveH je HA OBA HeJa, TAKO A j€ jeIaH WEroB Aeo
monoBuHa Kanana ypelian 3a 0.5m. 3atuM je Mamu [0 ONET MOACLEH TaKO
Ja je OAMepeHa meroBa NoaoBuHA U jouw 0.5, a MPeoCTa u Ne0 KaHAIA
usnocu 1.5m. Koauka je ykymna IQy:xuHA TOT kaHama?

982. Ilat je npasoyraonuk ABCD (4B > BC). Heka je s cumerpana
4BAD, a D; Tavka OoCHOCHMETpUYHA TemMeHy D y ONHOCY HA IPAaBy $

Axo je AD, = 4dcm u D1 B = 7cm, uzpauynatu oOuM HPaBOYTAOHHKA
ABCD.

983. Hexke crpane npsene kouke upuue «cm (a« € N) ¢y o6ojene mraBoMm
00joM, a 3aTUM je KOUKa HCeueHA Ha KOoukume usuue 1cm. Axko 14 kouxmma

2001 OxpyrxHo TakMmuderse — VII paspen 115

nMa 1o JIBe omogmmm CTpaHe ¥ He NOCTOjU HUjeJHA KOUKHNA Ca TPH omemmm
CTpaHe, KOJMKO KOUKMIA HeMa 000jeHy HUjeaHy CTpaHy?

984. Ha pobenmany je yxkymuo 20 rocrujy, xedaka u IeBOjUHNA. AHa OX
paHuje mMO3Haje ceAMOpHULY Aevyaka, BecHa ocmopuny, Tama geseTopuuy u
TaKO Jajke CBe A0 mocaefwme, Jiuauje koja no3Haje CBe MPUCYTHE JeYakKe.
Komuko je meuaka Ha pobennany?

VI paspep

985. Pemutu jemnaunny ||z| — 1| — 2000 = 0.

986. Iar je omrtpoyriu tpoyrao ABC. W3 temena A koncrpyucare
cy nyxu AD n AE 1ako na je AD L AC, AD AC, AE L AB n
AE = AB, npu uemy cy tauke D u E, xao u tauke B u D ca pa3nux
crpana npase AC. [lokazatu na je BD = CE.

987. Oapeautu cee mMorylhe BpenuocTy yudapa ¢ 1 b Tako Ja je NPOU3BOL
6pojepa 54a u 63b1 nemus ca 12.

988. Heka je D npom3BomHA TAYKA Y YHYTPANIBOCTH OMTPOYTIOr TPOY-
rna ABC u nexka cy M, N, P, Q pemom cpemuuita ayxu AB, BC, CD,
DA. Hoxkasatu ga je werBopoyrao M N P(Q) napaljienorpam.

989. Koje romune je poben 4oBek kOju je OBe roAuHE AANYHHO TOJHUKO

TOJMHA KOJHKHM je 36up mudapa rogune meroor pobhema?

VII paspen

990. Ilat je m3paz 1/(vV5—3)2 + V9 —4v5. Ila i je anrebapcka

BPEeJHOCT AATOT W3Pa3a PAlMOHAJIAH MIX MpauuoHaJIaH 6poj?

991. Konuko uMa 4eTBOponudpenux mpupogHux OpojeBa ca pPa3NuYUTHM
mudpama TakBux ga uM je 36up umudapa jemsax 107

992. lIpapunar MuOroyrao M uMa yHYTPAaWlBHM YTao KOJH je jelaH U IO
nyT Behu ox yHyTpammer yriaa mpasunHor maoroyriaa Mi. Omxpenuru cse
napose Takpux mMuoroyraosa M u M.

993. Jat je npasunan ocMoyrao ABCDEFGH unja oe@@m:pm hm
Onpenurn mospmuny mecroyria ABCDEF. ;
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H Hm MareMaTUUKa TaKMUYeHa yYeHUKa OCHOBHMX UIKOJIa

1009. Jleka je ma Tabam HAMMCAO 55 Pa3JMIMTUX ABOLU(PEHHX TPUPO-
muux 6pojena, tBpaelin ma meby muma me mocroje msa umju je 30up 100.
YKapxo je, me mposeposajyhin, pekao na je To memorylie. Ko je y mpasy
Jleka niau Kapko?

VIII vwwﬁmh

1010. Hacrasuuua je mopehana y Bpcry 20 ydeHMEa U DOJEIWIE UM
800 6om6oma. Cpaku yyenux je noOmo 3amaTak Ha H3padyHa KOJMYHHK

e TSR rue je T 6poj GoMmBona koje je nobuo, a k pemum Gpoj cBor
T+ 2k - : .

MecTa y Bpern. MCmocTaBMio ce Ja Cy TH KOJIHYHMUM 3a ¢BHX 20 yveHuKa
6uin jemmaku. Kommko GomBona je no0mo yueHuk Koju je 6uo nBamaectu

y BpCTH?

1011. Ha maxoBCKOM TYPHUPY CBAKO HIPa Ca CBAKHM HO jeJHY NapTH)y.
TakMmyapy Cy MajcTOpH U BeneMajcropu. Ha kpajy TyprApa Ce HCHOCTA-
BHJIO Ja Cy CBH BEJIEMAajCTOPH MOOeNUIH CBE M2jCTOPE U y TUM MAPTHjaMa
CaKyIHIK HOJOBUHY NOEHA KOJK Ce MOTy JOOMTH Ha HeJOM TypHEPY. AKO
y cBakoj mapruju nobenuuk gobuja 1 moen, mopaxeru 0 moena, a y ciay-
vajy pemuja (Hepemenor mcxona) oba umrpaua nobmjajy mo moma noexa,
[OKa3aTH A3 je 6poj y4ecHuka TYypPHUDA KBAIPAT HEKOT MPUPOJHEOr 6poja.

1012. IIpasmnna tpoctpana mupamuia ABCS, ocHOBHE uBHIE @ U BU-
cure H mpecedena je ca PaBHM KOja CAXPKM CPENUUITA OCHOBHUX UBMIUA
AB u AC u napanenna je ca 6ourom usuyom AS. Mspauynarm o6um u
MOBPIIKMHY IPECEKA.

1013. Ilata je uerspTuHa Kpyra oxpelena melycobno mopMaIHuM mOITy-
npeurmmuma OA u OB. Ilpasa p naparnenna ca terusom AB cede ayx
AB y tauku C (tauka C je jeHa OX JBe IpeceuHe Tauke), a MPOJyHeTKe
ayxu OA n OB y raukama P u Q. Hoxasatn ma je AB?> = PC? + QC?.

1014. o xpyry tpeba pacnopemut uudppe 0,1,2,3,4,5,6,7,8 u 9. Ha
am je Moryhie HampaBUTH TakaB pacmopen Aa 30uUp CBake TPU y3aCTOIHE
mudpe:

(a) mmje Behm ox 14;  (6)uuje Behn ox 157

Axo je moryhe, HaBecTH 1O jeIaH NpUMED TAKBUX PACIOpena.

2001 Case3no takmudesse - VII paspen 119

CABE3HO TAKMMYEILE 2001.
VI paspen

1015. Axo ce mpma umdpa mpupomHOr 6poja a MpeMecTH Ha MOCTeNmhe
MecTo mobuja ce mpuposan 6poj b koju je Tpu nyTa Mamnu of a. JokazaTu
xa je 6poj a memus ca 27.

1016. Komuko nyTa lie ce o nonolin 0 moIHE MOKIONUTH BENMKA U MAJa
Ka3a/bKa Ha caty, He padyHajyhm monoh, a pauynajyhu nomme? Mspauy-
HATH BPEMEHA THUX MNOKJIANAmAa.

1017. ¥ omtpoyrnom Tpoyray ABC, ca <ACB = 60°, Tauke A’ u B’ cy
PeIOM NOAHOX]a BUCHHA TPOyria u3 remeHa A u B, a tauka C) je cpenu-
wre crpanune AB. Hokasatu na je tpoyrao A'B’'C| jemsaxocTpanumdan.

1018. Hexa cy P, Q, R u S penou cpenumta crpanuna AB, BC, CD u
D A xomsexcnor uersopoyria ABC'D. Tauka M je yHyTap TOr 4eTBOpO-
yriua, Taksa jga je APM S napanenorpam. Hokasatu xa je Tamau MQCR
takoDe mapaznemorpam.

1019. Gpaunu nap Munpko u Jhy6uua n0308y Ha Beuepy cBOje mpujaTesse,
Tpu Opauna mapa. IlomTo cy ¢BH cTuUraM HCTOBpeMeHO, MOUENH CY Aa Ce
PYKy]y, IDE YeMy Ce CBAKO PYKOBAO €A HEKOJUKO JBYNU, 3 HUKO Ce HUje
PYKOBao ca cBojuM Opadnmm npyroM. Kama cy 3aBpmmim ca pykoBameM,
Mupxo je mutao cakor (u Jbybuuny) xouauko nyTa ce pyxosao. Iobuo je
celaM pa3aMIuTHX OArosopa. Ca koamko ce bymu pykosaia JhyGuma?

VII paspeg

1020. Iocroje mu npupomuu 6pojeBu a, b U ¢, TAKBY Aa BAsKM jeTHAKOCT
(a +b)(b+ c)(c+ a) = 3407

1021. Iocroje nu npupoauu 6pojesu m u n, TakBu 12 cy 6pojeBu m? +n
u n? + m KBaAPATH NPUPOIHEX Gpojesa’

1022. Crpanuna AB xonBexchor yersopoyraa ABCD je apa nyta seha
ox crparmne C'D. Iujaromana AC wmopmaiuna je ma crpaununy BC, a
nujaronana BD wopManua je ma crpanuny AD. Oppenut: yrao msmeby
AUjaroHaNIa 4eTBOPOYIJIA.
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PEIIIEIBA 3AITATAKA
1992. romuHa

1. Ilocme 12 nama myx ce momeo Ha BucuHy 0of 12- (3 —2) = 12m. Tpunaecror
nmana Oulie Ha BpXy ApBeTA.

2. JeunMannu 3amuc opux 6pojesa je aba, a # 0. Vima 9 moryhuoctu 3a uudpy
a u 10 moryhmoctu 32 uudpy b, na uma 90 TarBux 6pojesa.

3. Mma 8 mpaBux M Ha CBaKOj MO 3 Iy#k&M, YKyNHO 24.

4. Jemua csecka komTa 9+9 = 18 munapa, a Munar uma 4-18+9 = 81 muHap.

5. Ilocne 24 romume Gpoj romuua cuxa u hepke he ce yseharn 3a 48, oua 3a
24, ma he ce pasmura cMamuTh 33 24 (u TMMe Hectatn). Kako je Ta pasmmka
jeAHaka TPOCTPYKOM 30UpY HEUjUx TOIMEA, TO je 36Mp BUXOBUX rOLMHA 8, & 0Tall
uMa 4 - 8 = 32 romuue.

6. Kako je 70 = 2-5-7, 10 cy Kanzmumaty Opojesu 257, 275, 527, 572, 725
n 752. Kazna ce ombane napHu, nemsuBu ca 9 u 527, 30or 527 .= 17- 31, octaje
caMo Opoj 257 koju je mpocT.

171y /35 1) (112
61272/ \47127 12 374’3

8. (MNUNP)\(PQ\MP)=MP.

9. He mory, jep je 36up uudapa nobujesor 6poja jenmar 3-% + 17 u HUje nemus
ca 3.

10. Kaxo je a—7y =90° u a = 57, 10 je v = 22°30', o = 112°30", § = 67°30".
11. 1350=15-15-2-3, na cy tpaxeunu naposu 15, 15-6 =90 u 15-2 = 30,
15-3 =45.

12. Kaxo je {ASB =180° — Tmm\»mm. £SBAY u LASC =180° — (LSAC +

4SCA), 4SAB = LSAC, £SBA =7 u LSCA = W 10 je 30° = LASB —

LASC = WAQ —B). 36or B+~ =90°, sakmyuyjemo 8 = 15°, v =75°.

7. Bpcrte MarmyHOr KBAZpATA CY

13. Hexka je npsa cyMa z, apyra ¥, Tpehia z. Taga je y=204+2, 1 =50+2

" m + m =980 + m Oxasre Kobujamo z = 2980, y = 3000, z = 2930.

14. Axo caBepemo 6poj MO3HAHMKA IPBOr HeTeTa Ca OpojeM MO3HAHUKA IDPYror,
n Opojem MO3HAHMKA IEBETOr HeTeTta, NoOMja ce mapar 6poj jep ce cBako

MO3HAHCTBO pauyHa ABA MyTa (3a CBAKOT OX Ta ABA HO3HAHMEA IO jeIHOM). AxO

O1 CBAKO JeTe MMAJO TAYHO IO TPH MO3HAHUKA, OHZA Ou ucTH Taj 6poj Ouo 9-3,

JAKJIe HeMAPAH, [Ia 3a/by4yjeMo A Halla MPeTIOCTaBKa HUje TAYyHA.

1992. Peurema 3anaTaka 123

Cnuka y3 3agatak 15

15. B. cnuky.
.13 .9 5 13

16. YwMameHuK je 5 ymawuoua. Paznuka je 'l yMambeHUKA, TaKie 38 =
5
3= 62,5% ymamwmoua.
17. 3113 < 3213 = 20% <« 260 = 6411 < 6511,

. . n(n—3) .
18. bBpoj mujaroHana n-Toyria je ——5 ", NI U3jeqHAYABAmEM C2 8n, nobn-

jamo n = 19. 36Mp yHYTpALILKX YrIOBA 19-Toyrna je (19 — 2) - 180° = 3060°.

19. Kako ce matymu mee cycemre cy0oTe MCTOr Mecena pasnukyjy 3a 7, To je
oBaj Mecey uMao 5 cyboTa, no jexuy HemapHor matyma usmeby cybora ca napHum
natymouM. Ilpsa cyborta y mecenwy je Owmia ca HADHMM HATYMOM, X TO 2-ror y
Meceny jep 0w y cnyuajy 4-or mnu 6-or, nocnemsa cybota Ouna 32-or, 0XHOCHO
34-or. Crora je 4. u 4 +3 -7 = 25. 61O IOHETEIBAK.

20. Hexa je y nmpasoyrmom tpoyray ABC yrao kox temena C mpas, CA = 21
u CB = 28. Heka je y mera ynucau ksagpar CDEF, D e CB, E€ BA, F ¢
CA. Axo je cTpamuua KBagpaTa 2z, Tala je mospummua tpoyria ABC jemnaka
30Upy MOBpMIMHA KBAIPATA U IBA MPABOYLIa TPOYria Ca KaTeTaMa z u 21 —

(21 — 28 — 21-28
omiocHo = u 28 — z. Makie, 22 + i 5 ) + i 2) - , ONAKTE je
z = 12. Onceuun cy 22 =120
. —1){(n-2
21. n Tadaka ,y omuTeM momoxajy“ oxpebyje n(n ) ) paBHHU, Ta

usjemHavaBameM ca 35n mobujamo (n — 1)(n —2) =15 14, onakne je n = 16.

22. Kaxoje 2m+1)2—(2n+1)> = 4(m+n+1)(m—n), a 6pojesu m+n+1
M ™ — n cy pasnmauTe maprocty, 10 je (2m + 1) — (2n + 1)? memuso ca 8.

1. . .
23. 3az > 5 jemnaywna moctaje 22— 142z =3, onakne je z=1. 3a z < W
jennaymHa noctaje 1 — 2z + 2z = 3, ma y TOM CIAy4ajy HEMA pellema. -
81 9
24. To je 6poj] ——— = —.
0 )8 bpo) 100-1 11
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HM@ MartemaTuuka TaKMUUeEH:a YYeHMKA OCHOBHMX IUKOAA

. 282 - 24z o
NOBPIIMHA OCHOBE jeNHAKA ———— = 336z = 21. Jakne. v = 1 CTpaHuIe
13 15 ,
OCHOBE CYy 5 7u ~— » BUCHHA IpU3Me 4, a 3anpemuHa 4 -21 = 84.
47. AKO MajcTOp ypamu AATH IOCAO 3a T CATH, WeErpT I'a ypaau 3a 22 CaTH, a

. 1 1 .
3a jemaH cat ypame — + 52 menosa nocna. V3 ycmoBa 3azaTka 3HaMO A Je TO
T z
1

1 mociia, onakie je & = 6.

48. Ilpuponnu 6poj koju ce 3aBpmasa uudpom 5 Moxe ce 3amucaru kao 10z +5.
Bheros kBazpar je 10022 + 100z + 25 = 100z(z + 1) + 25, na 6poj Koju Ce OX
0BOT KBaJZpaTa Xobuja onbauusameM mociemse ase wubpe (2 u 5) jecre 6poj
z(z + 1) koju je mapas.

49. Tspheme je exupaientno TBphewy £LAS (' = LAS:D. Kako je LABC +
£ABD = 180°, 10 je jenau ox oBux yraosa, Ha npumep £ABC, omrrap, a Ipyru
tyn. Tanma je LAS|C =24ABC u £LAS,D = 2(180° — £LABD), onaxne cremu
TBp Deme.

50. Jemmaumna je expupanentsa ca {1 — [z| = 2 wmm 1 — |z = —2), npu vemy
camo jemsauymna 1—|z| = —2 moxe umatu pemewa. lakne, |z} =3, 1j. 2 = &£3.
51. IIpso je C = 1, amotom A = 9 36or A+ B+ C = 10+ B. IHane je
B=A-1=836or A+B+C+1=A+10,u D=0 36or A+1=CD.

52. 10z — z = 27405, na je = = 3045 u tpaxenu 6poj je 30450.
53. Jemno pememe je (0,9), (4,5), (0,5), (4,1), (0,1}, (1,0), (1,9}, (4,6),
(0,6).

54. Ouapep = 18cm, Oapynp + Oupeny = Oapep +2MN = 28cm, na je
MN =5cm.

55. Koukumne ca Tpu 060jene cTpane Cy y TeMEHHMA KOlLike, ca ase 06ojerne cTpaie
Cy HA MBHIAMA KOIKE, & Ca JeIHOM HAa cTpaHaMa kouke. (Crora 8 KOLKUNA UMa
obojere Tpu cTpane, 12(4 — 2) = 24 xouxuue ase, 6(16 —4 —4-2) = 24 rouxuue
uMa jendy o6ojeny cTpany, a 64 —8 — 24 — 24 = 8 xoukuua Hema HHjexHy 060jeHy
CTPAaHYy.

56. Ilemusux ca 3 uma 333, messuBux ca 5 uma 199, a mesuBux ca 15 uMa 66.
Iaxne uma 999 — [(333 + 199) — 66} = 533 6poja kOju HACY LeBUBK HU CA 3 HU
ca 9.

57. Jemno pememe je {1,8,9,16,17,24,25,32}, {2,7,10,15,18,23,26,31},
{3,6,11, 14,19, 22,27,30}, {4,5,12,13,20, 21,28, 29}.

58. Arocy A’ u B’ Tauke cumerpuune TaukaMa A m B y 0HOCY HA CTpaHMue
PQ, omiocao QM , tana cy tauxe A', X, Y u B’ xonuneapue 36or L PX A’ =
APXA=AQXY u AMYB' = AMY B = £QY X . Hakne, tauxe X u Y ce
no6ujajy y npecexy npasua A'B’ ca uBunama PQ u QM.

1992. Peuren,a 3agaraka 127

59. Heracy roTauke A, B, ', D u E. Axo cy YeTUpH Tadke Ha HCTOj IPABO]
KOjO] He NpuIaja mnera, Taxa uMa 1 + 4 = 5 npasux. AKO Cy JBe TPOjKe Tayaka
ronuHeapue, pemumo A, B, C u A, D, F, tana uma 2 + 2 -2 = 6 npasux.
AKo mOCTO)M CaMO jeMHA TPOJKA KOJMHEADHMX Tayaka, Tagamma 1+14+3.2 =28

. 5-4
npasux. AKO HeMa TPOjKY KOJMHEADHMX TAYAKA, TALA UMa - = 10 npasux.

4

2 3 4
60. w<H M?.H wﬂ\ u V4 N+.J=2450 naje V =900, N =800, J = 750.

61. Meby mpeux 150 b6pojesa uma 30 Gpojesa memuBHX ca 5, On KOjux je 6
nenuso ca 25 u jenan ca 125. Crora muxos npu3sog uma 30+ 6+ 1 = 37 nyna.

R . . . § .
62. Axo je s pacrojame ox kylie no mkone, 6p3una crapujer 6para je 30 nin,
5 . . .
a smaber 20 it Axo je nocne z mmHyTa crapujum 6par crurac maaber, Taza
s 5
je —X = —(X+5),naje X =15min.
e 35X = 55t ), ma :

63. Kako mocToju 7 pasmuuMTHX OCTATAKA DM Aememy Ca 7, M Kako je 100 =
7-14 + 2, ro 6ap 15 on marux 100 6pojeBa UMAjy MCTH OCTATAK MPU AEJbEmY
ca 7. Pasnuka cBaka ABa OX HUX JebUBA je ca 7.

64. Axo je S mewtap ymucawor kpyra Tpoyrna ABC u a > (3,7, Tana je
/2 > 3/2,7/2, naje y tpornosuma ASB u ASC, BS > AS u CS > AS.
65. Hexa je ABC'D mpasoyraouuk y kome je AB = 10cm u AC+BC = 15¢m.
Heka je E rtaura mpase BC takBa na je BE = 15ecm u C € BE. Tana je
36or CE = BE — BC = AC, raucka C ua cumerpanu nysu AE. Iakie,
KOHCTpyHIIeMO Hajmpe npasoyrin tpoyrac ABE, a notom tauky C oxpeuMo
Kao npecek mpase BE u cumerpane nyxu AE.

66. Csaxu npuponan 6poj je mesus ca 3, uMa OCTATAK 1 NpM Kemersy ca 3, wiu
uMa ocTaTak 2 nmpu memkewy ca 3. 3a n =3k je n memuno ca 3,3a n=3k+1
jen®+2=33k"+2k+1),a3a n=3k+2je n®+2=3(3k>+ k4 +2).

¢

67. 2+y+:z+t=36ur+S5=y—-5=2z-5= z
z=11, t = 275.

raje z = 50, y = 60,

68. kaznparny mMpexy 8x8 obpasyje 9 BepTHRANHUX U 9 XOPU3OHTANHUX JTHHH-

Ja. IlBe xOpM30OHTANHE U ABe BepTHKANHE nuHUje 00pa3y]y npasoyracHuk. Haxre,
9-8 9-8
2 2
u 8 moryhuoctu 3a u3bop ,nese” uBune kBanpara ctpanune 1, 7 moryhinoctn
3a usbop ,zome” u 7 moryhnocTn 3a usbop ,jese“ UBULE KBALPATA CTPAHMHE
2, ... 1 moryhsoct 3a u3bop ,mome“ u 1 moryhmocTt 3a u3bop ,nese® usuie

kBazpata crpanute 8. Crora uma 8% + 72 4+ - 422 + 12 = 204 ksagpata.

HMa

= 1296 mpasoyraouura. Mma 8 moryhinocru 3a msbop ,mome*

69. Axo maTM Tpoyrao ,,IyIJIMPAaMO“ CHMETPHjOM y OXHOCY HA KATETY KOja

oBpasyje yrao on 22°30', nobujaMo jeAHAKOKpPAKM TPOYrao Ca Kpamuma 2cm
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HWO MareMaTuUuka TAaKMAYEHA YYEHAKAE OCHOBHUX IIKOAA

W\:w . Crora ce Tauka C Hama3M y Opeceky kpyra Han npeunumkom BB; u kpyra

1
ca meHTPOM y Tauxil T ¥ NOMynpedHuKOM w>m .

86. O3HavMMO Ca T M Y KOJNMYMHE COKA y3€TOr M3 mpBe ¥ Apyre wame. Tama ce

1 2 2 3 .

y Tpeho] dauy Hasrasu 3° + £y cokan oz + oy BoZe, ma je

1 2

37T 5Y_3etgy Se+éy 17 oz _ 9

177~ 27 7 10z+9y 277 y 35

87. W3 ycnopa 3amaTka je M = k npupofau 6poj. Jlame je 245 =a+b+a-b+
a—b+ m = 2k + 0% + k = k(b + 26+ 1) = k(b + 1)?. Kaxo je 245 =5 .72,
Toje k=5,b=6wua=>5-6=30.
88. B. cnuky.
89. Herka cy O u S ueHTpuM Kpyroma
monynpeuHyxa R, oxHocHo 7, 1 T Taura 4
wuxosor nomipa. Tauke O, S u Zomapu 3
KpYyra TOJyNpPeYHUK T Ca KPAIKMMA mpa- 4
BOT yria Cy TeMeHA KBAAPATA CTPAHIIE 3 4
r, naje OS = r/2. Tauke O, S u 3
T cy konuueapue, na je R = 2+ 4

1 R Y .
Crora .wm P = Mmmﬁ - A!/\Wﬂv . Cnnka y3 3aaatax 88

90. a) Hospmuna ocroBe Gaszena je 1,5-4 = 6m?, na je ucuHa Boxe Guma

4,5 . .

% = 0,75m. YKyIHA 3anpeMuHa BOJE I KOuke je 5,5m?® < 6 m®, na je maxon

CIIITARHA KOLUKE HMBO BOJE HKM o lm u kouka ,Bupm“ ussax soge. Crora
3 <« 9 %Jm

BoJa 0Bpasyje ,ipu3My “ noBpummuHe ocEoBe 6 — 1 = 5m* u Bucune 5 =0,9m.

Ilaxne, HuBO BOAE ce momurao 3a 15cm.

6) Cana je ykymma 3anpemuna 4,543 =17,5 m® | ma Boxa mokpmpa Kouxe. Hupo

7,5 .
BOIE je leﬂfwm_: ¥ MOUCHYT je 3a 35cm.
. 3
91. Swauvﬂw”wvg”&HwHUSv“nHm”mn:mh:hwgooﬂm«wv
5 50 5 10 5 .
&lem:nnwnwm. Hakie, w&lmlnnlwumlplﬂpummunwhm
40-12-15

73 = 26, omgocHo 13a = 12 - 26. Konauro nobujamo naa je a = 24,
b=36,c=30 u d=40.

[LIEETSE PRy A SR
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92. Hera cy a u b Iysume CTparuua mpaBoyraounka. Taza je ab = 2(a + b)
win ab—2a —2b=0. 3uaum ab— 20 — 2 +4 =4, 1j. ab—2)-2(b—-2) =4,
ma caemr za je (a —2)(b—2) = 4. Hexa je b < a. Taza mocroje crexehe
moryhinocTu:

(1)a-2=1,b-2=4. Tanaje a=3, b=6.

(2)a~2=2,b-2=2. Tamajea=4, b=4.

ww. Hexa je mar uerBopoyrao ABCD u mexa je ACNBD = {S}, cmuka. Kako
je

BD-AA -cc’
Paapp = ———— = Papcp = E“
2 2
crem 1a je AA"= CC'. Hame je LA'SA = LCSC', na je D.\»\tw =2 ACC'S
I3 e} (4
(LA = £C' = 90°, Rmim = £C'CS). Uz noxynapuoctu cnem 1a je AS =
CS. Cmuno ce nokasyje u ma je BS = DS. Kako ce IUjaroHale YeTBOPOYTIa
I0JI0BE, JATH YETBOPOYTAO je Napalenorpam.

A

Cnuxa y3 3agatak 93 Cnuka y3 3amarax 94

wp.. ‘Raro je AX = DX, LAXC = ABXD = 120° u BX = DX, 10 cnemn
za je .D\CAQ = ABXD, cimka. U3 ose monynaproCTH nobujamo AC = BD.
kaxo je LDAB = £ABC =60°, 10 je AD || BC. Hame nobujamo:

AD +BC , AX + BX

Pacsp = == X'X" = w (XX XX
d (AXV3 BXV3\ dv3 2
um.A 7t vn w\§x+m5nﬁ\w.

95. Hexa 16 kuBuja Bpemu KOMuKo = TuMyroBa. Tama z KHBMja BpeaH KOMUEC 36
mamysoBa. 3nawm 16 : z =z : 36, na creqm na je 22 = 16-36,7j. 2 =4-6 = 24.
Haxne, 16 xusuja Bpenn komuro 24 TVMYHA, A Tylle JIUMYHOBA .wvm‘EA KOJIMKO U
8 kuBHja.
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1993. romuna

101. a+b=7, (a,b) € {(6,1),(5,2),(4,3)}, Poaw =4-3 =12.
2

102. [Ilpe mpyre pasmesne 3 Muhusor Hosua 6uno je 80 musapa, tj. Mufhia je

umao 120 muuapa, a Aua 40. Kako je Aua y npsoj pasmenu 120 monosumy cpor
HOBIA, TO 3HAYM Ja je Ha HOYeTKy uMao 80 muHapa.

103. Y mmsy uma 9 jemsoumdpenux, 90 mpoumbpennx u (1993 — 189) : 3 =

601 (1) Tpouudppenux Gpojesa. 602. Tpommppen Opoj je 701, na je ma 1993.
MecTy mudpa 7.

104. 6-b=2250— 1800 =450, b =75, a = 30.
105. bpoj nysu je 5-(3+2+1) = 30, a 6poj Tpoyraosa je 5+ 5 = 10.

106. X € {0,{a}, {b},{c},{d},{a,b},{a,c}, {a,d c c
K:ZQZZQQ&;:&FNVM&WA & ZNVZN:&:&

107. a=3-b+4,4-b+4=24,b=5,4=19.

108. 7'=7,72=49, 7% =..3,7"=..1.7= 7. . 1= 1
"2 =...1,. , 71992 = Hﬂoou LT C T
109. @mﬁq 9}, @mﬁo 5}.3ab=5jea=9,a3ab=0jea=S5.

WH%. a=v,0=24,naje 7Ta=>53,a+f =180°. Illakre, a="75°,0=
05°.

111. Uva ux 18: 567,576,657,675, 756,765, 1567, 1576,1657, 1675, 1756,
1765, 2357, 2375, 2537, 2573, 2735, 2753 .

43 8
112. - — T -1, -2 —
EAeA TR re{-1,-2,-3}.
1 11 17 27
113. z—-=4+—, na -, —
2 5 TE€E1TI0 10

114. Hexra je £C=90°, LA > 4B, D nomuoxje pucuse u3 temena C 1 M
cpemuwite cTpanune AB. ng;m Rng = ACBM = 90° — LA = LACD
na je p cumerpaia yria £C. q

115. hKaxo je LCDA = B+ £BCD u L4CDA = £A = £B + 37°, 10 je
£BCD = 37°.

116. Tpeba xouctpyucatu xyx 3 - AB = VAB? + AC?.

117.  Hosa nospmuua je 0.8 - 1.2
MPOLEHTA.

0.96 crape, makne yMameHa je 3a 4
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118. (m? +n?)? = (m? — n?)? + (2mn)>

119. Bpoj mapTuja xoje je CBaKO OJ yUEHHUKA ONMIPa0 y HEKOM TPEHYTKy je

enemenT ckyma {1,2,...,7} ykonuko nocroju 6ap jelaH yueHUK KOJH je UTPAo Ca

csuMa, uiu enement ckyma {0,1,...,6} y nporusHoM. Kako oba ckyma mmajy

10 CenaM eleMeHaTa y CBAKOM TPEHYTKY HocTOje 6ap IBa yUeHMEA Ca jeTHAKUM

6pojeM H0 Tama ONUTPAHUX HApPTHUja. -

120. DBpart uma 36 romusa, a cectpa 27.

121. 24 3 pasuu je onpeleHo jensHoM OX NPaBUX P, ¢ U JeHOM OX TAYAKA CA

zpyre, 2 pasuu oxpelyjy oBe mpase ca Tauxom F', a 6 pasmu ompebyje Tauka

F ca 10 je;HOM TauKOM JATHX Nnpasux. Jlakie, yKymHo je onpebeno 13 pasuu.
8—5 . 8

122 222 50,q. z€(1,=]).
z—1 5

123. ABO;A u ABO>C cy jemuaxoxpaku, u £01BA = £04,BC (ynaxp-

cam), na je O1A || O,C 36or £01AB = £0>,CB. Tanreute cy napaliente jep

cy nopmanue Ha 014 u 02C.

124. 8" +8"-81 +87.8> =8".(14+8+64)="73-8" =584 -8""!
125. Bucuna oIcedeHoOr AeNa jelHaka je BUCHHM KOUKe, 14 je MOBDIIUHA OCHOBE

.v
2 20 b 10
3 TIOBPIIIKE OCHOBE KOUKe. laxne z = — +10% = 5 V13.

126. IIpsa, 4eTBpTa M CeIMA KOJIOHA Cy JeNHaKe, & MCTO BAaXKM 3a IDPYTY,
nety, ocmy, kKao u 3a Tpeliy M mecty xomoHy. CaudHO Cy TpBa M YeTBPTA
BpcTa jemmake. Ilpsy BpCcTy momymaBamo Gpojesmma: 2,5,5,2,5,5,2,5; Apyry
4,71,4,7,1,4,7; tpehy 6,0,6,6,0,6,6,0; werspry 2,5,5,2,5,5,2,5.

127. DBpojesu meuaka, IeBOjUMLA M HACTABHUKA ce ogHoce Kao 10:15:1, ma
uMa 312 : 26 = 12 HacraBHMEa, 15-12 = 180 mesojunua u 10-12 = 120 neyaxa.

128. Ja umam yetupu npababe, ma oxe uMajy 4 -4 = 16 npababa.

129. Ilentpasuu 6poj MATUHHOr KBAIPATA je ADUTMETUYKA CpeauHa Ouno koje
BpCTe, KONOHe win mujarosane. lakme, BpcTe MarumyHor ksaxparta ¢y 16,15,20;
21,17,13 u 14,19,18.

130. Tpawmenu 6pojesu cy 1110, 1101, 1011, 1200, 1020, 1002, 2100, 2010,
2001 u 3000.
3 15 90 4 16 96

131. mnﬂouguwugug;ffa?ovm:ﬁmm&

91 92 93 94 95

120’ 120° 120 120" 120

132. Benuh muje upHOKOC, N4 je xyTokoc. LpHkoBuA cTOra HUje XKyTOKOC, Ma
My je xoca Gene Goje, a Avyruhiy npeocrtaje upna 6oja koce. ,
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138 MaTeMaTHUKA TAKMMYECEA YUEHMKA OCHOBHMX LIKOIA

155. Ako je cTpanmua KBAJPATA T, TaJa je KBAXPATY OLY3eT IPABOYTAOHMK
NOBpHIMEE 5T U HOKAT IPABOYTaOHUK noBputkae 2-(z—5). [lakue, 3z+10 = 46,
r=12.

156. Axo mMa T HZeBOjUMIA M Y Hedyaka, Tagaje T+ Yy < 15 u 5z < 2y < 6.
Crora je 7z < 2z + 2y < 30, ma je z € {1,2,3,4}. Bpoj = e moxe 6uru 1
Uy 2 jep He mocToju napau 6poj usmelhy 5-1 u 6- 1, uuru nocroju napax 6poj
usmeby 5-2 u 6-2. Bpoj z He Moxe 6utu mur 4 jep m3z 20 < 2y < 24 cnemm
y=11,naje r+y = 15, wro He Mozke 6UTH, jep KeUAKA U JIeBOjUHMIA UMA Marbe
ox 15. Pememe je, naxne, z =3, y = 8.

157. Tauka A’ cumerpuuna Tauru A y omHocy Ha IpaBy § je Ha MOLYNPABO]
g. Crora komcTpynmemo mpso tayky A’, motom npasy ¢q, = A'B, na TaYKy
O = q1 N's u Haj3ax nonynpase p= OA u ¢ = OB.

158. Axo Jopmauos cun ne 6u 6uo Cnasro, Taga 6u Bux YE€TBOPHILA, 110 YCIOBY
3anaTka, yaoBund 2z + 4y, Tj. ykymHo mapad b6poj puba. Kako 35 HHje mapax

6poj, To je Jopnanos cun Cnasko. ¥ mowmm cy: Joprax 21, Cnasko 7 u Huromna
7 puba.

159. Ca 10 kopaxa mampen u 2 Haszaz, 3aTum 10 Hanpex 1 1 Hazan gedak
1000
17
WMERIyca Kevak ce moMepuo 3a 986 kopawa HanpaBuBwm 58 - 23 = 1334 kopaka.
IIpeoctano pacrojame ox 14 wopaka npehu he ynorpebusuu 10 + 2 + 6 = 18

kopaka. [lakne, yrynuo lie Hanpasuté 1352 kopaka.

HanmpaBu 23 Kopaka K momepu ce 17 kopaka. I[locre = 58 oBakBuUX

160. Hera je ¢ Tanrenta kpysmuue k y tauxn M. Cama TPakeHa KPYAHULA
IOIMpYyje mpaBy p u upasy t y Tausu M . Crora ce men UeHTAD HAJA3KM HA OCH
CUMeTpuje 32 mpase p U ¢ U HA HODMAJ Ha mpasy ¢ y Tauxu M. Ako ce npase
P u t cexy, OHe MMajy ABe OCe CHMETDHje M 3A[IATaK MMA [BA PELICLA, A KO cy
Tapanenne, UMajy JeIHy OCy CMMETDHje M 33JATak UMA JEIHO peilerbe.

161. Cpeumme nuumje Tpoyrma xene TPOYrao Ha YETHPH jeIHAKOCTPAHUIHA,
Tpoyraa crpamuue 0.5cm. bBap ZBe ox 0BHX meT Tayaka ce HAIase y UCTOM
Tpoyray crpadune 0.5 cm u oHe ¢y Ha pactojamy > 0.5cm.

162. 36or LCPD = £LAPD = £{PDC je PC = CD = 2BC, naje L{BPC =
30°. Crora je LAPD = 75°.

163.  36up Gpojuoua M MMEHMOLA ce He Mema aKO ce Ox jenHor oxysme, a

Apyrom xoxa uctu 6poj. Crora je 28 3+ 4276 memuso ca 2+ 7 =9, onarie je
2843 —z 2

x=4. Jla , ——————— = — 2 = .
jbe 26tz 7 nosnaun r = 1261

164. Hera je E rauxa npase AR, raxsa ma jemsa B y omHocy Ha A m
BE = DC = 3cm. Tana je BECD napanenorpam u FC = BD = 6cm.
Koncrpymmemo npso Tpoyrao AEC, a motom onpenuMo Tauyke B u D na Iyxu
AE u ua npasoj xpos C napanenuoj ca AB rako ma je EB =CD = 3cm.
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E]

165. W = 0,285714285714..., 1993 : 6 = 332 ca ocratkom 1. Ilakne,

TpaxeHna uudpa je 2.

166. Henrpanux yrao muoroyria je 2-(90° — 67°30') = 45°, na je muoroyrao
ocmoyrao AjAj;...As. KoHcTpymmemo Hajmpe kpyr Haj npeunuroM A;As =
4cm, 3atum tauke A u Ag, A; u A7, Ay u Ag nobujamo y mpecexy oBOT
EpYra M IpaBHX Koje IpoJiase Kpo3 cpemumre ryxM A3 As u ca mpasoM A;As
rpaje yriaose ox 45° u 90°.

167. a) Cromuue ,6upajy“ baxe Ha 7 -6-5-4-3 = 2520 Hauuna. 6) Damu
Oupajy crommme Ha 9-8-7-6-5-4-3 = 181440 nayuna.

168. Hexraje ABCD naru tpane3, M, u N; cpemuura ocuosuua AB u CD.
Heka cy My u M; tauke nyxu AB takse ga je MiM> = M M3 = 2cm. Ilpasa
M N| nenu Tpames Ha KBa Tpale3a jeMHAKMAX NOBPIIMHA, & paBe kpo3 My u M3
0] MapajeyHe geje OBE Tpalle3e Ha N0 KB IeNd jeNHAKMX IOBDIIMHA. wwsng,
K06ujeHn MapanenorpaMy UMajy CTY BUCHHY KA0 UM TPaNle3d, 2 OCHOBHILY jeNHAKY
MOJIOBMHHU II0Ny361pa OCHOBUIA.

169. Hexra je ABCD natu tpames, AB = 24cm, CD = 10cm, O yeHTap
omprcaHor kpyra, P cpemumre ocuoBuue AB u @ cpemuurre ocosuue CU. Tana
je PQ = %Hw/\mvm —(12-5)2 = 17cm. Axo OP o3HaumMo ca T, Taja je
P =0B?=12412> = (17— z)? +5%> = OC?, onakne je = 5c¢m, r = 13cm,
P = 1697 cm?.

170. Wspas a®> +d> —2bla+c—b)+2c(c—d) = (a=b)*> + (b—¢)* + (¢ — d)?
M2 HAJMaWmy BpemHOCT 38 a =b=c=d.

171. TIlo ycmomy 3amatka je 5 - abcde7 = Tabcde. Axro 6poj abcde o3maummo
ca z, taza je 5- {10z + 7) = 700000 + z, oxarie je x = 14285.

172. Hexa je A1As... A, ocroBa mupamune, V Bpx, V' merosa Hopmauxa

IpOjeKuyja Ha paBaH OCHOBe, a My, My, ..., M, Heka Cy HOpMAJHE IpOjeKuuje
Bpxa Ha npase AyAs, AsAz,...,A,A;. Tama cy VM; = VM, = ... =
V M, = h Bucume 6ounux crpana, a V'M;,V'M,,...,V'M,, Bucuse rpoyriosa

V'A1As, V' AsAs, ..., V' A A, U3 nonynaproctu ay&u VM, VMs,...,VM,
CclIe ¥ MOXYKAPHOCT Npasoyraux Tpoyrnosa V'V M, V'V My, ... ,V'VM,, aon-
apne je VM, = VM, = -~ = V' M, = h'. Hajzag, M = mm\ HOBIAYH
h h

A\r\»mu*.\pw\»w +...+>§\:v. |w| = MA\:\»m + AgAj +...+\»§\rv : M.u oNaKje
je b = W Crora cy yrmosu £V M V', AVM,V', ..., £V M, V' Gounux crpana
npeMa OCHOBUIM jemuaxu 60°.

173. Hekajez+2=a’>uz—7=0>. Tamaje a® —b>=(a-b)(a+b)=9,
omakne je a—b=1lua+b=9, uma—-b=a+b=3. llakre, a =5, b=4
nrc=23,uma=3,0=0uz="7.
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142 MarteMaTUuKa TAKMUYEH:a YUSHMKA OCHOBHMX IUKOJIa

"wa AC, taza je LADE = 45° u {CDE = 30°. Crora je AE = AD-
T V3 V2 .
:mqnqw.m. raa_mEuumw.ﬁn?\w:oﬁnsxﬂqshm
AC = AE+ EC =3vV2(V/3+1).
AB-AC-AD _ H,\m\,m&q&q&b.\%&m
2 2 .2

190. 1%

6 6
1
m,\m.w#.o =4cm?
191. Ileromudppenux Gpojesa mMa 2-3-3-3-3 = 162. (0 He Moxe Guru
na npsoM Mmecty.) IIpe6pojMo oxe BpojeBe KojuMa cy cycelne nudpe pasaudure:
33 MECTO HeCeTOXHbana MMamo mBe morylimoctm (1 wmum 3), 3a CBaKy OX HHX
3a MeCTO XMJala uMamo jase morylinoctm, .... Ilakne, 6pojeBa ca pasiIMIUTUM
cycemuuM nudppama uma 2-2-2-2-2 = 32, ma Tpaxenux bpojesa mma 130.
192. Heka je Mumne umao ykymHo T Mapaka. Penreme Jnaje jenHaumua

35-303

242 = 0 =
m+q+wow z. OnaBne je T = wm!m@
Mamy je on 7. On kampumata 1,3,5, nenobpojHo pememe 3a T Taje caMmo y = 5.
Tanma je £ = 3535.

193. Ksampupamem a — b > 2 nobujamo a® — 2ab + b > 4. Oy jemmakoct
caBepemo ca nejemuaxomtiy (a+b)? > 0, omocro a® +2ab+b* > 0. 36up maje
mejemuaroct 2a” + 26> > 4, 1j. a® +b* > 2. Kpagpupamem oBe HejeHAKOCTH U

cabupamen ca (a2 —b?)? > 0, omocro a—2aZb>+b* > 0, nobujano a*+b* >

Ouwurnexso je y Hemapan 6poj u

194. Tlpasa CM je cumerpana yrna LACB, na je § € CM . JennocTasuo
-mokazyjemo MA = MB. Ilokaxumo oaog camo MA = \Sm. Y Tpoyrny

ACS ca yuyrpawmuM yraosuMma LSAC = M u LACS = m. yrao LASM je

cnobammy, na je LASM = .nww + W Hame je £SAM = ASAB + {BAM,

ma kako je £{SAB = w., a Kmxtg =4ABCM = W. (nepudepujcku yriosy Hax
b

UCTUM JYKOM), TO je u LSAM = + —. Iakne, LASM =

SM =AM.

195. Mpema ycnoBy 3amatka je {ABD = LCBD. Tpoyrao BDE je
jemuaxoxkpak u {BDE = {DBE. 3a tpoyrao BCD je {BDE cnomammu
yrao, ma je v = {BDFE — {CBD. Cewm tora je: {ABE = {DBE - {DBA=
£BDE — LCBD = v. llakne, AABE ~ ABCE (3ajemuuuku {BEC), na je
BE : CE = AE : BE u3sbor DE = BE je DE: CE = AE : DE, onakne je
DE? = AE-CE.

m £SAM , na je n

1

12
ca z 03HayuMo 6pOj MUHYTA Koje hm Munau npoBeo y nyTy, umréfucmzo&hw jesa
MUHYTHHUX NOJEOKA, Ha je T — Eo.rwlw =60.

196. Bennka kazanbka obube nys kpyr nok mana npehe — kpyra (5min). Axo

TO BpeMe MaJia Ka3aJbKa [Ipena —— 12

R

1993. Pewen.a 3amaTaKa 143
Onasre je £ = ww 180 = mfm;mw min. Ako je Munad kKpeHyo y y MMHYTA
10 9, tana he no 9" menuka kazamka npelin y MMHYTHHX NOJEOKA, & MAIA %m.
MHMHYTHHX NOzeoka. Lako je pacTojame namely kazasmku H~|mwo. MUHYTHHUX MOXEOKA,
TO j€ ~_|m%l._.em+en 15, onakne je y = mm

197. Hexaje P(x) = r®—z%+2%>—z+1. 3a r < 0 cy cBu cabupuu nO3UTHBHY,
naje P(z) > 0. dame je P(0) =1 > 0. Kaxo je P(x) = z°(23~1)+z(z—1)+1,
032z 2>21jez*~12>20uzx—-120,naje Piz) >0. Ocum rora je
Pz) =28 +2’(1-2%)+(1~z),ma3a 0<2<ljel—-2>0,1-z>0m
z8 >0, majeu P(z) > 0.

Cnuka y3 3agatak 198

198. Ha caumum je oMotau oBor rerpaexpa. Heka je cpemmu rpoyrao ,6aza“
Tena. QuuriexHo, Ha CBAKO] CTPAHU je HEHTPAJNHU TPOyrao 06ojeH jeHOM 60joM,
a octana tpu apyroM Gojom. (Ha cmmum je 6asa oGojena ca B u TpH nyTa
P.) 3a Ga3sy, uMju je uentpamuu tpoyrao B, mocroje ykymuo Tpu MoryhnocTu.
3a cBaky O& ®WHMX 32 UEHTPAJHE TPOYTJIOBE OCTANMX CTPAHA TAJA MMAMO IO
gse Moryhuocru: PCZ (kao Ha cmmm) wm PZC. 3a cBaky OX OBMX mIeCT
MoryhiHocTh, nocroje Tpu pasmuunra 6ojema ocTamux cTpaHa (3a Caydaj ca Ciauke
10 ¢y: (PB,CZ,ZC) wmu (PC,CZ,ZP) wmn (PZ,CP,ZC)). Ctora ykynso
noctoju 3-2-3 = 18 pasmmuntux Gojema.

199. Hexa je S cpemumre tetuse EF. Tana je OS L EF. Mebytum, OS

je cpemba nunuja tpanesa CDFE, naje CE || OS || DF noryna CE L EF
u DF L EF.

1
200. Oux 3anpemune pate npusme (V = m\:w -AC-H = 3cm?®) tpeba onysern
3anpemuny 4ersopocrpane mupamune BACC'A’, ca 6azom ACC'A' u Bucunom

2+4
AB = lcm. Ilospumna 6aze (tpanesa) ACC'A’ je B= I.WI.I -1=3cm?, na
. 1
je 3ampeMuHa nmupamuge Vi = |~w AB = lcm®. 3anpemuna npeocrajor aena

npusme je V — V) = 2cm®.
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225. CpebuBameM jenmaumuy cBozumo Ha < - (1/2) = 10, oxarre je z = 20.
226. 9-1+90-24 (789~ 99) -3 = 2159.

227,
5110/ 3
4 6|8
9 (2|7

Cnuxa y3 3agatak 227

228. Tpaxenn npasoyraonmuu cy (1,36); (2,18); (3,12); (4,9) u (6,6). Haj-
Befin obum je 2(1 +36) = 74 cm, a Hajmamm 2(6 + 6) = 24 cm. IlpaBoyraomuxa
M3 5.

229. Hexa mapemHe romute Jaroma mma z, a Haga z + 7 romuaa. Tana je
2z=1x+7, x=7. Jarona uma 6, a Hana 13 romunua.
230. Hexa ox moryhux pemema cy: (4-4+4)-(4+4:4)=100, (444 — 44) :
4 =100.
231. PH 11 = 11 > 11 .

181 181-11 1991 ~ 1994
232. 0, {1}, {2}, {3}, {4}, {1, 2}, {1,3}, {1,4}, {2,3}, {2,4}, (3,4},
{1,2,3}, {1,2,4}, {1,3,4}, {2,3,4}, {1,2,3,4} — yxymno 16.

233. Q+Wmowllguooo.=m_.m 2a = 90°, omHocHO a = 45°, 8 =135°.

234. Wwua mer pemewa: (0,8), (2,6), (4,4), (6,2), (8,9).

235. a+a+m+miu5o“%u$uauw@.

236. Ynwcauo je m.s = Wm.ﬁ HANYCTHIO W.ﬁ OCTAIO0 Wm& YYEeHUKA. W& =
7 21 21 21 21

10, z = 105.
237. Axo bu yueHmum rosopuiM HajBume mo 2 jesuka, 6uno 6u 17+ 17+ 17 <
2-25.

. 1
238. Arxo je z menauurine, a y nexa npena, OHIA je —x = m@+H u 142z = 3y,

. 2 2
mro xaje y =95, r=7.

239. 4{BAE = WR\? dBAD =90° - LB, {DAE = WK\» - (90° - 4B) =

2
B - £C 2
— CITHKA.

1994. Peutesa 3anaraka 147

A A
D B D E C

Cnuka y3 3agarak 239 Cnuka y3 3anarak 240

240. Hexka je D rauka mpase AA, Taxo Eaje Ay cpemumre xyxu AD (cnuka).
Taza je AAA;B = ADAC, na je AB = DC. Cana je y tpoyrny ADC,
2AA; =AD < AC+ DC = AC + AB.

241. V10 - /6 = V2(V5 - V3) = V2¢/(vV5 - V3)2 = V28 -2V15 =

2V4— VI5. A= (4+V15)-2V/4— VI5\/4 — V15 = 2(4+V15)(4—V15) = 2.

242. 199119921993 1994 + 1 = (1993 — 2)(1993 + 1) - 1993 - (1993 — 1) +1
= (1993% — 1993 — 2)(1993> — 1993) + 1

= (19932 — 1993)% — 2(1993% — 1993) + 1 = (1993> — 1994)*.

243. Tlpomssoxn msa xsomudpena 6poja je mameDy mvo_.mm.m 10 - 10 = 100 u
99-99 = 9801, ma y o63up monase Gpojesu 444 n 4444. kako je 444 =2°-3-37 =
12- 37, 10 je jemmo pememe. Kako je 4444 = 4-11-101 u raxo je 101 npocT
6poj, To 6poj 4444 He MOKeMO HANMCATH KAO NPOM3BOX ABA IBOUH(PEHA opoja.
244. Kako je {BAE =2-22°30' =45°, 10 je AE=BE = ,\m,ooa:mm. Tana
je DE =2~+/2, na je BD> = BE® + DE*> = (V2)2 + (2 - v2)? =8 — 4V2.
Taxne, BD = 2¢/2— V2, BC = /2 -2, AC? = AB? — BC* = 2+ /2,
AC =2+ 2.

2 ez c

b

2

E D A P B

Ciruka y3 3afarak 244 Cnuka y3 3agaTak 245

245. Kako je MP = MQ = h, 10 je Papcp = Them® u

Pamp = W .4h = 2hcm?®. Hakne, Papcy = Shcm?, ma je Tpamenu omHOC

2:5 (cmuka).
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Hmo MaTteMaTUuka TaKMUUeH>a Y4YeHMKka OCHOBHUX IIKONA

258.

11213(4
314|112
4 131211
2111413

Crnuka y3 3amarak 258 Canka y3 sagarak 259

259. Mabpucano je yxymuo 18 + 42 + 24 + 12 = 96 Gpojesa (cnmka). Ocrano
je 180 — 96 = 84 6poja.

260. Kkpampara 1 x1 mma 10, a 2 x 2 — 3. 3xaum, ykynmso 13 xBazmpara.
IIpasoyraonmra je: 1x2 — 12, 1 x3 —6, 1 x4 — 2, 2x3 — 2. Maxne,
YKYTHO 22 NpDaBOYTAOHMKA.

4 3 8
261. Arxo 9 KpyHlakKa U = jabyka m3nocu 49 kmnorpama, oHxa 9 KpYIIaKa ¥
6 1
5 jabyka usnocu 98 kg, koauko u cBe kpyumke u cse jabyke. akne, 3 KDYIIaKa
1
jemHAKO je z Jabyka, na kpymaka uMa 9z, a jabyka 5x. 3maun, 14z = 98, wim
z = 7. kpymaka uMa 63 kg, a jabyka 35kg.
665 665 5 997 1 5 1
262. Kako je —— < —— - —_— je - - =. T j
A0 J® To95 < Too3 < p < Toga’ 03 < p < g fame
2< m <3, uwm 10 < p < 15. Haxne, p € {11,13}.
263. Hexa je CC' Bucuna koja omrosapa xumorenysu, cmuka. Tama je

AAMM' = AACC' (3amro?) w ABNN' = ABCC', na je MM' = AC'
u NN' = BC'. 3gaun, MM' + NN' = AC' + BC' = AB.

D [ A B

Cnuka y3 3agartak 263 Camka y3 3agatakx 264

264. Arxo je {BAM =a, ouna je u LAMD = @, jep uMa ¢ BUM NapanenHe
kpake (cnmka). Cnmuno, ako je LABM = 3, ouna je u L BMC = 3. Kako je

1
AD = MQD“ 10 je AD = DM = MC = BC, na cy tpoyrnosu AADM wu

1994. Pemema 3ajaTaka 151

ABCM jemuaxoxpaxu. 3Haum, 2« + 23 = 180°, na je a + [ = 90°. Tpaxenu
yrao L AMB = 180° — (a + ) = 90°.

265. Msbpucano je 400 + 160 + 40 + 40 = 640 Gpojesa, ciuka. Ocrano je
1200 — 640 = 560 6pojesa.

Cnuka y3 3anaTak 265

266. Y AABT je AB =12, {TAB = 30° u LATB = 90°, na je AT =
1
E = 6v3, cimka. Kako je T remmmre, 10 je TA; = M\EJ = 3V3, ma

w
1 9v3 cc’
je AA) = AT+ TA, = 9v3cm. Tama je A Al = m\»} = |m|,\x =

\_m.omfs.?\w
22

Pprasc = = 54v/3cm?.

¢

Cnmka y3 3agatak 266 Cnuka y3 3axarax 267

267. W3 AA;A3A; ouurnemso je oy + a3 + a; = 180°. Cunuso je u3
AAyALAg, s + a4 + o = 180°, na je 36up KOHBEKCHHX yrioBa aj + aa +
-+ ag = 360°.

. . H..:.Ta alw
268. Hexa je nyxuna po3a z. Taxa je Op3uHa BO3a v = 97 = g
z 2

3 = z—9, unu wa = 66, na je x = 99m. Bp3una Bo3a je

=10m/s.

Onatne je 57 +
z—-9 99-9
9 9
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u.mnﬁ MaremaTnuka TaKMHUYCHAa YUEHHMKA OCHOBHMX MIKOJA

13R .
- = 14R. [axne, R = 6cm, a noppmuHa nmoxykpyra je 18wcm?. k =
8- 187 _ 39.68%
ga =~ T
A
_u »u c
ir B . J
B . ¢
Cnuxa y3 sagarak 281 Cnuxa y3 3anatak 284
n? 2n nd 1 1
282. Kk — — — 4+ — = Zp(n? -4) = 2
H axKo je 5 3 +m m:? +3n N:lm:? +3n+2-6)=

m:? + 1)(n +2) — n, To je Tpamenu 6poj yBek meo jep je pasnmka ABa ueNa
Opoja: mpBor koju je meo 360T TOra WITO je MPOUIBOX TPH Y3ACTONHA 6poja yBek
ZesruB ca 6 ¥ aApyror n.

283. Heka je maca mpBe nerype z, a apyre 9—z. Tana je cpebpa y HpBOj — 22

5(9 — x) 2 59—z 5°
ay apyroj — 3Hayu 1a je 5 + .{ = 4,5. PemaBameM jeanaunne

ce n06uja na je Maca npse nerype r = 5kg, a apyre 4kg.

284. karo cy tpoyrmosu BCB' m BCC' npasoyrmu ca 3ajemHHUKOM XH-
norerysoM BC', OkO BUX ce MOKEe ONMCATH 3ajeJHUYKH KpYT YHjU je LeHTap
cpemumte xunoredyse BC — tauka A;, camka. 3a matu kpyr je LB'CC' =
30° nepndepujckn (nax Tetusom B'C'), ma je omrosapajyhu memtpammm yrao
4B'A;C" =2-30° = 60°. Kaxo je A;B' = A,C' (nonynpednumm Kpyra), 1o je
AAB'C' jemHakOKpak U jeAHAKOCTDAHUYHM.

285. Hera cy cBHM KOHBEKCHM MHOTOYIJIOBH YMja Cy CBa TeMeHa Gexna M;, M,

.-+, Mj.. Csaxom on mux oxrosapa mo jexan muoroyrao M|, M}, .. , M|
TAKAB L& MY j€ JeIHO TeMe JATA UPHA TAYKA, & MPEOCTANA TEMEHA Eﬁﬁﬁ:w ca
TeMeHMMa MHOrOyraosa My, Ma, ..., M (peaom). MebyTum, , M, ..,

M|, HECYy U CBY MHOrOYIJOBM 4Mje je jeJHO TeMe LpHO, jep cBaka :mmuma Iy
ca :@moz TayKOM IPaJM TPOYTao. 3aTO je MHOTOYI/IOBA 4Mje je jelHO TeMe HpHa
Ta4Ka BHIUE HEFO MHOTOYTJIOBA KOjUM MMajy CBa TeMeHA ucre Goje.

286. a) a' +4b* = o + 4a2b® + 4b! - 4a%® = (a2 + 2b%)2 - (2ab)?
(a® + 2b% — 2ab)(a® + 26% + 2ab).

6) Kopucrehn nperxomm neo samataxa, mobujamo 21994 4 5199 — (5499)4 |
4(2998)% = (5998 | 9997 _ 2499 . 5499)(5998 | 9997 | 9490 _ 5408

1994. Peurersa 3aJaTaka 155

287. Heka cy Tpamenu 6pojesu = u y. Tanxa je 3-xy =Ty = 1000z + y, 1j.

3y = 1000 + W“ 0JHOCHO W = 3y — 1000. Karo cy z u y Tpoundpesu 6pojesu,

10 je 0 < w < 10, maxre 0 < 3y — 1000 < 10, oxaxne je 333 < y < 337. 3aun

ma je y € {334,335,336}, ma je .m € {2,5,8}, a = € {334/2,335/5,336/8} =
{167,67,42}. Kaxo je z tpoumudpen 6poj, To je z = 167. TpaseHa JeJHAKOCT
je 3-167-334 = 167334.

288. Heka cy tpaxenu 6pojesu a < b < ¢ < d. Heka cy mare pasnuke b —a,
c—a, d—a, c—b, d—b u d—c. Cse one y3umajy Bpemstocty u3 ckyna {0,2,3,5}.
Ouurnenso je Ja Cy Heke jemHake ¥ 1a je d — a = 5, Ka0 Pa3NME najseher u
najmamer 6poja. Pasnvkyjemo Tpu ciydaja:

1°a=b<c<d Tamajeb—a=0,d—a=d—-b=5u3(a+b)=(c+d),
onsocHo 3(a+a) = c+a+5. Onatne je 4da =c—a+5,ma c—a+5 Mopa buru
nemuBo ca 4, mTo 3HauM KA je c—a =3, 0makne je a=2=>b,c=5,d="7.
22 a<b=c<d Tamajeb-c=0,d—-a=5uc—a=0b~-a. hako je
3a+b) =c+d, 10je 3(a+b)=b+a+5,onarne je 2(a+b) =5, mro je
nemoryhe.

3 a<b<c=d Tamajed—c=0,d—a=c—a=5u3(a+tb)=c+d=
2(a+45). Hakne, 4b=b—a+ 10, ma b —a + 10 mMopa Outu KebuBO ca 4, WTO

snaam naje b—a=2,ab=3. Konaunoje a=1,6=3, c=d=6.
BH 1 a*V/3 a/\| a®

289. V=— —— e —— = —.

89 73 3 zwl 4 2 8

lea V=22 (44 = a? - (aV6/4)?, AA' = ay/10/4.

(S

+

m m
p,\w .wm mp,\ana,\wﬁ+,\wv.
4 . 2 2 4 4

P =2Paapc+2Pnracp =2

A G B

Cnuka y3 3agaTak 289 Cnuka y3 3agatak 290

290. IIpeTmocTaBUMO XA je 3aJATAK pelleH, Tj. A Je P TPakeHA NpaBa,
cinka. Kako je ABB'A' npasoyriu tpames, 10 je 36up OCHOBHIR AA' + BB’
najsefin kana je u cpemsa muuuja CyD najselia. VI3 mpasoyrior ACDCy, To
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158 MaTeMaTHuUKa TAaKMMYeH:a YYEHMKA OCHOBHMX WIKOJIa

Cnuka y3 3anatak 297

Kaxo je AAB'H ~ AAA'B, 10 je AH : AB' = AB : AA'. Ogasre je

AB- AB' wo.mm“m

AH = Vs =7, na crem pa je A'H = 13. Cnuuxo u3

penauntje AAOB; ~ D\»ﬁxﬁ , Tobujamo na je AB; : AO = AA" : AC u A0 =

AB,-AC 10-20 25 1 5 OH = AO — 25 11
AA = 1 - g Hawe o Hjamo >m1qul|

W3 cmuunocty ABHT ~ AB;OT nmobujamo na je HT : TO = BT : TB, =
2:1. Ilpema tome, HT =2-T0, Tj.

HT =290 _p L 111

3 23 3
298. Heka je z 6poj xomguna usuue 1, y 6poj kouknua usuue 2, z 6poj KoUKUIA
msuue 3, u Opoj kouruua usuue 4 U v 6poj Koukuua meuue 5. Tana je
(1) THy+z+utv=1994,
(2) T + 8y + 27z + 64u + 125v = 13% = 2197.
Oxysumamem jexuaunse (1) ox jemnavune (2) mobujamo 7y+262+63u+124v =
203. PasnukoBahemo crenehe cinyuajese:
(1) Cnyuaj v = 0. Tazma je 7Ty + 262 + 63u = 203, 1j. z = %Aww -y — 9u).
Kako je z € Ng, 10 je 29—y — 9u € {0,26}, omocuo 29 —y — 9u = 0 umm
29 —y —9u = 26. IIpema ToMe, ¥ + Yu =29 unu y + 9u = 3, onaxne mobujamo

(v, u) € {(2,3); (11,2); (20,1); (29,0); (3,0)}.

Ouxrosapajyha pemesma cucrema jemaunna (1)-(2) nata cy y cnenehoj Tamumu:

z y z U v
1965 29 0 0 0
1984 3 7 0 0
1973 20 0 1 0
1981 11 0 2 0
1989 2 0 3 0

1994. Pemwena 3a0aTaKa 159

(2) Hexra je v = Taga je 7y + 26z + 63u = 79. Ouurnemso je u = 0 wanm
u=1. Ako je u =0, ouga je 7y + 26z = 79, a oBA jefHAUMHA HEMA DEUICHA
y ckyny No. Ako je v =1, ouna je 7y + 26z = 16, ma HM 0BA jeIHAUMHA HEMA
pemema y ckymy Ng.

Axo 61 w 60 6poj Koukuia UBMUE 6, OHAA OucMO TOOMIHM jenHaunHe

(3) z+y+z+u+v+w=199,

{4) z +8y+ 272+ 64u + 125v + 216w = 2197.

Oxysumamenm jemuayure (3) ox (4) nobuja ce: 7Ty + 26z +63u+ 124v + 215w =
203. W3 mocnemme jeamadmne cremu ga je w = 0, ma ce oBaj cIyd4a] CBOIM HA
pemapame cucreMa (1)-(2). AHanorso ce pasMarpajy CIy4yajeBy Ca KOUKHIAMA
usuile Behie ox 6. IlpeMa ToMe, jefuna pemerma npobaeMa gata cy y Tabmuaumm.
299. IIpso npumerumo na je n° — 3n? — 18n = n(n + 3)(n — 6). IIpema ToMe,
tpeba moraszatu ma je npom3sox n(n + 3)(n — G) memus ca 13200. kako je
n=111...111 222...222,
1994 1004

TO ceny Ia je: 6poj n memus ca 2, mewus ca 3 (jep je 36up undapa 1994(1+42)
gemus ca 3) W gemms ca 11 (jep cy jexsakum 36HpOBM uudapa Koje CTOje HA
nmapHuM U HemapHum mectuma). Ocum tora, 6poj n +3 = 111...111222...225
Iemus je ca 25, a 6poj n— 6 = 111...111222...216 menus je ca 8. IIpema
tome, 6poj n(n + 3){(n — 6) nemus je ca 2-3-11-25-8 = 13200.
300. Heka je M Tauka y k0jo] Tpeba carpaiuTH WIKOJNY U HEKA Cy Z, ¥, Z,
penoM, pacTojama Tauke M on Tadaka A, B, C (cmuka). Tazna je yxynman 6poj
KMIOMETapa Koje oX kyNe o mkoie npena3e y4eHUUH j€IHAK

$ = 300z + 200y + 100z = 200(z + y) + 100(z + 2).

Ha ocHoBy HejemnaxocTu Tpoyrna nobujamo ma je z+y 2 AB=3uz+z2
AC =4, na pame cineny

S5 >200-3+100-4 =600+ 400 = 1000 km.
Hajmama Bpemnoct S je 1000 km u moctmke ce ako je z+y=3uz+z2=4,a
TO BaAHM jeTMHO y cayuajy kajga je ¢ = 0. IIpema toMme, mrony Tpeba carpamuTu
v mecTy A.

Cnuka y3 3agatak 300
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ﬂ@M MaTteMaTnuka TakMHUUYeH:a Y4YeHnKa OCHOBHUX IIKOJIa

c/‘

Cnuxa y3 3anatax 320

_____i‘>n

Cnuka y3 3agaTak 324

322. Ounrnemo je 1+ |z —1] < 1995, ma je |z — 1| < 1994, 1j. —1994 <
z — 1< 1994. Konauno, —1993 < x < 1995.

323. Tona cena campzm 200kg Bome n 800kg cyse marepuje. Tux 800kg cy
camo 20% y cBexoj tpasu. lakne norpebro je 5- 800 = 4000kg = 4t cpeme
Tpase.

324. Hexa cy m u n sucmue tpoyrnoBa ACD u ABC (cmuxa). Tanma je
2Pspo = AO -n, 2Pgco = CO -n 2Pcop = CO -m u 2Ppoas = AO - m.
Kaxo je 2Pspo : 2Pgco = AO : CO =2Paop : 2Ppoc, TO ce pemaBameM 0Be
Iponopuuje JoOHja TPaKEeHA jeXHAKOCT.

2
. a*v3 .
325. IloBpmmHa mnpeceka je P = M\lu a 3ampeMMHe JIOOHMjeHUX neJoBa
Voo a® w Vo= 5a3
1= 27 -

326. Ca 1995 moumme 1000, a 3aBpmasa ce 900 ceaMomubeHUX IPHPOIHUX
Opojesa.

327. Axo je Mamu 6poj z, ouza je sehim 10z, na je = + 10z = llz = 825.
3naum £ = 75 1 10z = 750.

328. Hexka je nema 36upke z munapa. Tana je mpsu ywenux mmao T — 66, a
npyru z — 82 mumapa. Iakne, (z — 66) + (r — 82) + 24 = z. 3uaum 36upxa
komTa 124 mumapa.

329. Axo je cTpamMua KBaZpATA G, OHAA Cy CTPAHMIIE NPABOYTAOHUKA ¢ U 24,
na je obum npasoyraoruka 2(a + 2a) =2 - 3a = 6a = 96. lakne, a = 16, ma je
obum xBajpaTa 64 cm ¥ 32 32cm je Mamu 0x 06UMa MPABOYTAOHMEA (cmuka).
330. Jeman ox morylivx MarMyHuX KBAJPATA JAT je HA CJIMIL

a a
136 |11
e |8 (10|12
) N T B 91147

Crnuxa y3 3agarak 329 Cnuxa y3 3agatak 330

1995. Pemensa 3agaTaka 163

331. Arxo je Jaroma apyrora maHa [ojeina YeTBPTMHY OCTATKA, TO 3HAYH JA je
npeoctaiux 9 6ombona 3/4 ocrarka. [lakne, npsor zana je ocrano (9: 3)-4 =12
gombona. Kaxo je 10 omer 3/4 ykymmor 6poja GomGoHa, TO 3HauM na je Ouio
yrymuo (12 : 3) -4 = 16 Gombona.

4
332. Tpamxenu pa3moMak je W%“ na je 43z + 90z = 133z = 1995, omHOCHO
z
645
=15. Tpax je .
z 5. Tpaxeun pazromax je 1350

3xbx  4xTx
36 45 " e
36 (makne ca 4 u 9) u 4%7* nemus ca 45 {(nakme ca 5 u 9). Y npsom cryvajy je

333. Pazmomum Cy mpupoxuu 6pojeBu axo je 3 5% ZEJBHB ca

. 1o Morylie axo je nocremma uudpa 2 uau 6 (36or memuBocTH ca 4 ), na cy 36or

. 3435 3852
nesusocTd ca 9 moryhu 6pojesn =5 = 96 u 6
nocnemma mudpa je 0 uau 5 (36or pemuBocTH ca 5), ma cy 360r HeBUBOCTU Ca
27 95 u 4770 106. Ipewma TOME j
5 a5 P Me )

= 107. ¥ mpyrom cuy4ajy

9 Moryhu ciyuajesn

4275 3456 4770 3862
T 95 < 36 96 < 15 106 < 36 10

334. Kaxo je £7= 42 u £9 = 4 (rao ynaxpcuu yruosu), tana je £1+ £3+
A5+ LT+ 49 =41+ 43+ 45+ 42+ 44 =41+ 42+ L3+ L4+ £5 = 180°
(cnuka).

335. Hexa je uentpamun 6poj jeaHak z
(npBa caura). Taga je KapakTepUCTUUHH
36Mp MarmuHor kBajparta jemHak 20 +
z + 14 = 34 + ¢ (aujaronama). Mspa-
YyHaBameM npeocTanux 6pojeBa M ymo-
pebuBameM ca kKapaxkTepuCTUYHUM 30u-
pom nobuja ce jemHauumna z—1+z+z+
1=34+4+2z,71j. 20 =34, naje z = 17

Cnuxa ya 3amatak 334 A‘Euv:)m. OE\:».m.v.
z—1|15} 20 16 (1520
21 |z | 13 211713
14 |19|z+1 14119118

Cnura y3 3agarak 335
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166 MareMaTHUKa TAaKMUUEHa YUSHUKA OCHOBHMX WIKONA

347. Hekaje M Tauxa y x0joj cuMmerpana yrina a cede kpak BC (cnmea). Kako
je a=03=172° 10 je LBAM = 36°,

a LAMB = 72°. Tama cy jeXHaKOKpaKu
tpoyraosu ABC u M BA u ciudsu jep

HMajy IO [Ba YIJIa OX 72° M jeIaH OX

36°. U tpoyrao AMC je jenmHarokpaku

(jep je AMAC = AMCA = 36°), na je

AM = MC. VI3 CIMYHOCTH TPOYIIOBA

ce nobuja nponopumnja AB : BC = BM :

AB. W3 ospe jemmaxoctu je 10 : b =
(b—10) : 10. Hakue, b(b— 10) = 100. ;
Omasne je b* — 10b + 25 = 125, oxn- 5

nocuo (b — 5) = (5v5)%, a cam kpak A 10 B
b=5+ m;\w. Cnuka y3 3anarak 347

348. Karoje S=3(1+3+3%) +3*(1 +3+3%)+--- +31998(1 +3+3%) =
(14+34+3%)(3+3% 4+ +3193). Kako je nppu umnmran 13, a IpyTH je Kepus
ca 3, 1o je S mewuso ca 39.

349. Hexra je Gpsuna Opmera z, a cmopujer y. Taza je (z +Sa|~o = 1650,
Tj. ¢ +y = 99600, jep ce ouu cycpehy. Cumamo je (z — Sww = 1650, Tj.

T-y= 9000, jep 6pmu cyctume crnopujer. PemasameM N0OMjeHuX jemHaquHa
nobujamo a je z = 54000m/h = 54km/h u y = 45000 m/h = 45 km /h.

350. Bupmeru pemere 3axatra 345.

351. kmura uma 195 -2 = 390 crpanuna. 3a Hymepauujy je morpebuo 9 -1 +
90-24 (390 —99) - 3 =9 + 180 + 873 = 1062 wudpe.

352. JemmHo pememe je A=1wu B =28, toject 1+ 18+ 88 + 1888 = 1995.

353. Hera je neHa xwure r aunapa. Taia je IpBU yUeHMK UMAO T — 2 AUHADA,
a npyrd z — 7 muHapa. Kazxa 3ajenHuuru kymyjy, oHga je x —2+4+x—7 < x, Tj.
z < 9. IlpyroM medaky HeZocTaje 7 IMHAPA, WITO 3HAYM A j€ KIBULA CKYIBA OX
7 muuapa, 1j. > 7. Hakne, 7 <z <9, na je £ = 8 muHapa.

354. AkO je ZaTH KBAIDAT UMAO CTPAHUUY a (CIMKA), OHIA Cy CTPAHULE NPaBO-
yraouuka a —6 u a+ 8, ma je ouurnemo 6a = 8(a —6), 1j. @ = 24 cm. Haxne,
AT KBAAPAT uMa obum 4 - 24 = 96 cm, a npasoyraouuk 2(18 4+ 32) = 100 cm.

355. 3anpemmua xate wouke je V =3-3-3 = 27cm3. Ilakne, usune moryhux
kBagapa cy: 1,1,27, zatum 1,3,9 u Ha kpajy 3,3,3. Ibuxose mospumuue cy
110cm?, 78cm? u 54 cm?, ma je Hajselia MOBPWIMHA MPBOT KBAJIPA, & HAjMAma
Tpeher kBafpa, Tj. LaTe KOUKE.

z—4 T .
444+ - =zx,a z=36km.

356. Hexa je myxuHa nyta =. Taxa je 4 + 5 3

1995. Pemeta 3a8aTaKa 167

a A

Cnuka y3 3agarak 357

Cauka y3 3anaTak 354

357. IIpeo ce KoHCTpyuule Tauka B koja je cumeTpuuHa ca A y OJHOCY Ha S
(cmuxa). Kaxo je AB = BC = CA, 1o je teme C Ha CUMETPAIM S, & OX Tauke
A je yrameuo 3a LyxuHy nyxu AB. 3anaTak UMa HBa Dellerba.

358. Quurmemo je a = 1, jep kama 6u Guno selie ox 1, onna Ou MpOM3BOX
9 - abed 6uo meroumdpen 6poj. Ako je a = 1, oHIa je d =29, jep uudpa d je
pelia mim jemsaxa 9a = 9. haxo je rana b#1mub#9, 10 je 9 crormHa
Mame 0X 1000, a To 3Haum Ia je b =

0. Kako je caza 10c¢9 -9 = 9¢01, To je

MpOM3BOX AenMB ca 9, ma 30up umdapa

9+ ¢+ 041 mopa 6utu nemus ca 9,

a 10 je moryhe jemuuo kaza je ¢ = 8.

a IIpema Tome TpazeHO MHO&ewe je 1089 -

a 9 = 9801.

a
|w~—.l- 359. Ouurnemro je v = o1 + f1. Kaxo

b g jea =0 uf = p (xao yroosu ca
mapaIeTHUM Kpanuma), 10 je ¥ = a+f =
34°52' + 47°39' = 82°31" (cmuxa).

360. Jemo on moryhux pemema je: Y cyX ox 51 cumamo 31 Bome, a 3aTUM
HAIYHHMO CYX OX 31 M JOMyHMMO CYX OX 5 1. Tana he y cyny ox 31 ocTatu camo
mutap Boze. Vicmpasmumo cyx on 51 1y mera HacmeMo nobujedn AMTap BOIE.
Ilotom cyxom on 31 mocmemo jomr 31 Boxe. Taxo ce cala y CyILy ol 51 Hamasy
rauso 1+ 3 =41 Boze.

Cauka y3 3agatak 359

361. Kaza ce IEUMMAJHM 3ape3 MOMEpM 3a jeHO MeCTO yJeBO, HATH 6poj ce
cmamu 10 myra. Haxne, axo je matu 6poj 6mo 10z, onna je HoBm 6poj x. Kako
ce oy pasnmukyjy 3a 123,48, To je 10z — 7 = 9z = 123,48, mTo 3HAYM Ja je
z = 13,72, ma je matum 6poj 137,2.

362. Jlati 6poj n Mopa Outu zemus ca 44, a TO 3HAUM Ca 4 uca 11. Raxro
je n = al1995 + 1995b u xako je n AesbUB Ca 4, makne mapaH, To je mudpa b
HemapHa, a ABOUM(peHy 3ppmeTak 6poja n AeBUB Ca 4. Jakne, b mome O6uTH
3 (mBoumdpeHu 3aBpUIETAK 48) mmu 7 (mBouMpeHV 3aBpUIETAK 52). Hakue, n =
(a+2)1948 nmu n = (a +2)1952. IHa 6u n Guno xemuso ca 11, pasmuka

36upa mudapa Ha TADHMM U HEMApDHUM NMO3MLM]aMa MOPa 6utu memusa ca 11,
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170 MareMaTUUKa TAKMHYEH:A YUEeHUKA OCHOBHUX HIKONA

nobujena jemmaunsa nocraje 100a + 106+ ¢ = 15a + 15b, onHocro 17a = b,
mro je nemoryfie jep ¢y a u b uudpe. Axo je ¢ = 5, nobuja ce jemwaumHa
100a + 106 + 5 = 15a + 150+ 75, onsocro 17a = b+ 14. Oso je moryhie jexuuo
axo je a =1 u b= 3, ma je rpaxenn 6poj 135 =15(1 +3 +5).

374. HospumHa Tpoyrna je 126 cm?. U3 cinmunoctu tpoyriaosa ACC! u BCD
(LC'AC = LCDB =a, LAC'C = LCBD =90°)je b: h=2R:a,rme je R

b 2P
MOyNpeyHuk onucanor kpyra (cauka). Crnenn xa je R = MM. Kako je h = ~—,
2 c
, abc _ 65 . (65Y
To je R= ﬂ% = ﬂ.HEEmmm NOBPIIMHA J€ 5 7 — 126 =242, 7cm?.

Cnura y3 3anartak 375

Cnuka y3 3agatak 374

375. Heracy a, b u ¢ 6oune usuue nare mupamuge (ciusa). Tazna je 3anpemuna

ab : . ab b
nare mupamupe V = dn Kako je - = 4/105, ln = 1621, n% = 42/5,
TO Ce MHO#emeM OBUX pernauuja mobuja (abc)® = 56722, na je abe = 672v/5.

E4

HNakne, 3anpemuna nupavuze je V = 112/5cm®. Hane je a = melwn =105 u
c

cruvyHo b =8 u ¢ = 4v/21. Cana ce mako M3PAUyHaBajy OCHOBHE uBMIe T = 13,

y =20 u z = 21. Ilospumna mupamune je P = (4/105 4+ 16v/21 + 42/5 +

126) cm?.

376. Kako ce nopyuax cactojao ox 3+5 = 8 puba, 10 je CBaKHU 110je0 mO W pube.
. 8 7 8 1
IIpema ToMe, MPBH je MyTHHKY YCTyIMO 5 — 353 pube, a npyru 3 — 373

pube. 3aro mosan tpeba nomemuru y pasmepu 7 : 1, 10 ject npsu puBomosar
Tpeba na y3ame 7, a apyru 1 muHAp.

377. Aro je p = 2, onzma je 1995p 4+ 1 = 1995 -2+ 1 = 3991. Kako je
3991 = 13- 307, 1o je 1995p+ 1 cnowen 6poj. Ako je p > 3, oHZA je p Hemapad
Opoj, ma je 1995p + 1 napan, nakne oner cioxen 6poj.

378. Hera je LABC = LACB = o, LAMN = LANM = (3 u Hexa je
tpamenn LCMN = z (cimxa). Taza je 8 = z + o (ka0 cromammu yrao
tpoyria MCN). Cinuro je u § + 2 = 30° 4+ a (ka0 cnomammy yrao Tpoyria

1995. ) Pemera 3anaTaka 171

ABM ). 3amenom (3 y apyry jemsakoct mobuja ce v 4+ a + x = o + 30°, 1j.
22 = 30°, ma je = 15°.

AN
& 8 a
B "] c A N D

Cnuka y3 3anarak 378

Cnuka y3 sagatak 379

379. Amnaausza: IlpermocTaBuMo Ka je 3ajaTak pewreH, Tj. Ia je mpaBa p Beh
KOHCTpyHcasa (ciauka). KoHCTpymwmmo kpo3 Tauky B upasy q Taxo nma je p ||
q, upu demy g ceue a y tausn D. Tama je BN = MD, jep je MNBD
papanenorpam (a || b, p || ¢). Dakne AD = AM + MD = AM + BN =5cm.
Konempyryuja: Koncrpyimmemo Ha npasoj e taury D rtaro na je AD = 5cm.
Tauke B u D oxpelyjy npasy q. Ipasy p mobujamo Taxo wro xpo3 rauxy C
KOHCTPYHMLIEMO NPaBY napanenuy ca q. Ilpecex mpase p ca mpasuM a u b maje
tauke M u N.

Moxaz: Cnenn u3 aHalu3e U KOHCTPYKIUHMjeE.

380. IIpernocrasuMo Ia cy cBu nobmau pazmuuut 6poj kaumrepa. Hajmamu
moryhium 20up xnukepa taza je 0+14+243+---4+62+63 = 63-32 = 2016 > 1995.
3uHayy Ka je Takap pacmopeX Hemoryli, Tj. mocroje xBa medaka ca HCTUM Opojem
KJIMKEPA.

381. IMocmoeobha je mucnamo na 3a meo mocao Tpeba 14 - 10 = 140 HamHuua.
MebyTumM, nocne IBa HaHa je yTBpamo xa mopen mpeoctanux 140 — 28 = 112
Tpeba jow 4 - 14 = 56 Haxuuna. Haxne, y npeocranux 8 nana rpeba onpazuru
56 HaxHMUA, ma je OpOj HOBO3AMOCMEHUX pamHura 56 :8 = 7.

382. Kakoje S =2+22+4 .- 42199 1oje 25 = 2(2 + 2% + ... +21995) =
Mm+wu+...+wsom+.Nwooo+w|w — rm.uT.N—ooo.lw u _.m. — MHOQOIN —
2(219% —1). Onasxe je ouurnenno S nemuso ca 2. Kaxo je 1995 remuso u ca
3 nmca 5, cabupke MO&eMO rpymucaTu no 3 u mo 5. ¥ upsou ciyda)y mobujamo
S=20+2+4)+2"(1+2+4)+--- +299(1+2+4) = 7M, a y apyrom
S = 2(14+24+4+8+16)+2*(14+2+4+8+16)+- - - +21991(1+2+4+8+16) = 31N
Kako cy 2, 7 u 31 y3ajamHo npocth, TO je S nemuso ca 2-7-31 = 434.

383. Hera je {CAB =0o u L{ABC =3 (& u @ cy KOMIIEMEHTHH — CIHKA).
Tana je LCDE = LCAB = « (kao yrao usmeby taurenre u teruse CD). Kako
je LCDA = ACDB =90°, 10 jeu ABCD = o, na je DE = CE. Cnuuno
AEDB = AEBD =(,na je BE=DE. llaxne, CE=DFE = BE.
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174 MaTeMaTHUKa TaKMHUEH>A YUeHHKA OCHOBHMX LUKOJA

W3 npyre on twux jeamaumna ciuelu na je 8z = 5y + 13, ma cmeau 1a je 6poj
5y + 13 menus ca 8. Onarne 3akmydyjemo fa je y uemapan 6poj. Iocmemma
undpa y aexatHoM sanmucy 6poja Sy je 0 muu 5, a omarTae cneld Xa je TOCHeXmha
uppa Bpoja S5y + 13 jemmaxa 8 (36or merose memusoctu ca 8. Harne 8z €
{18,28,38,48,...}, mpu wemy je 82 < 160 (jep je = < 20). Jemunu 6pojenu
KOju Cy Mamu on 160, umju ce 3anmmc 3aBpmasa nudpoM 8 ¥ KOju CY TEBMBH Ca
8,cy 48, 88, 128. 3nauu z € {6,11,16}.

Aroje z =6, 0ommaje 5y +13=48, y=7u z=7.

Axo je z = 11, omxa je 5y + 13 = 88 u y = 15, wro uuje pememe, jep je
z+y>20. _

Crnuno, ako je x = 16, onna je S5y +13=128, y=23 m o +y = 39 > 20, na
U y 0BOM CIy4ajy He H0OMjamMo pelneme.

Haxne, jemnuo pemene je =6, y=7, z=17.

393. Hexa je Pamung = P1, Panpg = P», Panpc = Py v Ppagp = Py,
comka. Tana je Paanmg = Pr, jep Tpoyrnosn AMQ u MNQ umajy jemuaxe
ocrosune (AM = MN) u jernaxe sucune. Canano, Panpc = Panpg = P,
jep je PC' = PQ, a u Bucune TpOyrnosa cy jemmaxe. Jlakie,

Papcp = 2P + 2P, 4+ Ps + Py.
Hame umamo 1a je Paaop = Py = wwbmo,b“ Panpe = _wu = W
je BN = Wmm 1 QD = WQU. 3uayn, Py + Py = W:u?ac + Paapc) =
Ww\_mmb. Caza nobujamo Papcp = 2(P, + P3) + memoc, OZakye Cremu jaa
je w@équ =2(P1 + P») = 2Py npq, wTo 3HaNM 1a je

Paanc, jep

1 1
mu?:,:uc = Mmu\»wﬂb = M -1995 = @@mo—dw.

Cnuka y3 3agatak 393 Caunka y3 3agaTak 394

394. Hexa je LAOM = @, ciuka. Tanma je {BOM = 180° — ¢, a u3
jemnaroxpaxux tpoyriosa AOM u BOM nobujamo LOAM = LOMA =

1995. Pewera 3a1aTaxa 175

90° — £, LOBM = LOMB = m. Kako je LAPM = 2(180° — ), 1o
3 jenHarokpasor Tpoyriaa AM P nobujamo LM AP = ¢ —90°. 3Hauy xa je

{BAS = {BAP = {BAM + {MAP = LOAM + {M AP

=90° - L4 o900 =2

o |

Cmmano je LBQM = 2(180° — ), a u3 jeasaxokpaxor Tpoyrna BQM mobmjamo
£QBM = ¢ —90°. 3ato je

£ABS = {ABM — {MBS = {OBM - {MBQ

lﬁ _ oy __ o[w
¥ _
5 =

4

Kako je { BAS + LABS = % + 90° — 90°, to je LASB =90°, a onaTae

clemu Na Tayka S NpUNAZa JATOM KPYTY.

395. Tabny 4yokosnaze Tpeba U3NOMUTH HA M7 JelX0BA. Kako ce CBAKMM Ipa-
BHJIHUM JOMOM 6poj ZesnoBa mopeliaBa 3a jesam, TO cieau Ha je 6pOj NpaBMIHUX
n0MOBa jemHak mn — 1.

396. IIpso npumerumo 12 je Tpoyrao CB; D) jeIHAKOCTDAHUYAH CA CTPAHUIOM
jeIHAKOM a2 = 6v/2cm. Osuaumo ca T TemuTe TOr TPOYria, CAMKA. Taga
je taura T nomuoxje sucune u3 remena ('] NpaBWIHE TPOCTPaHe NMUPAMULE
CyCB1D; u Takobe nmomHO&je BUCHHE U3 TeMeHAa A mpaBMIHe TPOCTpaHe IU-
pamunre ACBiD;. llpema tome, npaBa AC| HopMaina je Ha pasan CBi1Di u
npoxupe Ty pasan y Tauku T'. 3aTo ce nopMaiue npojexunje Temena C', By u Dy
Ha mujaronary AC) noknamajy ca taukom T'. 3ampemuna mupamune C1CB1 Dy
jenmnaka je

1 (CB)*V3 1 (av2)?V3 a?V3- 1T
= . ) ”|.|||||.O.N._“|||.|l.
1)yt 3 4 GT =3 4 ! 6
C npyre cTpaHe Ta 3aIPEMUHA }e
1 QﬂbH .QHWH Q.w
9 = = —_— = =
(2) V=3 5 o6 5

Cauxa y3 3agatak 397

Cauka y3 3agarak 396
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1996. romuna

401. 14+6-(9-9)=1;9:(9-6)-1=2;6:(1+9:9)=3;9:(9-6)+1 = 4;
6-1+9-9=5.
402. Hajpehn je 88850, a majmamwu 50008. Hbuxosa pazmuxa je 38842.

403. Hexa cy Te jemaxe cyme nopua 2. Taxa Jaroxa uma z + 10, a Haza 2 — 10
munapa. Axo 6u Hama mowmommna Jaromm 10 mmHapa, omza 6u Jaroma mmara
z +20, a Hana 2 — 20 » duno 6u 2 + 20 = 2(z — 20). [lobujamo na je z = 60
IMHADA, WITO 3HAauM Ja je Jaroxma mmana 70, a Hana 50 munapa.

404. Axo je Iy&MHA IPABOYraOHMKa 3a, OHAA j€ HEroBa MIMPUHA 2a, a 06uM
npasoyraouuka je 10a = 90 cm. Iakne, a = 9cm, na je nyxuHA TIPABOYTAOHHKA
27 cm, a wupuHa 18 cm.

405. Bume tpoyrnosa uma durypa B, jep ¢purypa A uma 13 paznuauTux Tpoy-
rIoBa, a purypa B uma 14 pasnuuuMTux TpOyriIoBa. .

406. Kaxo je 3anpemuna narte kouke 1728 cm®, 2 1728 =2.2-2.2.2.2.3.3.3. =
2°2%3%, 10 je crpammua mate komke 2-2-3 = 12cm. Jlake, TOBPLIMHA KOLKE je
P=6-12-12 =864cm?.

407. Moryha pemema cy: X = {2,4}, X = {2,4,5}, X = {2,4,6}, X =
{2,4,5,6}.

408. karo je a + [ = 180° u f + v = 90°, 10 je @ — v = 90°. Hcto Tako je
B+v+90° = 180°, 10 je ca yraom 7 cymrementan yrao 3+90° = 180°—a+90° =
270° — a.

409. Bpoj 2617+ je nemus ca 45, a To 35auu ca 5 u ca 9. IIpema Tome, mwerosa
nocnemsa uudpa je 0 umm 5, a 36up undapa My je xenus ca 9. Iloctoje makme
IBa kaHmumara: 262170 u 266175. Hememenm ca 45 yraphyjemo ma je Hemosmartu
quapnan 5826, oxnocHo 5915, na ce pamu o MHOEE®mY 5826 - 45 = 262170.

410. Hajmame Tpu mpaBe KOje Ce CEKy CBAKA CA CBAKOM, & HAjBMIIE LIECT meDy-
coOHO MapANeNHUX MPABUX.

29 8 7T 7 29 7
411. Kako je —— > ——— = —— > —— i .
! 03¢ 1996 ~ 500

1996 © 1996 499 ~ 500’

. 1 1
412. 3a jenan MUHYT Ce HAIYHM % KaJe, 3 MCIPA3HU ) IbeHE 3AIpeMUHe, WTO
) 2

3HAYM Ja y KAy OCTaje & weHe sanpeMute. Ilakine, 3a 36 munyTa y Kamu he
36 3

6UTH — = — meHe 3aIpEMUHE.
60 5 P

1996. Pemewa 3amaTara 179

413. Axo je p =2, ouna je 6poj p'?% + 1997p napan u cnoken, jep je CBakU 01
®HEeropux cabupaka mapaH.

Axe je p > 3, onJga je p wenapau 6poj, na je cpaxu of cabupaksa y 6pojy p
1997p takolje memapan, a wuxoB 30Mp je napai, maxie u cnoxen 6poj. Tume je
JOKA3 3aBpILIEH.

1996 +

414. Youumo Hajupe ja je yrao <ACB = 36° (cnuka). kaxo je AB = AD, 1o
je u <ADB = <ABD = 36°. Kaxo je <ACB = 4ADB = 36°, 10 je ABCD
Takolje jeIHAKOKPAKH.

C

B Ay

D A B

Coauka y3 3agatar 414 Cnmxka y3 3anartax 415

415. Hexa cy AA; u BB; reiumHe AY:KM KOje OATOBAPA]Y KPAUMMA jeIHAKO-
kpakor Tpoyrna ABC (cmuxa). Tama mokas cnmemu U3 MOXYJAPHOCTH TPOYITIOBA
ABA, u ABB,, jep je AB = AB (3ajemumuxa crpauuna), BA; = AB; (xao mo-
JOBUHE jeNHAKMX KpaxoBa) u <A = <B (ka0 yrioBu Ha OCHOBHIM jeTHAKOKPAKOL
Tpoyria).

. a®V/3
416. Ako je moBpumHa mator Tpoyriaa P =

4
b*V/3 3a2V3 .
M\n =3P = %/\n. onma je b> = 3a%, oxmocwo b = ay/3. Iakre,
CTPAHMUA TPAKEHOT TPOYLAA je ABOCTPYKA BHCHHA RATOr TPOYLIA.

, & TIOBPUIMHA TPAKEHOT TPO-

yraa P =

417. IIpermocrasumo Ja je z = V2 + /5 paumonanan 6poj. Kpampupamem

2
. - =7
nobujano na je x> = 7+2/10, na je V10 = —5

paumoHatau 6poj, To 6u u V10 MOpao BUTH pALMOHATAH, & KAKO OH TO HHje, TO
HM T HUje DALMOHANAH.

. Karo je 2 mo npetmocrasuu

418. Heka je TpakeHa kaMaTa y NPOLEHTHMA npuposan 6poj k. Taza he mreau-

wa npse romuue uMartu 100 + & nunapa, a apyre rommse (100 + £)(100 + k)% =
2

E > 200 unm 100+ k > /20000 = 141.42 munapa. Hakre, k > 41.42%,

Hoo . . =
OMHOCHO k je HajMame 42%.
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182 MaremMaTnyka TAKMUYEHA YYEHHKA OCHOBHHX IIKOJA

436. Cpaxa nyia ce nobuja ka0 mHpOU3BOJK jemHe UBOjke W jenHe metuue. Kaxo
JBOjKM MMa BMIIe Hero neTHua TO je XoBoJbHO mpebpojatu netuue. BpojeBa koju
cy memmBu ca 5 uMa 100 : 5 = 20. Meby mwuma cy u 25, 50, 75 u 100 soju cy
nesmuBu ca 25. Hakne, npousBon 1-2-3---98 99 100 campxu 20+ 4 = 24
MeTHIE, Ma Ce Taj MPOM3BOJX 3aBpINaBa ca 24 Hyie.

6 .
437. Y cyny A uma %w BHHA U Iz Boge. kana u3 cyna A omnujemo 7/ nomewmane
7 4 l@mN uHa u 7 6 lm;om Cauuxo, y cyny B
.Hm.“:wooaxwohn::: nMo Hﬂm = plemanT oo =1z Ie. ) ¥ cyny
je =3 BUHA U w =3 Boze. Kana us cyna B omnmjemo y cyn A 7! Teunoctu
9 21 6 14
OJIMIIM CMO YKYIHO 7 - E=% [ Buna u 7- = NN Boze. Hakne, cama y cyny
i 2 14 7 83
\»:zmolw%+%H ﬁ::\:&:olﬂ+mn Hw:wohm. Y cyny B fie 6uru
12 E+w~ HﬂwN e u 6 ﬂ+E wﬂNmohm
- — = — (B —_—— _ e —
3 5 15 3 5 15
438. Kaxo cy tpoyrnosu ACM u BCN jennarokparu, 10 je <AMC = 90° I.W
e
n <BNC = 90° — m (cnura). Taza je <MCN = 5+ m =.45°.
C
E\
A N M B A C’ M B

Cuanxa y3 3azatak 438 Cnuxa y3 3amatak 439

439. Hera je M' momioxje nopMane us Tauke M Ha crpanuny BC (cmuxa).
W3 yenosa 3anatka cnemu xa cy npasoyrau tpoyrnosu ACC', CC'M u CM M’
nonynapuu (YCY), na je AC' = C'M = MM'. Kako je AM = MB = 2M M’
u kako je Tpoyrao M M'B npasoyrmu, 1o je <M BM' =30° u <BM M' = 60°.
Kako je u3 moxazane momynapuoctu Tpoyrnosa <CMM' = «CMC' u xaxo je
muxoB 36up 120°, To je cpakm ox wux nmo 60°. Cazma je omeT M3 MOLYNAPHOCTH
tpoyrnosa KCMC' = <CAC' = 60°, na je <ACB = 90°.

440. lonennmo naTy KBAIPATHM Temux Ha 4 X 4 = 16 KBAXPATHHUX N107ba TUMEH3U-
ja lm x 1m. Kako umMaMo 16 mosma, a 15 pyna, To yBek, Ha ocroBy Jlupuxieosor
NpUHIMNA, [IOCTOjHU jenHo moske 1m x 1m y koMe HeMA HUTH jele pyIe.

441. Homynumo maTu mpasoyrimu Tpoyrao ABC noxymapumM Tpoyriom ACM
(cmuka). Heka je MM' Bucuma jemmakoxpakor Tpoyrma ABM. Tama je
dIMAB = 45°, a kako je Tpoyrao AM M' npasoyrau, To je u <KAMM' = 45° na

1996. Pewema 3anzaraka o 183

je Tpoyrao AMM' jemnaxokpaxonpasoyrmu. Quasge je AM' = MM' = 10/2.

Haxne, mopumna Tpoyrma ABM je Paapga = 20 - 10v2 : 2 = 100V/2.
Taxa je nopumna Tpoyria ABC' jeanaka monoBsmuu noGujere mOBpuIMHE, Tj.
NVD»ENO = mO/\MQ:w.

n(n + 1)
2
2:3-37- 2. Kako ¢ nepe cTPAHC MMAMO MPOM3BOL ABA Y2ACTOLHA NPUPOIHA Boja,
TO MOpa OWTH M Ca lecle CTPaHe, a T0 je MOrylie camo ako ce pamu o MPOM3BOLY
36 - 37 wme 37 - 38. Kako 38 umje aemuso ca 3, ka0 MoryliHocT ocTaje jeimno

z=06mnn=36.

442, Kaxo je 1 4+2+ - 4+ n = =7z, 0 je n{n +1) =2 -111- 2 =

443. Y 9 caTu Mana xazamka ,Gesn” Besmkoj 3a 270°. Yrao maMehy kasaskn
ce nocne 9 catu cMamwyje na 6u y jenuom TpenyTky 6mo 50°. Hera ce To mecu x
MunyTa mocne 9 catu. Hok semuka kazanka mapehe’ 60 munyTa, Mana ,mpebe®
caMO 5 MMHYTA, Tj. Benuka mpenasu 6° y muuyTy, a sMana camo 0.5°. Tarna je
270° +0.5° - = 6° - x4 50°. Ilarne, 5.5° - z = 220°, na je x = 40 munyTa.
444. Kaxo je 17-10%3426-10%2 ~74-10°" = a-10", 1o je 10%(1.740.26—0.074) =
1.886-10%* =a - 10*. Onanzne je a = 1.886 u k = 34.

. . 2P 2P 2P .
445. Kaxo je hy = —, hy, = 7 h. = =——, TO ce 3aMeUOM Y NMOYETHY jeHAKOCT
a c
nobuja ekBUBANeHTHa jexuakocT a® + b2 = ¢?, WTO 3HAUM Ia je JATH TPOYrao

APABOYTJIH.
446. Heka je y noposuum T O6palie 1 y cectapa. Taka je ma ocroBy yciopa
samatka 2 — 1 =2y m 2z =5(y —1). Harne, 5(y — 1) — 1 = 2y, wm 5y — 6 = 2y.
IIpema Tome, y = 2 w 2 = 5, Tj. y nopoamuu je netopo Gpalie u mse cectpe.

447. Axo je x < 0, mejensauwmya rmacu: —a + 1996 > 5, ma je 6z < 1996,
7). & < 1996 : 6, WTO 3HAUM A ¥ OBOM CIYYAjy VCIOBE 3AJATKA 3aI0BOABAJY
Opojesn z < 0. Axo je x > 0, onma je x + 1996 > 5z, 1j. 42 < 1996, ma je
r < 499. Jlakne, nejemHaunHy 3aJ0B0/haBajy CBM OpOjesH T TakBu Aa je x < 499.

A
C
20
E\
A’ !
. -~
B Cc M A B

Cnuka y3 3axatak 441

Cnura y3 3alatax 448

448. XunoteHysa nartor Tpoyriaa je 25cm, a MONYNPEYHUK KPYTaA YIHCAHOT ¥
MPaBOYTrIM TPOYrao je 1 = 5cm (nokasaru). Kako je MaTH TPOYrao NpaBOyIJHM,
TO je U HeMy CIMYaH TPOYTAO MPABOYTIM, HA j€ [HrOBA XMIOTEHY3a jeNHakKa
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186 ﬁynmgﬁs,ﬁ& TAKMHYErHa YUEHMKA OCHOBHHX IIKOIA

TOM OIEREHY 6uio 6x NPUCYTHUX U ¥ OJACYTHHX YYEHHUKQ, IITO YKYNHO H3HOCH
7 = 42 y4yeHuka.

463. Hexa je tpasesu 6pojn =3 -3Tm+r = 11lm+7r, rre je 0 <71 < 111.
Tana je r HajMamy npuponair 6poj KOjU NMpH Helbersy ca 3 xaje ocratak 1,
npu Jexkewy ca 37 xaje ocrarak 33. Y o63up monaze 6pojenu 33, 70 u 107, oxn
KOjUX OYMrienHo camo 70 3ax0BosmaBa 00a yCIoBa, na n upw xekewy ca 111 naje
octatak 70.

464. Heka je C' nomnoxje Bucune uz temena C, a AM w CN Tesumue ny&u
u3 temena A u C ?E?.p.v Hera je P noamoxje sucuue tpoyrna MNB u3

TeMEeHA E [IpBo KOHCTPYHMweMO nOMOTiHK mpaBoyTim TpOyrao AL N Py xowme je:
1

MP = lm C' = 1.5¢m, yrao xox remena P mpas u ayx MN = = »Q = 2cm.
Teme A _o on rayke A{ ymameiio 5cm, na 3aIaTak uMa IBa coEoF? jep Epyr
E{(M,r = 5cm) upasy NP cede y mBeMa Tadykama. b c
C
A c' N P B A P M B

Cauxa y3 zanarak 464 Cnuka y3 sagatak 465

465. Tpoyrnosu ACD u M BC (cnura) cy moxymapuu (CYC): (1) CD = M B;
(2) «DCA = 9«CAB (ka0 yriaosu ca mapasesHuM kpanuma), a yruosu <CAB =
<GABC' ¢y jemHaku Kao0 yTIOBM HA OCHOBMUM jeIHaxokpakor tpoyria ABC| (3)
AC = BC (ka0 xpauyu jeqHAkOKPakor Tpoyriaa). Mz moxynapHOCTH clemu Ha
je <CDA = «CMB. hako je <DAM = 180° — <CDA u raro je <AMC =
180° — «BMC, 10 je <«DAB = <AMC.

Hame, kako je M BC'D napasenorpam, to je N mpecex Iujarosania, na je DN =
BN, ano npernoctasuu je u AP = PB. Iakne, NP je cpenma muuuja Tpoyria
ABD, na je PN || AD u onasne, <DAB = <NPM. Karo u3 npsor mena
3ajatka cnenn na je <DAB = <PMN, 10 jeu <NPM = <«PMN, na je u
Tpoyrao M NP je jemHakoxpax, wto 3Hauyu xa je M N = PN,

466. Hexa je Opoj crpanuua Mroroyrna n. Tama je npoussox 36upa yriosa u

6poja mujarosana A:lwv;mo?ﬁﬂw = 97200°. Onasxe je n(n—2){(n—3) =
1080. Kaxo je 1080 = 2 -3-3- w mus.s.@ 10 je 6poj n = 12.

467. Kako je matu nmommsoM P = + y? — 2y —yz — zx, 10 je 2P =
22 =22y + 3> + 4% - 2yz+ 22 + 2% - 220 + 22, Suhmm_awma TOTIYHUX KBAAPATA

: . 2 2y 2
nobujamo 2P = (z—y)” +(y—=2) Tlev 36up KBAXPATA j€ YBEK IICHCTATUBANL,
na HUje TO3MTHBAH CaMO ¥ CIydajy Xa je CBAKM OX cabupaka jeJHax HyJH, & TO

1996. . o Pewema 3amaraka 187

je camo Kama je ¥ —y =y — 2 = z — x = 0, WITO 3HAYM A AATH OJMHOM HUjE
[O3UTHHBAI CaMO KAMA je & = Y = 2.

468. Tpoyraosu AMP, BMN n CNP (caura) ¢y nouyaapuu (AM = BN =
CP = 4z, <PAM = <MBN = <NCP = 60°u AP = MB = NC = 2z
(CY (). Yz noayaaprocTa 3ak/by4yjeMo U A& Cy oarosapajyhe cTpanuie jemHa-
ke, Tj. MN = NP = PM =223, ua je u tpoyrao M N P jeIHakocTpaHMYa.
Jala ce OBMME TPOYINOBA OjHOCe Kao 6 : 2¢v/3 = V3 : 1, a noppmuue ka0
(62%): (22v3)* =36:12=3: 1.

469. [lexa je taura O ucHTAD KPyra OMMCAHOr Ok0 xator Tpanesd ABCD n nera
cy Taaxe O' u O" momHoxja ropyata uz tTadre O penoM Ha ocnosuue AB u C'D
(cmuka). Tama je, ounrnemio: AAOO' = ABOO' u ACOQ" = DOO". U3
oBUX oAy xapuocTu crems: <400 = «BOO0' = ¢ u «C 00" = «DOO" = §.
Onasze je <AOD =180° —p — 6 = <BOC. na jeu AAOD = ABOC (CYQ).

W3 ose momynapuoctu cixenn na AD = BC. D c

2z
4x N

P 4z
2z

A 4z M2z B

Caura y3 3amaTax 468 Cnura y3 3anaTak 16Y

Hame, kako je w3 yemosa samatka, P = 289cm® u a + b = 3dcm, 10 je
pucrHa Tpamesa h = 289 : 17 = 17cm. Haka je h = OO'. Tana ce
npuyenom Iutaropmre Teopeme Ha tpoyrnose BOO' u COO" nobuja na je

2= 4?2452 = (17T —2)> 4+ 122, na je x = 12¢m, a R = 13cm. Ha wpa-
jy, nexa je Taura (' moxmokje HopMase w3 TeMena ¢ Ha ocHoBuuy AB. Karo
je AC" = CC'" = 17¢cm, 10 je tpoyrao ACC’ jemHakOKpakO-BPaBOYTIHM, Na je
yrao usmelly imjarorane m ocuosuile Tpanesa jexwak 45°. Tana je yrao usmeby
IMjaroualia Tpaleza npas.

470. Kannunaru 3a upny :EEQ cy 2,4, 6 u8; 3a npyry 4, 6, 8 u 9; 3a rpehy
1.3,5,7u19; 22 cmﬁ%d\ , 3,5 u 7; 3a mety mudpy 0, 3, 6 1 9. IIpema Tome,
TakBHUx OpojeBa uMa 4-4-5-4- g = 1280.

471. Jemuo on moryhiux pewema jennaunne 3z + 8y = 1996 y ckyny mpupoaHux
6pojesa je xy = 660 u yy = 2. Tana je onmte peimewme JaTe jeIHAUUHE IeQUHA-
caro penammjama: ¥ = 660 — 8k u y = 2 + 3k. Karo je y = 3k + 2 1 rako je
0<y=3k+2<1996:8 < 250, 10 us nejenuaxoctu —2 < 3k < 248 cnean ma
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190 MaTeMaTHUKQ TAKMUYEHA YUYCHUKA OCHOBHIX LTKOJIA

BC = z + 4, a Belia ocuosnna AB = v + 6. Aro mujarosana noaosu <(DAB
(neBa cmuka), onga je tpoyrao ACD jemnarokpak, na je (D = AD = ». Cresu
majeax+r+2+4 =40, na je v = 12 ¢cm u obum tpaneza 5S cm. Ako ajarosana
nonosu {ABC (mecna ciuka), onxa je Tpoyrao BC D jemnakoxpak, ma je B(' =

, . . 32 .
CD=2x+4 Tamajex+2r+4+2+4=40,1). = = ME:. Hera je E
tayka Ha crpaHunu AB Taksa xa je CFE || AD. Tama ce nako mposepana ga je

. 326, 44 .
y oBouM caydajy CE = MwJ EB = 3 M B = 7 W0 je HeMorylie ua ocHoBy

HejeIHAKOCTH Tpoyria. Ako OM mujaronana uonosuaa yriaose BCD w ADC,
taga ou Tpoyrnosu ABC mnu ABD duau jemHakokpak, Tj. onga 6u MOpaio
outu AB = BC, omuocio AL = AD, mWTo j¢ CYIPOTHO OYETHUM YCAOBUMA
agarkd AB =24+6> BCO =2+4 > AD = x. Jakse, 3agatar uMa camo jeaHo
pemewe, T = 12cm, vj. AB =18cm, AD =CD =12¢m, BC = 16cm.

D z C D z+4 C

z z+4 z z+4

A z+6 B 4 =46 3

Crnura ys zaxaras 479

480. llomynumo maTv jeaHaxkocTparudnu Tpoyrac 4BC, crpanune 1996 dm no
pomba ABA'C, (cnuxa). Hobujenn pomd campxu- Tauuo 1996 - 1996 pombo-
Ba cTpaHule 1dm, Mid Kala CBAKM Taras pPoMb HOIIOYAMO ¢ OBe ILIOUMIE,
21996 - 1996 jemnakocTpaHu4Hux Tpoyriona crparuue 1dm. IIpema toae, mo-
nosuHa pomba, Tj. martu Tpoyrao ABC' caapxu Tauno 1996 - 1996 = 3984016
JeTHAKOCTPAHUYHUX TPOYTAOHHX ,mmouyuna’“ ¢ctpanuie 1dm.

481. Oumrrnemno je za je 6poj NPenakOBAHUX KiHUCa 0GPHYTO MPONOPUMOIALAH
yTPOWmEHoM BpeMeHy, na je 216 (mmmyTa) : 126 (munyTa) = x : 63, omakne je
2 = 108 xmura. Maxcumanan 0poj KBUTA ¥ jeAHOj KyTHjH je ¥ cTBapH Hajelin
3ajemHuukn pemunai, tj. H3I(216,126) = (8.

482. Kako je P = 2%(x +2) — (2 +2) = (z — 1)(x + 1)(z + 2), 10 je u
P(p) = (p—1)(p+ 1)(p + 2). Aro je p mpoct 6poj Beliu ox 3, oHma je oH
HenapaHs, a Opojesu p — 1 u p + 1 ¢y y3acronuu napau OpojeBu, WITO 3HAYM 1A
je jemaH on meux HesmuB Ca 2, a APYUd ca 4, 1A je HUXOB OPOU3BOL LEHUB Ca
8. CnmuHo, y TPOjuM y3aCTONHUX MPUPOIHHX OpojeBa p — 1, p u p + 1 jenanm
Je menue ca 3 u To curypuo uuje p (jep je ou upocr). Ilpema Tome, mpou3ssox
(p—1)(p+1) curypuo je acmus u ca 3, na je P(p) semuso ca 3-8 = 24. Ipoussoxn
P(p) (p > 3) nemwus je ca 24-5 = 120, ako je Hexkyn O YumMAaLa P — 1, p+ 1 uin

1996. _ Pemema 3anarara 191

(o) A’
N L[/
[ INC L S/
[ [N/
[N INL S
\\\\\Vm\

Cnura v3 3agatak 480

~

™~

P+ 2 memus ca 5, Tj. upunaga crenelien ckyny {5,10,15,...}. Hajsmarwn Taxan
opoj je p = 11.

483. Ilpso, uersopoyrac ABN A je tpanmes, jep je CM L AB (xao HOCAY
pucune u3 Temena C) u CAL L MN («CAIN = 90°, ka0 yrao naj NpeuHnKoM),
(cnuka). Hame, nexa je <BAC = o. Tana je <ACM = 90° ~ a, a <BOC =
2a. Harne, <NVCB = 90° — o, na ¢y ucpupepujckn yrnosr <AC'M n <BCN
jemmary, a TMMe Cy W omrosapajylie retuse jemnare, Tj. AA = BN,

(o)

M N A D C B E

Cauka y3 3azartak 433 Crnuka y3 zanatax 481

484. Younmmo y tpanesy ABCD (cnura) mujaromane AC =m =20cmu BD =
n = 15c¢m u roHcTpyumumo xyx CE rpos teme ¢ taxo ma je CE || BD u
CE = BD = n = 15cm. Tpoyrao ACE je upasoyran (jep ce mujaroHate
CeKy MOJ HPaBHM YLJIoM), ma ce upuMerom Iluraropune Teopeme noluja ma je
xunorery3a AE = 25¢m. Kawo je AB =a =2lcm, 10 je BE =CD = 4cm.
W3 nospuzre Tpoyraa ACE cnemu na je sucuwa C'C' = 12 cm. M3 npasoyrior
tpoyraa C'C'E pobujamo ma je C'E = 9cem u C'B = Scm. Tama je xpax
BC = 13¢cm. Kako je AD' = AE — BE — BC' —= C'D' = 12¢m, 10 je npyru
kpak AD = 12v/2c¢m. Taga je obum mator tpameza O = (38 + 12V2) em, a
nospuvna P = 150 ¢m?.

485. Hexa je P nospmmua gator tpoyraa ABC (cmusa). Tagma je, u3 ycmosa
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194 MareMaTHIRA TAKMUYCHA YUYCHMKA OCUOBHUX IIKOJQ

493. Bpeume koje Bepepuua Tpui 0e3 opaxa ce gala3yu y OQHOCY 3 © 5 mpeMa Bpe-
MEHY KOj€ BeBEPULA TPUM €A OPAXoM (IIPOM3BOL GP3MHE M BDEMEHA j& KOHCTANTAH-
jemnax je ucrom uyty). Ilpema rone, aro ykynuo spenme-ox 20 MUHYTa NONENIHMO
ua 8 jesHakux neaosa {01 00 2.5 MUHYTA), OHOa 3 TAKBA JeNd BEBCPUUL IPOBEJE
tpueliu Ge3 opaxa, a 5 TanBuX OefioBa BeBepUua nposene Tpuelin ca opaxoar.

Iaxne, ona Tpun 7.5 MunyTa 6p3umom ox 5 km/h, a nocne 12.5 munyta Gp3uHom
3 5
. . . N _ 3 ' _
on 3km/h. RKako je 7.5min = 71 cara, a 12.5min = 7 €aTa, TO OHA y 00a
l\ 4
CAY4aja Npesasy uyT ol
3 5 15 .
—h-5km/h=—h-3km/h = — km =0625m.
24 [h=gqh-3km/h= o
E
C
A : ‘B

Cnura y3 2azatax 494 Cuuka y3 3anatak 495

494. IIpernmocrasumo fa je b Mame oI ¢ (AHANOTHO Ce TOKA3Yje Yy CYNPOTHOM:

cnydajy). O3naunmvo ca E rauxy ¥ npoayxersy crpaunue AC (A—C—F), Taksy
1a je AE = AB (caura). Tana je tauka [) Cpe/diiTe OCHOBHIE jeNIAKOKPAKOD
tpoyraa ABE. Kako je taura H cpesuna aysu BC, 10 je xyx DH cpeima
nunuja Tpoyraa BCE mapanenna ca crpanunom C'E. Hysuna crpaume CE je
c—b. VI3 ope anasnn3e cienu 1a je y ommTeM ciayuajy nywuna xyau DH jennara
AIICOMYTHO) BPEOHOCTH PA3JUKE CTpanuua b u ¢, nomemenoj ca 2.

495. Hera ce AB u DE cexy y tauku M (cnuka). [leka je F' tauka ocHopuue

AB Tarsa ma je EF mapanemio ca AC. Tana je <C'AB = <EF B (carnacim) .

u <CAB = qCBA (yrnosu na OCHOBMUM jeXHAKOKparor Tpoyraa). Ouasie je
tpoyrao BEF jemakokpas u F'E = BE = AD. [Hawe, tpoyriaosu AMD u
FME cy nonynapuu, ua je DM = EM. , .

496. Cpu napum 6pojesn n ce na 1-ti, ya 1 ga 99G-Tu cremen, 2appmanajy
uudpom 6 (axo ce n He 3aspwasa mymsoM) wid madpom 0 (ako ce n 3aBplIABa

1996. Pewewa 3amaraka ) ) . 195

HymoM). OBu nenapliv 6pojesu ce na 4-tu, na u Ha 199G-Tu cTENCH 3aspmana)y
wappon 1 (axo ce n ue 3aBpmasa widPOM 5) wan wudpos 5 (ako ce n 3aBpmasa
wudpoM 5). 3ato ce 6poj U3 3anMaTRa FABPHABA UCTOM IMQPOM Kao 6poj 2005+
{998 — 200) - 1 + 199 - 0 + (998 — 199) - 6, marne, wadhpon 2.

pwq.Q:mmow::s.ﬁozzocmum::,{.::mxoaszw:mo_.::z&.«_Vgo_,:.o:m:émm

(ca 36uponM 6DPOjHOIA M MMeNHOlA jefuakuM 2). Jsa unana (ca 30upom 6pojuo-

1A U UMEHHOUA JeJHAKMM 3), ..., N 4IaHoBA (ca 30upom Gpojuoua M MMEHHONA
1996

1995
3990

2
o1 3991. Y nocaemmen ,naxery” (ca ww:_voz 3991) cy mpe TPAKEHOT PA3INOMEA,
npouru oxu ca Bpojuounmna 3990, 3989, ... 1997, xakne, yrynuo 1994 paznom-
Ka. 3aKEYUYjeMO A Ce TPAKEHH DAINOMAK HANAZY HA MECTY Cca PeHuM Opojem
1995 - 3989 + 1994 + 1 = 7960050.

498. Oznauumo nyxune cTpanuma tpoyraa ca = — 1, r, x + 1 (camka). Honys-
ckH [ieMO HPEeTNOCTABUTH XA j€ TPOYrao OWTPOYLIHU, IITO j€ HCOYILEHO 38 CBAKO
x Behe ox 4. O3maumMO ca Yy LYAUHY MAWEr OX ABA OACedyka oxpebenom nmcm-
HOM (OHOr ONCEYKA KOJH je CYCCHAH €A CTPAHHUOM Iy:kuie v — 1). JIBocTpynom
upumMenonm [uraropuie Teopeme jenHocTasno Kodujamo

jemmaskuM n + 1), ... . Paznomar uva 20up 3991. To smaum jxa je upe

mera mpouto |+ 2+ .-+ 3989 = - 3989 winanopa ca 36UPOBUMA MAFBHAL

-1 -y =(@+1) = (z-y)°

&

. . ro, .
Tj. y=——2uxr—y=—+ 2 Parausa m3vely ose ase nyxuHe je 4.
J- ¥= vy=3 Y \ J

N

b

y

z A D MNC, B
Crnura y3 3anarax 4938 Cnura y3 sauarax 499
499. Heka cy O u T uenrap yuucauor kpyra u TesxumTe, a Tauke D, M u
N pernom nomsoxja Hopmana uz tadaka C, O u T na crpanuuy AB (cnuka).
[ospumua Tpoyrna je, ¢ jenHe cTpaue, jenHara W -AB-CD, a ca apyre ctpane
i

-OM - (AB + BC + C'A). Tlo yciuopy 3amaTka, IOCTENBY M3Pa3 je jeNHAK

NG

[\
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198 MateMaTHUKa TAKMMYCHA YUEHUEA OCHOBIMX HIKO/A

LeHTPAJHY 3a Ta] kpyr. Karo je <ACB = 40° (NOKOBHUHA MEHTPAIHOT YTIA), OH
je nepudepujcku 3a ucrtu kpyr k. Omanme cmeu Aa kpyr k camp#u u taury C,
na je BD = CD. ¥Beaumo o3nary <BDC = x. Tana y jexsakokpaxoM Tpoyriy
BDC umayo yriaose z, £+30°, 2+30°, na je z = 40° u <DBC = 2+30° = 70°.
505. Tlocae nopnayema CBUX Iy#AM KOje ce MOTY NOBYhim AATH KONBEKCAH YETBO-
poyrao ABCD nojgemsen je ua uspectan 6poj tpoyraosa. 36up yraosa CBX THX
Tpoyraosa jexHak je 1996 - 360° + 360°, jep je 36up yriosa ca TeMCHOM Yy CBAKO]
ox 1996 Tayaka yHyTap 4eTRopoyria jexsax 360°, a abup yriaosa 4eTBOpOYraa
je Tarobe 360°. 3aro je 6poj nobujeHux TPOYriIOBA jeAHAK

1996 - wﬂww o+ 3607 _ 2992 + 2 — 3994.

Ho6ujenux 3994 tpoyriosa mMajy 3994 - 3 crpanuua. Yetupu crpamuite gaTor
yerBopoyria ABCD uucMO MOBNAYMUAM, & CBAKA OX OCTAJNX CTPAHMIA (1OBY ve-
HUX AyAM) je 3ajeHHYKA 32 ABA TPOYraa. 3aTo je Opoj moBydeHUX Henmpeceua-
jyhux gy#u jenHak

E%hmn;ﬁ.ufwu%flmnm@%.

1997. roouHa

506. (a) 1076; {6) 9986.
507. (a) (. +40) + (y + 13) = (x + y) + 53 = 97 + 53 = 150.

(0) 1997 —x — y = 1997 — (x + y) = 1997 — 97 = 1900.
508. AkoO je MambM 0f WX jejnax ¥, oHAa je Belin jemnak 42, Taga je dx + 2 =
5z = 85, a x = 17. laxune, tpaxenu 6pojeBu cy 17 u 68.
509. Kama je cacsum omnerteno 7 Bpabaua ma rpanama je octano 25 — 7 = 18
spabana. haro je Ha upBoj rpanu Gun0 ABa MyTA BMIUE HEro HA APYrOj, TO je Ha
npeoj 6uro 12, a na apyroj 6 spadama. hana va upsy rpany spatumo 5 spabaua,
TO 3HAUM JA j¢ ¥ MOYETHOj HOIUMM)uHa npBoj rpam 6uno 12+5 = 17, a ua apyroj
25 — 17 = 8 Bpabana.

510. Ha comm mva 25 gyxn, 6 kpaipata 1 6 HPABOYrAOHHKA KOjU HHUCY KBAJPA-
TH.

AN

Cimka y3 3aaarak 511

511. Hera © yuennka Bonau cee tpu Bpete nohia. Taga onux koju Boxe: camo
jabyke u Mamnapune myva 120 —x, camo jadyre 240—-70—(120-2x) = 50+z; camo
Mapaapuire u 6anane 50 — x, a camo Mangapuyre 360 — 50 — (120 — z) = 190 + x
{ciuka). Tama je 50+ .+ 120 — 2+ 190 + 2 + 180 + 40 = 600 unu 580 + x = 600.
Ouxrosop je x = 20.
512. Kharo je 225 = 3-3-5-5 1 105 = 3-5-7, 1o ¢y moryhe cienehe xombunanaje:
1) 3 rpyne 1o 75 neuara u 35 n0NTH HA CBAKY TPYNY;
2) 5 rpyna 1o 45 nedara u 21 noUTA HA CBAKY CPYyMy;
3) 15 rpyna no 15 nevarxa v 7 JONTH HA CBAaKy rpymy.
513. Rako je 90° — o + 180° — a = da, 70 je 270° = 6. Hakne, a = 270° :
6 = 45°.
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202 Maresaruysa TARKMUYEhA YYEHITR OCHOBHIIX UIKOJIA

.Fazm;wm IpaBUX BMMa KaJa cv Tauxe (., R, S, T xonuneapue Mebhyveobno u ca
jemHoM On TavaKa HA IPARO) p, jep je Tajka yrynan Bpoj upaunx jesvas 2414 = 18
NpaBUX.

529. Tloppumna TpakeHOr AeNd jejHAKA je JBOCTPYKO] PA3LIUIH HOBPIMHA je e
YETBPTUIE KPYTA HOMYNPENAKA & U JEJUAKOKPAKO-TIPABOY LAOL TPOYINA KATETE a
wa* ) ‘

(cmuga), 1j. P= — —a® = Q.NAM — 1) = 0.57a”.
= = D' !
D C Ry
d
X d
N4 A e o
\\
d
A B A B

Cumra y3 3anaTtak 529 Canka y3 saxarar d3U

S oy .. . . 1 T
530. Tlpecer AC'D' kouke ABCDA'B'C'D' je jessranocTpamsuitn Tpoyrao umja
. . 2 [
je crpamuua mujaronana ctpame komse (cmika). 3mauww, 183em? = E
Om.u.v. ....1 ... . \_
hmhm_m&a,\uS:.Tgro._mglf\mHo/\Mn::eo .E:Ham.\:.b.ﬁ::._?

g 51 2 . - ;
UOBpUIMHA KOLKe je P = 216 cm?, a 3aupesuna je V' = 216 cn®.

531. Axo je Tpelimna nocna spenena xkao monra u 10 AvHAPA, OHAR j& HEO 110CAO
BpeAeo TpU NyTA BHILC, JAKKE 30 qunapa u 3 goure. Kakro je 30 \;_.:E:x U Tpu
NONTE Je/HAKO A 130 muuapa u jexrom KOUTOM, jacHo je xa 2 nowre somTajy 100
JUHADR, a jexHa nonta 50 auuapa. )

532. Axo je z +b =10, onxa je 1996a + 19970 = 1996a + 1996b + b = 199G{a +
b) +b = 1996 - 10 + b = 19960 + b. ¥spaz uma najuamy spenioct ako je b= 1 i
oHa mnocu 19961, a uajsehiy aro je b = 9 u ona msocu 199G69. .

=

Camra ya 3ayatax 533

1997. Peizemna 3a1aTaKa 203

533. Kako nmpaBa KaTH (PABOYTAOHMK NEJTM HA [BA KBaXpara, OHIA je sehia
CTpPAHUIA [PABOYTAOHUKA HBA IYTA pelia OX CTpaHMUE KBAAPATA, OLHOCHO Mambe
CTpaHMuE [PABOYTraoumKa, ma je 6x = 60, a x = 10cm (cmuka). [axae, obum
jemHor on KOOUjeHUX KBAZPATA je 4.10 =40cm.

534. Heka ox moryhux peilema 1aTa Cy Ha CIUKAMA.

Cnuka y3 3anaTak 534

535. IocmaTpajmo 6poj 1 x 1. Bes 0b3upa Ha umdpy *, OH ce jenHaxo 4uMTa U
ca neBa y AECHO U Ca HeCHA y JEBO. Taxsux OGpojesa uma 10, jep * Moxe 6uTH
61110 KOja WA A OX xeceT uupapa (0,1, 2,---8,9). Kaxo ymecTo jeanHuie MO&Ke
cTajaTm Oui0 koja mmdpa M3y3eB HylIe, TO je yrymuo 10 -9 = 90 Tpoungpenux
BpojeBa KOJ¥ Ce JeIHAKO YMTAjy ¥ C JIEBA HA KECHO M C NECHA HA JIeBO.

o)

Crnuxa y3 3amaTak 536
536. 360or A\C = 0 je A C C, onaxne je AUC = C. Crora je AUBUC = BUC,
na kako je B\ C = {b,e}, 10 je C = {a,c,d}. Jemam ox moryhmx Benosnux
JMjarpama mpukasaH je Ha cmuum. Hanpraj u ocrane moryhHoCTH.

. . 5 . 5
537. OuurnenHo je 5a je bomky ocTano 7 cyme Kojy je mmao, a CaBu 3 cyme
L . . !
K0joM je pacnonarao. Rako cy Te cyme jemHake, TO 3HAUX 1A J€ - Bourose cyme

: 1 : - :
JEAHAKA Ca W Caune cyMme, TO JeCT IHa ce BUXOBE CyMe ORHOCE Kao 7:9. To
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206 MaremMaTduka TAKMHYEHQ YUEHHKR OCHOBHHX IUKONA

. 2 . 2 .
TPaKCHOT KBAJpATa je a~ = 3&° uiu a = V3. [Ipema TOMe, a je BuCHHA

jeHAKOCTPAHUYHOTr TPOYTIA YMja je CTpalula Oy® 2.

549. Heka je MOBpIMMHA TPAKEHOT 4eTBOPOYraa (JaKO ¢& MOKA3Yje MA j€ OH KBa-
xpat) jexsaxa P. IMospumima martor xpaxpata je 100 cm?, a noppmuma rpoyra
ABS je 25cm? (cauxa). Axo je noppumua Tpoyraa PBIK jemmaka @, omIa je
moBpumHa Tpoyriaa ABN jemnara 4z (jep cpelipa JMHH]a YBER ACHU TPOYrao HA
[Ba LeNa Jdje ce MOBPLUMHE OAHOCe Kao 1 : 3 - MOKakH), & NOBPIUMHA TPOYLJIA
ABS je 52. HNakie, v =25:5 = 5cm?. Tanaje P = 100—4 42 = 100 - 16z =
100 — 80 = 20 cm?.

550. kanga 6u cBu pobuan MuHnManal U pasjauynT 0poj KAUkepa, outa 6u UpBH
no6uo 0, mpyru 1, Tpehu 2, -, mezmeceTuerspTu Nevak 63 kauxepa. Ia Ou
KAMKEPE TAko mojenunu Tpeba um HajMame 0+ 14+2+---+624+63 = (0+63) +
(14+62)+---+ (314 32) =32-63 = 2016 raukepa, a 1a PACIOTALAILY j€ CBEra
1997 knurepa, wro 3waun xa fe 6ap ABojuna KOOMTH jeaHAK BPOj KIUKEpa.
551. Pewarasem gare mponopuuje nobuja ce na je dad = 4dbe, onakne je ouu-
raento a b =c:d.

Crnura (a) y3 3anatax 352 Cnura (6) y3 3anatar 552
552. Hexra cy Taure A u B ca ucte ctpane pasy ¢ (caura (a)). Rakxo je
AM = AA'-MA' = AA'-BB'=8-3 =5cmukaro je BM = A'B' = 12¢m,
10 je AB? =524+ 122 =13 u AB = 13¢m.
IMocToju u Apyro pemeise, ako cy Tasdre A ¥ B ca pasuux cTpana pasay o (cnuxa
(6)). ¥ Tom cnyuajy je Tpamena syx AB = /265 cm.
553. Heka je mama CTpaHNLa NPABOYTAOHUKA jeANAKA x, & Beha 22 (camra). Aro
je Bella cTpanuna Ha ocwosuuu AB, tama cy tpoyrnosu ABC u w.OQ CJIMYHMY,
majec:2x=~h:(h—2)nm60: 2 =30:(30 — ). Onange je x = 15¢m, na
je moBpumHa npasoyraohura P = 2 -2z = 1530 = 450 om?. Tloctoju u apyro
pelreme Kala je Mamba CTPAHMNA T UPABOyraonumrka na ocHosuuu AB. Tama je
mospurrHa P = 288 cm?.
554. Oumrnemno je —997 < ] — | < 997 wam —996 < |2} < 998. Kako je
{z] > 0, To je |z| < 998, na je ~998 < x < 998. Ilpema Tome, uenoBpojHa

1997. _ Pemwema 3anatara 207

pemema xate nejeanavute ¢v: —998, =999,---, —1,0, 1, -+, 997, 998 u nMa ux
Taygo 2 - 998 + 1 = 1997.

k._._..__

\..._

|
{

!

|

{

I

i

{

-\

2z / N

O

A ¢ B B C

Crura y3 3anaTar 553 Cuuka y3 3amatak 555

555. Aro je kpalia aujaroxana npusme 8v/6 e 1 AKO OHA Ca OCHOBOM 3aKJana
yrao ox 45°, onma je tpoyrao AC'A’ jenrakOKpako-IPABOYTIM, A je MAba LH]a-

86

QW =8V3cm (cnuka). Uz d = a3 =83 cm cnemn
) : e 2 (\W . 3

a = 8 cm. 3anpeuuHa upusme je V = oalqm = 2304 cin”.

556. Kako je 1997 muuyTa jemsaro 33 caTa m 17 mmiyTa, TO je 9 catn u 15

MuayTa + 33 cata m 17 MuHyTa = 42 cara u 32 MuHyTa = 24 cata + 18 catu

u 32 munyTa, na e kpos 1997 muuyTa Gutn 18 catr n 32 muuyTa 6-or ampuia

1997. roxuHe.

rogana ocuose d = H =

557. Hexa Mupa uma 2 musapa. Tana Bepa uma 1500 — v muunapa. Axo Bepa u
JbyGunra umajy 2500 murapa, onxa Jhybuuxa mva 2500 — (1500 —z) = 1000+
munapa. Cnuyno, Jby6uura u Bopka muajy 3500 munapa, wiro sawu Ia Bopka
uma 3500 ~ (1000 + x) = 2500 — 2 numapa. Kako Bopka uma 1500 auxapa suuwe
on Mupe, To je 2500 — z = 1500 + 2, 1j. &+ x = 2500 — 1500 unu 2z = 1000, a
2 = 500. Haxne, Mupa uma 500 aunapa, Bepa uma 1000 mumapa, Jbybunka uma
1500 muxapa, a Bopka mma 2000 aunapa.

558. [locroje uernpu moryha pemema: 1000 —4 = 996, 1001 — 4 = 997,
1002 — 4 = 998 1 1003 — 4 = 999.

559. Huroua je npsor xana qobmo jefan, Apyror Kaua Tpy kiukepa, Tpelier xana
LeT KIMKEPA, . - -, & TpUACceTor tana 39 kiukepa. Ilpema tome, Huxroxa je 3a Tnx
30 mana 206u0 1+3+5+ +554+57+59 = (1+59)+(3+57) +(5+55)+- - =
15 - 60 = 900 knurepa.

560. AKO Mathd CTPAHMIA MAKOT APABOYTAOHWUKA MMA IyKUHY @, CA CIuke je
jacuo xa je oHAa BElia cTpamma MAJOr MPABOYraONHKa 2a. Haxne, obum cBaxor
o Manux npasoyraouuka je O = a+2a+a+2a = 6a = 60 cm. Tana je cTpanuna
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210 MareMaTHUEa TAKMUUCIL VUCHHKA OCHOBHIX KO

uygnunay 33 + 11 +3 + | = 48 myra. 3Haun, JaTH pasioMak caupHu v Opojiowy
97 asojku u 48 Tpojrn, a y wMennomy rtauno 100 asojru u 100 tpojkM 1 vma
uarinen

2-2---2-3.3...3
[Tocne ceux moryhux cepaliupama paznomak fe umaru ofauk
M
2-2-2.3-3---37

rie y 6pojuony kelic Outu HU HBOJKM 1M TPOjRM, & V iMemwoLy lie octaru 100 —

97 = 3 mwojre 1 100—48 = 52 tpojke, na Me umemnan Guri 2-2-2-3.3.3 ... 3.3,
53 952

T, 2°.3°°,

569. Hewa je T remmmrre Tpasenor npapoyraor rpoyria, a Ay u () penom

cperumra ctpanuna BC u AR (caura). ¥ tpoycny ATC, nozuate Cy CBE TpH
AB o 2 . ; 1

crpauune: AC| = - = CCy =3cem; AT = ;AL =3emu T = SCC =
. < vy ) .. [y}

Lem. Rana ce koncrpynwme tpoyrao A7°CY, onna ce nago nobujajy temena B o

C, .Wm_u je BC, = AC, = CCy =3em.

Ay

/\l/\

\61°/
\ /

A o B NS

Cnuka y3 zanatax 569 Cannra y3 3amatak 570

570. Heka ce cuMeTpase CHOBALILIX YLIOBA Tpoyrna kon Temena 4 u B ceky

y Taukn K (camra). Tana je <BAK = 90° — m u <ABK =90° — % KRako je
. ¢4 ) 3

<AKB = 61°, 10 je 90° — ﬂ+.oo°| mw. +061° = 180°, onarne je m+m = 61°, 1j.

a+B=122°. Tama jey = 180° - 122° = 58°. 3uaum 1a je <ACM = w = 29°,

&

a QACC" = 29° - 9° = 20°. Tama je jacko <CAC" = a = 90° — 20° = 70° u
QABC = § = 180° — (70° + 58°) = 52°

571. Hewa je yrao mmoroyrna 2¢ (cnmsa). Tpoyriosu A1As Ay 1 Ay A5 4,
¢y monysapuu (mokaz). Mz nomymapnocra je 4, A3 = Aa Ay Cawuno o tpo-
yraosu Ay A Ay m AyAs Ay ¢y nonynapuu. Us TONY HAPHOCTH je <A A4y =

1997. . Pemema 3anarara 211

qAsA Ay = 6°. Karo je <AsA; A3 = <4244 A3 = 90° — ¢, 10 je 36up yrmosa y
werBopoyray Ay AsAsz A, jemmar (6°+90° — )+ 29 +2¢+(6°+90° — ﬁv. = 360°.
Iarnre, 192° + 2 = 360°, a onasne je 2¢ = 168°. Crnonsammwu yrao je 12° =
360°

n

onakie je n = 30. Muoroyrao roju mMa 30 cTpanuua uyma 405 aujaronara.

\ \»h

Cimra y23 3amatak 571

572. Heka cy 4', K’ u B’ penoM nomnoxja uopmana u3 ravara A, K un B na
mpasoj (‘D (cmura). Tama je AA' || BB' | KK', ma je 36or AK = BA nyx
KL' cpemmwa mammja tpanesa ABB'A' u 44"+ BB' =2- NK'.

D C

A B

Caura y3 3amatak 573

AA .
Tana je Paanp = Paamp — Pampy = MD - —— — Paypy. Cawno je

4

Caugka y3 zazatak 572

1
Papcr = Papem — Pamcy = MG BB' — Paycy. Haxne, Paper +

1
Ppanp = wib AA'+ 5 MC - BB' = Paupn — Pamcr.

1
Kako je MC = M D, 10 je Papcr+Paann = miQ.A>>‘+mm‘vlw>Eu2|
(MC+MD) KK'—Paupn—

1=

Pamecr=MC-KK'—Paypn—Pamcr = ;

NS

b
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214 MareMaTHUka TAKMUYCILA YIEHUKA OCHOBHHX IIKOJA

580. IlpaBuiiy wecToyrao UpBo MOAENUMO HA 6 jeXaKOCTPALMYHKX TPOYTIOBa
CTPaHMue 2Cm, a 3aTUM CBAKA O 6 MOBMjEHNMX TPOYTIOBA MOMENMMO CpEIIbUM
AMHYj aMa _.S.zo 4 jeJarOCTpANHNYHA TPOYTIA CTPAHMUE 1 cm, koju ce mMeBhycobuo
HE NDEKPUBAJY, & ¥ MOTMYHOCTH NPEKPUBAjy WECTOYrao (CIuka).
Kako umamo 51 Tauky, a 24 Tpoyrna u kako je 51 : 24 = 2(3), To Ha ocnoBy
Jupux1e0BOr MPUHIMIA NOCTOjM TPOYTAO YHYTAP KOTA Ce HAJAZe 6ap 3 mare
rauke. Omner wa ocwosy upuxieosor mpuumuna 6ap Ase on mux cy obojene
ncroM Gojom. kako je pacrojame mameby neejy Tauaka YHyTap TPOYTLJIa CUTYPHO
Mame oI 1cm, nokaz je zappuen.
581. Heka je kommuuna jaByka ca Kojom ce pacnonase . Tana je yrynan npuxon
10 npeasubenoj ueru 5. YKymau IPUXOX 0O Penocieny nponaje je
025-2-5+035-2-12-54+04-2-09-5=1.252+ 2.1z + 1.82 = 5.152.
Haxne, 5.15z — 52 = 0.15z = 300, na je z = 300 : 0.15 = 30000 : 15 = 2000 kg.
582. Hexa je mpouzson mpeux 11 mpupommux Spojesa 399a6bed. Bpoj 399a6bcd
Je memuB ca 2510 = 100, ma ¢y nociemse anc uugpe ¢ u d Hyne. Mcro Taxo,
6poj 399a6600 je messns ca 9 u, Kako je 26np mpapa 34+94+94+64+a+b=
27+ a+b, To je n 36up a + b memus ca 9, wro 3MAuU Ia je a + b jemnaxo
0, 9 wmm 18. Mebhyruu, 6poj 399a6b00 je memus u ca 11, a To 3mauM na je
(B3+9+6+0)-(9+a+b+0)=9—a—b genusoca 1. Kako 9 — 0 = 9
u9—18 = -9 mucy nenunu ca 11,29 -9 =0 jecre, 3HauM 1a je a + b = 9.
Hame, 6poj 399a6b00 Mopa 6uTu messus ca 8, na wdpa b Moxe CUTH CAMO TAPHA.
[HomTo je 399a6b00 nesus u ca 7 u xako je 399 memuso ca 7, T0 je ox Bpojesa
168, 366, 564, 762 camMo npBu Jemus ca 7, na Je KOHaUHO pemreme 39916800.

P

N M
Crnura y3 3amaTtak 583

Cnura y3 3amarax 584

583. Ouurnemio je <M BC = <ABQ = 90° + 60° = 150° (cmmka). Kaxko je
\_m = BQ u BM = BC, o ¢y tpoyriosu ABQ u BCM jemmaxokpaxu ma
je ABMC = <BCM = 15°, <BAQ = <BQA = 15°. Iaxne. <MCA —
QQAC = 60° — 15° = 45°, Tlpema Tome, <ASC = 90°, a 1o “umm.:\_ oa je

1997. Pememna 3anataka 215

AQ 1L CM. Y tpoyray ASM je <AMS = 45° —~ 15° = 30°, na je AM =2-AS.
Kako je AM = CQ (ka0 aujaronane NOLy Kapuux kBapaTa), 10 je u CQ = 2-AS.
584. Ananusa: Iocmarpajmo Tpoyrao ABC (cmmka). Tauka C' ocHocuMerpu-
gna ca C y omHOCY Ha $, npunaga npasoj AB. Cauuno u tausa C'' ocHocume-
TpuuHa ca C' y OJHOCY HA S; Opuiajga npasoj AB.

Kocrpyrumja: Koucrpyumemo tauky ¢ ocHocumerpudry ca C' y OZHOCY Ha S,
u rauky C" ocmocumerpuuny ca C y omiocy Ha s3. Tauke C' u C" oxpebyjy
mpaBy P, KOja y MPECEKy Ca MPaBaMa So U Sy oxpeDyje temena A u B.

585. llatu mpaBoyraoHuk uma mospumuy 45cm?. Hera ocam on xecer mammx
TIPABOYTAOHUKA MMAjJy PA3jid4NTe MOBPIIMIE M HEKa OHe MMA]y MHHHMAJHE BDe-
mmoctr 1 em?, 2em?, 3em?, dem?, 5em?, 6em?, 7em? w8 em?. 36up caux Tako
zedunucanux moppumua je 36 cm?. Iakie, npeocTaia B MPABOYTAOHMKA UMAJY
36up noppmuHEa 45 — 36 = 9 em?, wTo 3Waum Ja ce wUxoBe nospuMHe kpehy ox
1cm? go 8cm?, OXHOCHO jemHAKE CY HEKMMA OJ YOUEHHX MPABOYTAOHHMEA. 3aTO
fap ABA IPABOYTAOHMKA MODA)y MMATH jeNHake MOBDIIMHE.

586. Kako je
@2n-3)(2n—-1)(2n + 1)(2n + 3) + 16

I

(4n? —9)(4n®> — 1) + 16
16n* — 4n® - 36n> + 9 + 16
16n* — 40n% + 25 = (4n® — 5)%,

i

jacHo je ma je mpousson GMIIO KOja YeTHMPH Y3aCTONHA HeMapHa MpupojgHa 6poja
ysehan 2a 16 notnys ksagpar. Hakie, 1991-1993-1995-1997+16 = (4-9972 -5)2,
Tj. maTu 6poj MpescTaB/ba MOTIYH KBAAPAT IPHPOIHOT 6poja.

cr b—-r A

Cunuxka y3 3anatak 587

587. XumoTenysa ¢ mpaBOyIJIOr Tpoyriaa jeHaka je 2R, ma je R = 10cm (cmm-
ka). haro jer: R=2:5, 10 je r =4cm. C npyre crpane jec=a—1r+b—r,
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218 MaTemMaTuuka TakMHUYCHA, YUeHHKa OCHOBHMX WIKOJIA

594. Heka je R Tauxa OCHOCUMETDUYHA Ca TAYkoM @ y oanocy Ha npevnur AR
(camka). Tama je < QMR = 2-45° = 90°, na je u <PMR = 90°. Ounraemuo
je MP? + MQ?> = MP?> 4+ MR?> = PR?, jep je tpoyrao PMR IPABOYT M.
Kako je 3a cBaku nono#aj tauke M, <PQR = <MQR = 45°, 10 je PR TeTuBa
K0ja oxrosapa nepudepujckoM yriy ox 45°, a cBe Te TeTHBE Cy 3a IATH KDYT
noAyAapHe, na je u BenuduHa PR? 3a Ma Koji mono&kaj Tauke M KOHCTANTHA.

595. kpanpat cTpanuie a je morylie npeTBOPUTH ¥ MPEKY TPOCTPAHE TUPAMMLIE
a a

(cimka (a)) camo ako je AB = BA' = 3 M AC =CA" = 3 (cnuka (6)). Tana
je A'D = A" D = a BucuHA ZaTe NMUPAMHULE, NA j& HEHA 3ANPEMHHA
a a
y_BH_33 ¢ 2
3 2 3 24
A" D

A B A B=A c=4a
Cauxa (a) y3 3azatar 595 Cnuga (6) y3 3amarar 595

596. IIpeTmocTasuMO Ia cBE APAABE HMAjy HEMAPAH BPOj NPHjaTECKUX IPAKABA.
Tana 6u 6poj cBux mpujaresmcrasa 610 jensax 36upy 9 nemapmux 6pojema, wTo
Haje Henapau 6poj. C mpyre cTpane, Taj 6poj je OUMIIeMNO AeBUB Ca 2, jep MOpa
Outn jemHak ABOCTPyKOM Opojy cBux MoOrylimx mapoBa NpHMjaTesCKHX ADHKABA.
Hakne, nocroju 6ap jemsa IpaxaBa koja MMa Napan 6POj NPHUjATEILCKMX APKABA.

597. UspauynajMo Hekonmko uiamoBa musa: 1, 9,9, 7,6, 1,3, 7,7, 8, 5,
7,7,6,.... Karo cy cBa 4yeTHpH HPBA YIAHA HEMADHA, TO je clexelinm unan nma-
PaH. Yonumre, Jako Ce 3akbyuyje Ma y HA3Y NOCHE CBAKOF MAPHOT J0/Ma3€ YeTHUPH
HemapHa unaHa, utd. Ilocmarpajmo 400 rpyma on mo detupu Henmapna 6poja u
400 napuux 6pojesa kojuma ce 3aspmaBajy noMenyre rpyne. To je yrymmo 2000
YIAHOBA HM3d OX KOJHX je 3almM napaH 6poj, a 4eTHpM NpeTXomIa Cy HemapHa.
Hakne, sa 1997. MecTy je nemapua mwmdpa.

598. Hexa je n 6poj mauaka, A; 6poj MuiLeBa e NOYETKA jera NOCIe [Hhe Madke,
A; 6poj MuweBa Npe MOYeTKA jena NPeTNnOCAeNbe MAUKe, UTL., A, 6poj Muwesa

npe mOYeTKA jeNa MpBe Mauke, Tj. ykyman 6poj mmwesa. Ilo ycnomy samaraka
BAAH:

..y A, mewusuica N m_m:r_ jei jacnoxa
7= 49. Jlarpe, caka o1 7 Mauaka je;

oxaKTe Cremd Za Cy 6pojesu Ap,
Mopa butu n =7, A; =7
nojena 0o 7 Mumésa:.
I N RS AR TARSOL R I

599. ,‘Ecpmowgs avoﬁ:oms waiu g MZQ Q noEcSEE AMP _
KO §cy yuarpcin), fia'je M P'= MQ (ctira). 3armi .m.EEzO IALS
tpoyrnosu M PK u NQL nonﬁmvm: Q;oms rom > o m 8\ hmhmmrs v\;om:z»
HA; OOmomSnE g jer .U>\ = .,.

‘ Ciamra y3 3agatar 600 . = oz o0
600 Hexa je AV :vo:wmoap::vmﬁs. kpyra (cmmka): Fama jé:-(M A+ NAYE
(MB+NB)> MN+ MN =2MN =4. thmhm caenu 1a ._m >.\>+ MB V 2

wma NA+ NB > 2. Eufwm:p tadka X je y ciBapu Tauka M wmm Taduka N
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222 MaTeMATHYKQ TAKMUAYECHHA YUYEHWKA OCHOBUMX ILKOJA

2d + 1. CabupameM oBe YeTHPM HejeTHAEOCTH A0BujaMo v/da + 1 + vdb+ 1 +
Vic+1+V4dd+1<2(a+b+c+d)+4=2-1+4=06.
611. Hera je

1
=
1
3+ :
4+ !
_ 1 .
2+ ’
1996 + !
1997
Tana je neBa CTpaHa HATOT M3Pa3a jelHAKA
LS SRS SRR SRR 5 o
24z 1+ 1 " 9242 l14+2+1 2447~
142 142
612. Ako je p = 2, onna je
19977 + p'%7 = 19972 4 21977 = 19977 — 1 4 21997 41
= (1997 — 1)(1997 + 1) + (2 + 1)(21990 — 21996 4 91994 _ 91993 4 .. _ 94 )

= 1996 - 1998 + 3(21996 — 21995 | 91004 _ 1993 . _ 9 4 1)
=1996-3- 666+ 3A = 3(A + 1996 - 666),

nesmsuBo ca 3, ma je 19977 + pt997 cnomen 6poj.

Ako je p > 3, onnma je p memapam 6poj, ma cy 1997” u p'°7 raxobe Hemapuu
Opojesn, a wuxos 30up je napanu, Kakne u cioien. Tume je NOKa3 3aBpLIEH.
613. Hexa je AD = AFE (cnuxa). Kako je C'D = AB, 1j. AC+AD = AE+BE,
to je 1 AC = BE. Rako je AC = BC' = BF, 10 cy Tpoyrnosu ADE u BCE
JEeMHAKOKDAKH.

Y rpoyriny BCE je <CBE = 40°, na je «BCE = <BEC = 70°. Cmuuno,
y tpoyray ADE je <DAE = 140°, na je 9ADE = <AFD = 20°. Hexa je
B’ nomxoxje nopmane u3 temena B ma C'E, a E' nomnosje nopMate U3 Tauxe
E na AC. Rhako je <ECE' = 30°, a <«EF'C =.90°, 10 je «CEE' = 60°, ma
. CE

je EE' = 5 = B'E. Cana cy tpoyrnosu DEE' u BEB' uonynapuu, jep
je <DE'E = «BB'E = 90°, EF' = EB' u <DEE' = 4BEB' = 70°. U3
noxynaproctv je DE = BE, na je tpoyrao BDE jemnakokpak, HITo 3Ha4M XA
je <BDE = «DBE = 10°. Haxne, <CDB = 20° 4+ 10° = 30°, a <CBD =
10° + 40° = 50°.

614. [ peweme: ¥ cmomamioctu tpoyria ABC koncTpyummo tadky D, Tako
na je ABCD = AACM (cimka). Axo je <ACM = @, ouma je <BCD = ¢, na

1997, Peuwremwa 3anataxa 223

je ACDM jemnakokparo-npasoyrmun (CM = CD = 1u <DCM = p+a = 90°).
Tanaje DM = /2. Kako je BD = AM =2, BM = DM = /2, 10 je 1 1poyrao
BDM jennarokpako-upasoyriu. JHaun, <BDM = 45° u «C' DM = 45°, ma je
4CDB =90°. Hakne, BC® = CD*+ BD? =12+ 2> =5,

Hospumna je

AC-BC _BC-BC 5

P = =.
AABC D) 2 9

(& A

Cnura y3 3agatak 613

Caura y3 sazartak 614
[T pememe: Heka je BC' = z. Tanma je AB = /2, a tpoyraosu BCM u ABM
Cy CNUYHHM, jep je

BC 2 1 CM 1 "
AB 2 V2 MB ™ 2 MA~ 2 A
Wz cavunocTH ciemy na cy omrosapajyhu yriosu jemnakum, na je <ABM =
4BCM = a, aBMC = 9<4AMB =135° u <AMC = 360° — 135° — 135° = 90°.
3nauu, AC? =CM® + AM>=1>+2>=5,n

MB V2 1

P 'A-CA BC-BC 5
AABC = 2 = 3 =3
615. IlomenuMo mATH KBaApAT HA YeTHPH MOLyXApHA kBagparta. Tama je cTpa-
1 .
HUIQ CBAKOT OJ THX KBAIPaTa 3 HA OCHOBY IIMpuX1€e0BOr mpUHUMNA, MOCTOJH

KBAIPAT y KOMe UM2 Dap Tpu Tauke. YOUUMO jeJaH KBAIPAT ¥ ¥ 1beMy TPHU Tauke
A, B u C (cnnra). Jame, younmo takso Teme tpoyraa ABC na npapa koja ra
CAIPHM M NAPATENHA je JeMH0j O CTPAHHLA KBAADPATA C€UYe HACHPAMHY CTPAHUILY
tpoyrna. Heka je To unp. Teme B u Heka Ta npasa cede ctpanuny AC y Tay-

. 1 1
ku D. H,m.hm. Je wD\:wQ = lemb + NVDQQD = MWD . x»\: + Mmb . ﬁ..ﬁ\_ﬂ =

1
wmb?r.f + CCy), npu yemy cy A; n €'y peloM MOAHOA]a BUCHHA TPOYLIOBA

mmDstbsuammemm:Q.T.E,.oh.ombm W =\§H+QQHA 1 aoh.o

< —_ Ou
1

Prape < 3 ITO je ¥ Tpebaso MOKA3ATH.
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1998. romusa

620. Karo je 9999 : 3 = 3333 u 1001 : 11 = 91, To je Tpamena paziuka
3333 — 91 = 3242.

621. He moue, jep ox mBa ysacromsa npupoana 6poja jemaH je yBek mapas, a
Ipyru Hemapas, na je mUx0B 36up yBek Henapan Gpoj.

622. Kana Ou cBu pamm mo 6 muHapa cakymumu 6u 32 - 6 = 192 auuapa. 3Haum
za cy mpeocramux 246 — 192 = 54 aunapa obesbemunu medarmm. Kaxo cy onn
mamt 9 — 6 = 3 AMHApA BUlIe HEro JeBOjuMue HuX uMa 54 : 3 = 18, a meBojumma
je 32 — 18 = 14.

623. 36np obuma oba npaoyraouusa je 40+ 20 = 60 cmn, jep oHu cazpxe 06UM
kBajpara 1 jow nse pelie ctpanuue npaBoyraomura (camka). Kako je 60 : 5 =
12 u xaKo je ABOCTPYEH OOMM jemsHOr MPABOYTAOHMEA jeJHAK TPOCTPYKOM 0GMMY
ZPyror npapovraoHura, 7o je Oy = 36cm u Oy = 24 cm.

10 -z

T

10 )
Crnuxa y3 s3agatak 623

Crnuka y3 samatak 624

624. Tpaxenn Tpoyraosucy: 1,2,3,4,5,6,7,8,9,1236, 3458, 6789 u 123456789,
na ux uMa yrym#o 9+ 3 + 1= 13 (cauxa).
625. haro je A = {1,8,9,10}, B = {4,11,12,13} u C = {2,9,10,11}, 10 je
ANB=0u (C\A)U(A\C)={2,11} U{1,8} = {1,2,8,11}.
71 72 89 8 8

26. = _° &
626 1998 < 1998 9.222 . 222 < 221
627. Ca cauke je ounrnemso na je z = (1701 — 1071) : 30 = 630 : 30 = 21.
Tpamern 6pojesu cy 1071 : 21 = 51 u 21.

628. Yrao a = 33°18'; B = 90° — a = 56°42'; y = 180° — o = 146°42".

629. Ilonynpeunuk kpyra je OA— AB = 5-3 = 2cm, na je najeehie pacTojame
AC = A0+ 0C =5+2="7cm (chuxa).

630. Pemwemew jemnauuna nobuja ce a = —1800 u b = —2196. Tana je Bpemsoct
A TOMER. a+b  —3996
P “ 1998 T 1998~ ~

1998. Pewema 3anarara 227

- . - . .Ull.b—.. u . ”..w:
631. Tmmo%wwmmHw.w.m.w.m.w.m.w.c.lN 3° 10 je m ;
n=2-2-3=12. eﬁﬁ.mwmmm.gzn&.%.wnw_.%usw.wumusmgs
3888 . =2 3%-2.2.3=20.36 = (22.3%)% = 36°.

4

T 1071

Cauka y3 3anatak 627 Crnura y3 3anatak 629

632. Ana 3a jeiaH caT OKpeuu W craHa. Ako Aua pamu 6 caru (4 cam u 2 ca
6 4
6

Bopom) oxpeunlie g CTaHa- 3uauy na Bopa 3a aBa caTa okpedd 1 — 0= 10
2

crana. Jlakne, Bopa 3a jeman caT okpeuu 10 cTaHa, WTOo 3Hayu Aa Ou meo crad

CAMOCTAJIHO OKPEYMO 3a 5 CaTH.
633. Kako je €4,0C; = 121°, 10 je <A,0C = 180° — 121° = 59° Aooasxpv.
Tazxa je <A;1CO = 90° —59° = 31°, na je 4BCA =62°, a <ABC = 59°. Tazna
je nacmpam sefier vraa seha crpanuua, na je AB > AC = BC.

C

y

A 1 B

Cnura y3 3agatak 633 Cauka y3 3a1aTak 634

634. Axo je uentap kpyra M, ouna je AM = BM =71 (cnnka). Hﬁowgogm:
AMO u BMO cy nonyzapuu (OM = OM, AM = BM n <A =<B =90 )
A U3 MOLYAAPHOCTH 3axkbydyjemo aa je u OA = OB.

635. Pemasamen jexrnaunua godujamo x = 2001, y = 669 n z = 1998 + V3, ma
je a+@+mngomm+,\w.

« 98
19981998 4 19981990 19981795(1 + 1998) cnemn 2199 — 19981998
636. M 19991999 = T199919% - 1999 19991998
1998
Awwwmv:sm, naje ¥ = —-.

1999 1999
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230 MareMaTHIKA TAKMUYEELA YUCHHEA OCHOBHUX IUKOMA

656. Hajmamu Taxas 6poj 6uo 6u 6poj o6nuxa labe. Tana je a+ b+ ¢ jemiako
8, umm 17 Wi 26,a-b:c=180=2-2-3-3-5=4-5-9=6-6-5. Hakne HAajMambu
Taxas 6poj je 1566, jep 1459 ne xonazu y o63up nomro unje mesmus ca 9.

. 2
657. Hexa je T rexumte Tpoyraa ABC (cmmra). W3 rpoyraa ATCY je =t, +

1 c . . 2 1 3 a
m? > 3 Cnuano ce u3 tpoyriosa BT A, u CT A, nobuja na je w? + w‘? > =
kg 2
2 1 b B
u wnn + w? > 5 Cabupaibem nobujenux HejemHakocTd nobuja ce Tpaxkena
Heje NHAKOCT. B
C
B A
A \ B
A C1 B M

Cuuka y3 3amatax 657 Caura y3 2anatak 658

658. Hera ce cumerpana yraa v u cumerpara crpauunie AB ceky y tauku M
¥ Heka cumeTpata crpauuue AB ceue ctparuny BC y tauku K (caura). Kako

je QACM = «ACM = «CMK = W“ 10 je mpasa N\ M mapanenna ca AC

(napanennyn xpamu). Kako je npasa KM HopMasHa #Ha AB, 10 je u npasa ('A
HopMasHa Ha AB, na je Tpoyrao ABC npapoyriau.

.mmo. Cse yvenure nomenumo y 7 KaTeropHja: NpBy YMHE OUKM KOjU Cy MOKIOHWIIN
JEHHY KIUIY; APYTY OHU KOJU Cy NOKNOHHMJIM JBE KIGUIE; ... CeIMY UMHe OHM KOjH
CY TOKIOHMIK 7 KIbHTa (y ocmoj kateropujm je camo Hye, Jep je ol MOKIOHMO
HajBUMIIE zm.E,.mv. Karo umamo 29 yyenura (Iyna e padyHaMo) paconpebemnux
y 7 kareropuja, TO Ha ocHoBy Ilupuxieosor npuxuuna 29 : 7 = 4(1) nocroju
KATETOpHUja ¥ K0joj MMa 6ap 5 yueHuxa. .

660. Axo je x = 19.9819981998... onxa je 10000z = 199819.9819981998 . . O

na je 10000z — z = 9999z = 199800. 3uauu 2 = 199800 =19 1091

9999 1111
nn+1) _ .
— - =7 = 1l (1 <2 <9). Hakne
n(n+1) =222z =2-3-37 2. kako Je meBa CTpaia NPOM3BOX IBA Y3AaCTONHA
npupoana 6poja u kako je 37 mpoct 6poj 10 2 -3 - 2 Mopa GuTu 36 wim 38. Kako
38 Huje nemuBo ca 3, y 063up monasu camo 36, na jex=6,an=236.

661. Hera je 1 +2+ - 4+ n =

662. mmmmw;.%.*.bww = 2 (cmuxa). Taga je CE = 30 — 2. U3 yCIIOBa 3aJaTKa
: -z ) z .
Papce = —— h = 2Paapg = 2 - w? na je 2z = 60 — 2. Hakxne

2 = 20cm. Tazga je ounrnenso h = 10v/3 cm :Lﬁ = 300v/3 cm?.

1998. Pemema 3anataka 231

663. Hera je <BOT = 3z (cauxa). Tana je <COT = 4z, na je <T'BO = 90° —
32 u <T'CO = 90° —4z. Oxabne cuemu xa je 30°+180° —62+180° — 8z = 180°.
Hakne l4xr = 210°, ua je £ = 15°, omakne mobujaMo ma je <ABC = 90° u
4BCA = 60°. Kaxo je OT = 3em, 10 je OC = 6em, a TC = V3cm, na je
BC =3+ V3em.

E_ -~ C C

x (8] T
30°
B A B

Cuura y3 3azaTak 662 Crnura y3 3agatax 663

664. I peweme: Aro O CBM yUeHMIM UMANK Mamhe Wi jegHaro 10 munapa, onga
CBH YEYIHO He Oy MMaty Bule ox 55 munapa, jep je 1 +2+--- 10 = 55. Hakae Gap
jenan yueHuk uma 11 unm Buure mu#apa. AKO IPBM YU€HHK UMa 1 IMHAD, OpyrH 2
nuuapa, tpelin 3 muHApa, OHIA CenMM MMa HAJMame 7, OCMH HajMame 8, neBeTH
gajMame 9, a neceTy Hajmame 11 mamapa (jep cBM MOpAjy UMATH PA3IUIUTE CyMe
nosua). [locnenwa yerupu mMajy 3ajemso HajMamwe 11 + 9+ 8 + 7 = 35 muuapa,
npeMa ToMe npeocTaiux 6 yueHMKa MMajy Hajsume 65, narne mame o1 66 nuHapa.

II pememe: Aro 10 yuenura uMa 100 qunapa, Tajza ,,CBako“ O BUX HMA IPOCEYHO
10 amuapa. 3aT0 MECTOPHUR ,HAJCHPOMAMIHMjUX He MOry uMaTy BHime ox 60
JMHADA.

665. PemasameM gate jesHauuie mo r xobuja ce ga je x = 2 + m Karo z
Moke Outu camo —1, O mnm 1, 10 je p = =9, p = —6 wnmm p = —3. Hakune,

2P 2P 2P 1 1 1

666. Axo je h, = h, + hp, oHza je - = + > UM P Kaxo

najepalio) crpauuuu oarosapa Hajseha BucuHa M Kako je HajseNa Bucuna A, TO

. . 111

je HajMamwa CTpayKUa C Ma je 5 = ~ + 5 ab—2a—2b+4=(a—-2)(b—2)=
a

4. JemHaumHa ¥Ma TpHU :wnmn peumewsa (6,3), (4,4) u (3,6) ox kojux je camo
a = b = 4¢m npaso pewewe. kox octamux ue xobujamo Tpoyrao, jep je 36up
nse crpanuue Mawu off tpelie (2 + 3 < 6). IloBpmuna zobujenor Tpoyria je

V15 cm?.

667. Karo je <AMB = <AKB = 90°, 1o je C| ueHTap KpYy/KHUIE KOJa CAXPAH
tause A, M, K u B (cnuxa). Jarae, MCy = KC,. Axo je <ACB = 60°, onnma
je <CAK = <«CBM = 30°. Tana je <MC1 K = 60° (ka0 ueHTpatId yrao 1max
tretusoM K M), na je Tpoyrao M K('| jemnHAKOCTpaHMYAH.
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234 MaTeMaTHUKA TARMUUCHA Y UCHUKA OCHOBHUX MKOJIA

12 . . 12 12

% opse, jefliako je ca 15 APYTe, OHOCHO i tpehie uucrepue. Iakne, Konuunse
Ax 4

MJIEKa Y UMCTepHaMa ce oanoce kao 16 : 15 : 21, na je 16k + 15k + 21k =524 =

780. Opasze je k = L5, ;10 30a4n Xa je ¥ npsoj uuctepuu 6mwiro 240, y Ipyroj

225, a y tpehoj 315 nutapa miaera.

681. Karo je 12=2-2-3 = (-2)-(-1)-1-2-3 jeauna morylia xoMbunammja ner
pasmumunTux ueinx Opojesa amju je npousson L2, 1o je (4—a)+ (4 —b)+ (4 —c)+
E.I.&+Elmv =(=2)+(-1)+14+2+43 =3, omnocto 20— (a+b+c+d+e) = 3,
najea+b+c+d+e=20-3=17.

682. Hera je taura O npecex aujaronana AC u BD napanenorpama ABCD
(cnmka). Taua je AO = CO. Y tpoyray AC'D npase AM u DO ¢y rexunme
Ayxu. JHaum na je tauka N texumre. Tana je n nyx CP TeAMIIHA nyx (jep
canpiu TEAUIITE), & TO 3mauuM A& Ayx (‘P pend macupamuy crpamuny AD ma
184 jeHaka jena, oxuocuo AP = PD.

Cutdka v3 3anarar 632

683. 3anatar uma 3 pemeta. Taura M je HeHTPANHO CUMETPHYNA CIMKA jenHe
on tavara A, B, €, y omiocy ma cpemuuite xyxu oxpeljene ca mpeoctane mse
Tauke Ag:mp.v. Tpeba paznuroatu ciyuajese kada Taure A, I u C' npunanajy
JemHOj] mpaBoj M Kaja TO HUje CILYYaj.

S1
>\m,nl lllll c M, A B C My
-7
/// S2 S1 \\ Sq
~ / A M, B c
A ///,m.u \\ B
S S3 o
M3 M3 A B C
Cnura v3 3azatak 633
1. L 8 2
684. Uspas cwm.. 240.2-25) o|m.:w t 3 = 1) maa speasoct (25 +5) :
,nTm.Awmm :vla 6
52 10 -070=0

685. Kaxo je n° + 1997n + 1998 = n® — n + 1998n + 1998 = n(n? — 1) +

1998. Peuewa 3anatara 235

1998(n+ 1) = (n — )n(n + 1) + 6 - 333(n + 1), T0 je maTu Opoj nemus ca 6 jep
je (n — )n(n + 1) MPOM3BOA TPM Y3aCTOMHA TPUPOIHA Gpoja.

686. Hexa je Tauxka O npecex nujaronana pomba (cmuka). Iospumna gator
pouba je P = 4-(40 - BO) : 2 = 2- AO - BO. U3 npasoyrior Tpoyria
AOB cnem 1a je AB> = AO? + BO? = 81. Kako je AC + BD = 24cm 10 je
AO+BO = 12cmu (AO+B0)? = A0 +2-A0-BO+BO? = AO*+ BO*+P =
122 = 144. Onmasne je P = 144 — 81 = 63 cm®.

687. Hera je 6poj CTPaHMIa AATOT KOHBEKCHOT MHOTOYrfna JeNHAK je . Tana je
2n(2n—3) n(n-23)
2 2
3n=3n2-3n=2-2-3-3-3-37Tmwm 3n(n—1)=2-2-3-3--37. Jemeweu ca
3 nobujaro n(n — 1) =2-2-3-3-3-37 =37-36. Onasne je n =37, a 2n ="74.
36up yHyTPAW®KUX yINIOBA NPBOT MEOrOyria je 35 - 180°, a apyror je 72-180°,
na je Tpasena nonefiame 37 - 180° = 6660°.
D C

= 1998. 3 nobujene jensaxoctu cnenmu 4n® —6n —n? +

A B A M B

Cnuxka y3 3amatar 636 Caura y3 3anatak 683

688. kawo cy tauxe M u N pemom cpemumra crpanuua AB u BC tpoyria
ABC, 10 je M N cpemma muruja Tpoyria, na je MN, au M P napanento ca AC
a
(cmuxa). Tana je <M AP = <CAP = <MPA= 5 (ka0 yriosu ca mapaJesnuM
wpamuma). lakne, Tpoyrao AM P je jessarokpak u AM = MP. Rakxo je AM =
MB = MP, 1o je u tpoyrao M BP jemsarokpax. haxo je <BMP = a, 10 je
AMBP = <MPB =90° — a/2. Tana je <APB = a/2 +90° — a/2 = 90°.
689. Ilugpe A, A, B u C ce Mory pacnopenuTy Ha 12 Hadusa: AABC, AACB,
ABAC, ABCA, ACAB, ACBA, BAAC, BACA, BCAA, CAAB, CABA,
CBAA. Y KOHKpeTHOM ciy4ajy mocroje Tpu Mmorylie xomGunauuje mupapa A,
A B ,C: 1,1,8,9 8,8 1,9u9,9,1, 8 Iakne, yrynag 6poj rarpux
geTpopounpenux 6pojesa je 12 -3 = 36.
690. 3naun 1a Tpeba OAPEIUTH CBe HAPOBE NPUpOIHuX 6pojeBa (T, y) Koju 3alo-
BOMbABAjY JATY jeMAYKMEY, jep CY y HPBOM KBaXPanTy 06e KOOPAUHATE TOIUTUBHE.
2
Rako je 42 +7y = 1998, 1o je 4o = 1996 —8y+y+2. Hakne, z = @@Iw@.qu .
Bpoj = je ueo camo, ako je y + 2 nenuso ca 4, Tj. ako je y = 4k — 2. Tana je
x =499 — 82 + 4 + k£ = 503 — 7k. Pewcibe jenmaunne Tana MOKEMO NPUKA3ATH
TabnuyoM:
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238 MaremaTuuka TAKMHYCILA YUCIUKA OCHOBHUX WIKOJIA

My A B

Crnuxa y3 3azatax 697

Cauka y3 sagatak 698

698. I pememe: Taura M npunaza cuMeTpanM CHOBbANEEr YIIA KOX TeMeHa A
na je M jemmaro ymamena ox mpasux AB u AD, 1j. MM, = MM, (ciuka).
MebyTtum, Tauka M npunaza v CMMETpANM CHOMBAIIREr YLIA KOJI Temena D, ma
Je jemsaro ynamena ox npasux AD u CD, 1. MMy = M M. Oxasze crenu na
je MM, = MMsj, 1j Tauxa M je jemnaro yxamena ox mpasux AB u C'D, mwto
3HAYM JA MPHUIALA IPABO] KOja CAPKHU CPeIiby JIMIM]y HATOT Tpanesa. [la cmiryan
HAYMH Ce HOKazyje A M Tauka N NOPHIALA NPABOj KOj& CAIDEM CPeNbY JTHUHM)Y
Tpanesa.

Hexa mpasa M N ceue kpake AD u BC' pator Tpanesa y tausama P u Q. Tpo-
yrnosu ADM u BCN cy npasoyrau (moxazatu), a Tauke P u Q ¢v cpemummra
xunotenysa, na je AD =2MP u BC =2NQ. Kako je AB + CD =2PQ, 10
je 06uyM mator Tpanesa O = AD + AB+CD+ BC =2MP+2PQ+2QN
2IMP+PQ+QN)=2-MN =1998 cin.

II pemesse: Ciuuno moxemo neduuucatu taure Ni, No 1 V3. Tana je 2M N =
MiNy +M3N3 = MiA+ AB + BNy + M3D + DC + CN3 = AMy + AB +
BNy + MsD + DC+ Ny = AB+CD + AD + BC.

699. Hera je Mune mpomao x kumorpama macyha. YeymaH npuxon je 8z.
Tpomkosu cy: 1opes, koju uznocu 0.23 - 8r = 1.84z, 3aTuM HabaBra NMacy-
Jba 3a 5 IuHApa 3a Koju je mumafieno (v — 163) -5 = 52 — 815 mumapa M ua-
DaBka Crkymmer nacyma 3a koju je mnalieno 163 - 10 = 1630 mmuapa. Iakie,
8z — 1.84x — (52 — 815) — 1630 = 1998, onarne cc n0buja x = 2415 kg.

700. Hera cy matu 6pojesu n — 2, n— 1, n, n+ 1 u n+ 2. 36up wuoBIx
rBanpata je (n—2)* +(n—1)*+n’ +(n+1)*> + (n+2)® = 50> + 2. Bpoj 5n? ce
3aBpmasa mudpama 0 umu 5 na ce 6poj 5n +2 s3aspmasa mudpana 2 nm 7. Kako
Ce KBAIPAT HU]jEIHOr NPMPOJHOT §poja He 3aBpuwana LUpama 2 umm 7, To 36up
KBaIpaTa MeT y3acTONHUX HPUDPOIHUX OpojeBa He MOxe BUTH UOTIYH KBAIPAT.

701. Pamu ce o cabupawy 1000 + 100a 4+ 10b + ¢ + 1000c + 1006 + 10a + 1 =
10006+-1006+10d+d. TTocne cpebusama nobujamo jeanaroct 1001+110a+110b+
1001c = 11006 + 11d. Oumrmenuno je u nepa M mecua CTpaHa jeIAKOCTH eLUBA
call, maje 91+ 10a4+106+91c = L00b+d, 1j., 904+ 10a+90c+c+1 = 90b+d.

1998. Pemema 3azataka . 239

Opasre je jacHo 1a je d = ¢+ 1, ma ce mememeM ca 10 pobuja 9 + a + 9c = 95,
onakne je, 36or nemuoct ca 9, a jennaxo 0 uiaum 9.

Axo je a =0, ouga je b =c+ 1 = d, mro je uemorylie, jep cy 6pojesu b u d mo
ycnoBy 3azatka pazauuutu. Hakme, a = 9, na je b = ¢+ 2. Kako je ¢ # 0, T0
nobujamo cneneha pemema:
e=1,6=3,d=2,a=9; 1j. 1931 +1391
c=2,b=4,d=3,a=9; 7). 1942 + 2491
c=3,b=5d=4,a=9; 1j. 1953 + 3591 = 5544;
c=4,0=6,d=5,a=9; 1j. 1975 + 5791 = 7766;
c=5
c

3322;
4433;

7,d =06,a=9; Tj. 1975+ 5791 = 7766;
=8,d=7,a=9; 1j. 1986 + G891 = 8877.

V32 3IV2+ V3
702. Tospuxa P = 6 - Pyapc = 6= ,\W Vs 3(2+ V3)em?® (cm-

ka). Ilpumenom [lutaropune Teopeme Ha npasoyraa tpoyrao ABM nobujamo

=6

2

2

(AB)? =

Himl,\wmv HWGT\QZAL,\WZVW L.

[ipema tome, AB = 1cm, a 06um mpasunxor asanaectoyraa je O = 12¢cm.

Cuura y3 3anatax 703

Cnura y3 3amatak 702

703. Hera cy O; u Oy penoM umeHTpu kpyxumua k; u ko M Heka je @ yrao
usmely tanrenre C'B u tetuse O B, 1j. <01 BC = ¢ (cnura). Tana je nepude-
pujckn yrao Hanx tetusom O B jemnak ¢, a nentpanau <B0O,0; = 2 ¢. Tana je
qAO3B = 2 29 = 4, na je nepudepujcku yrao Han tetuBom AB kpyxHule ko
jemnar 2¢. ¥Yrao usmely tetuse AB u tamrente BC je Tama <ABC = 2¢. Tana
je <ABO; = <ABC—<0,BC = 2¢— = . VI3 nony1apHOCTH je IHAKOKPAKUX
tpoyraosa AO1B u COB cnemn na je AB = BC.

704. Ilatu Tpame3 MOJENUMO HA YETHPH NMOAyIapHA Tpame3a, a 3aTUM CBakU OJX
nobujennx Tpamesa MOeNMMO OMeT Ha YeTHPHM MOLYyIApHA Tpamesa (CIHUKA).
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6) haxo B u C mory Gutu npom3ssosuu 6pojesu u3 ckynma {0,1,2,...9}, to no-
ctoju 100 moryhinocTn 3a 6poj a.

712. IlpermocTasuMO CympOTHO, Tj. [Aa je Tpoyrao PQR jemHaxoCTpaHMdax

(cnura). Tagna je y mpasoyraom tpoyriy <BPD = 60°, ma je W = 30°. [a-
e, Heka je Taura M cpemmmre crpanuue BC. Tana je y tpoyrny BMQ yrao
<4BQM = 60°, na je yrao <QM B = 90°, 1j. AM je nopmanno Ha BC u tpoy-
rao ABC je jeIHaKkOKpakm, Ca jeJHUM yIJIOM HA OCHOBUIM jexraxum 60°. Hakie,
Tpoyrao ABC je jeIHAKOCTPAHMYAH, WITO je CYMPOTHO MPETIOCTABIY 33IATKA.

C

P
R

Va B/
A D B A M B
Ciaurka y3 3amatak 712

Crnura y3 3anaTax 713

713. Hexa je S cpemmmre gujaronane AC (cmmxa). Tana je MS cpemsa mHuja
tpoyrna ABC, a NS cpemwa nunuja tpoyria ACD, na je BC = 2-MS u
AD = 2 - NS. Cabupamem nobujennx jemmaxoctu cnemu na je AD + BC =
2MS+2NS > 2M N. Axo Baxu jerHaxocT onga cy rauke M, S u N xommueapie,
na je AD || MN || BC, 1j. nati 4eTBOPOyrao je Tpames.

714. Hajupe 6pojumo Tpoyriose ,, jeDak0 ycmepeme “ Kao AaTH TPOYrao.
MocToju 8 + 7+ --- + 1 = 36 Tpoyrmosa crpasmue lem, 7+ 6+ ---+1 = 28
TPOYrnoBa CTpanuue 2cm, 6 + 5+ --- + 1 = 21 rpoyrmosa crpamune 3cm,
5+4+---+1 =15 Tpoyrmosa crpasnue 4cm, 4 + 3 + 2+ 1 = 10 Tpoyrrosa
cTpanuue S5cm, 3 + 2+ 1 = 6 Tpoyraosa crpanuue 6cm, 2 + 1 = 3 tTpoyria
cTpanuue 7 cm, 1 Tpoyrao ctpauuue 8 cm.

Ilorom 6pojumo Tpoyraose ,,06pHYTO ycMepere “ y ONHOCY Ha AT TPOYLao.
Hocroju 7+ 6 +--- + 1 = 28 tpoyrnosa crpanume lcm, 5+ 4 +--- +1 = 15
TPOYra0Ba cTpanuue 2cm, 3+ 2 + 1 = 6 tpoyraosa crpanrmie 3 cm, 1 Tpoyrao
cTpanuue 4 cm.

Haxne, yrxynan 6poj Tpoyrnosa je 170.

1
T+y+z
1000 = 2° - 5%, Kaxo cy z, y u z mudpe, najselia moryhia spemoct  + y + 2 je
27, a najseha moryha spemnoct 3a 100z + 10y + z je 999. Moryhu cy crenehn
cry4ajesn 500 - 2; 250 - 4; 200 5; 125-8; 100-10; 50- 20 u 40 - 25. WcnuTusamem
3aK/BY4yjeMo a caMo map z + ¥ + z = 8, 100z + 10y + 2 = 125, ucnymasa

715. U3 nate jennaxoctu = 0.zxyz cnemn (100z+ 10y + z)(z+y+2) =

1998. Pemema 3anarara 243

1OMeuyTe yCIOBe, 1A je JeAUHO Deuleme gare jeqHaumHe t =1, y=2wmwz =35, a
Tpakenu 6poj je 0.125.

716. Uz ycnona ma je a® + 9ab + b2 nesuno ca 11 sarmyuyjemo na je u a® —
2ab + b? + Llab nenuso ca 11, ma je (@ — b)* memuso ca 11. Raxo je 11 mpoct
6poj, 10 je a — b semuso ca 11, Te je m3paz (a — b)(a + b) = a® — b?, Tarobe
nespus ca 11.

717. Hera ¢y BD u AE sucume nator tpoyria ABC (cmmra). Y npasoyriaoMm

. . b .
rpoyriny ABD je yrao BAD = 30°, ua je BD = 5 Heka je C'F = 2. Tama
je ocuosmua BC = 2z, a u3 u3pasa 2a mospumay tpovraa ABC mobujamo je-
)

makoct: AB - BD = BC - AE, oxunocuo o5 = da, jep je AE = 2. Onasne je
b* = 8z. W3 upasoyraor tpoyria ABE .wol b =4+4+2% maje8r =4+2% a
omasie cremny 2 — 8z + 16 =12, 1j. (v —4)> =3 - 4. Hakne, 2 — 4 = ~2/3, na
je x =4 — 23 Cana w3 b = 82 mobujamo: b> = 8(4 — 2v/3) =4 2(v/3 - 1)%.
Onanae je b=2v2(V3 - 1) =vV2(2V3 ~2),najem =2, n=1up=—1 unu
m=1,n=2up= -2

A
D C
b b
10
D
h
A C'M B E

B EZ*C

Cuura y3 3agarax 717 Cnuxa y2 zagatar 718

718. Youuno tauxy E ia npoxyaerky ocHosune AB npexo reMena B, Tako na j¢
BE = CD (cnura). Hera je M cpemumre nyxu AE. Tana je, 360r HOpMaIHOCTH
Iujaronana, Tpoyrao ACFE npasoyrau. Kako je Alf = AB+BF = AB+CD, 10
je MC =m. Karo je MC xunorenysa npasoyruor tpoyrsna MCC', a C'C' = h
KaTeTa, To je m > h. Jemuwakoct Baau xama je MC' = CC', 1j. AC = CE, aTo
3HAMH, KAJA JQ je DT TPAIE3 jelAKORPAKH.

719. Hera Ha onuMOujaaM uMa 1 yuecHUKA. [TOWTO CBARK y9IeCHUK HMa 3 IpH]a-
TEehA 3HAUM MMA 3n UAPOBA IPHjaTeksa. AKO Y3MEMO A je IpHjaTesd yduecHHka A

yuecuus B, onga je jesan on npujaresmsa yuecuura B curypuo yuecuur A. Haxme,

. . . . . 3n
CBAKY UAP C€ IH0jaBjbyje ABA MYTA, TC j& OPO] Pa3NMYUTUX NAPOBA NpUjaTesba -

kaxo 1999 umje messus ca 2, TO je OUrOBOD HA NOCTABIHEHO NHTAMC HETATUBAH.
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[Jaxne, varcumanma spemnoct Gnara je 3000 xysata u nobujaro je 3a k = 0, na

Jex=T5kg, ay=25kg

726. hako je AM = MFE toje AE L FM n <AMF = 90° = qADF, ma je
uergopoyrao AM FD tetusuu (crusa).

Name, raro je <AFM = 30° = <ADM, To je <M DC = 60°. Yernopoyrao
MECF je retusuu, jep je <FMF = <FCE = 90°. Kako je <M FE = 30° =
IAMCE, 10 je <MC'D = 60°, na je Tpoyrao CDM jemmarocTpanmgan.

727. | pewewe: U3 yciopa 3anaTka u

V1998 + /n (V1998 + \/n)> 1998 + n + 21998 - n
V1998 — /n 1998 —n 1998 — n

cnemm ma Mopa Gurm 1998 - n = A%, ¢j. 2-3% 37 -n = k%, Hajuamu Takan
npupoaan 6poj n je 7,,i, = 2-3- 37 = 222.Taua je ppeanoct uzpasa jemmaca 2.

[TO0R : +1 L
IT peweme: Kaxo je 1995 + v = L = Al =1+ lml TO je
V1998 — \/n 1998 k—1 k-1

-1
n

BPEJIHOCT JATOr M3pasa upmponan 6poj yxommro je k — 1 € {1,2}, 1. k = 2

wi k= 3. Karo ce 3a k = 2 gobuja na n muje mpupouan Bpoj, TO je jenmuua
moryhimocr k=3 un = 222.

V199 )
III peweme: Heka je E =Lk €N, Tanaje

1998 = k1098 —

R 998 + /it = k/1098
ky/n, onakne ce xobuja ma je (k — 1)v/1998 = (k + 1)/n, 1j. 3(k — 1)V222 =
3(k - 1)

k+1)y/n. O == -,
( )vn. Onasze, u3 )

728. Kkako je

11...11122...2225 =11...111-10'9%° £ 22 . 222.10+ 5

1997 1998 1007 1998
‘._,O—OOM —1 . _.Ouocm -1
nlol;o:sz.lsqiéi

AHO@OOQ _ _.OHDOC +92. _.OT,VDO —20 + \P.mv
AHO@DOO +2.5. NO—QOM + MMV

(101998 4 &.ﬁ

O == O — O =

1998. Pemema 3amaTara 247
TO je
1998 2 .
1000...05 )
11...11122...2225 = | —— 21—~ (333335 ,
N 3 ——
1997 1998 1998

wro je u rpebano nokazaTy.

A E

Caura y3 3amaras 729

729. I pememse: [locmarpajyo aujaronane AC u AD garor KOHBEKCHOL HETOYI A
ABCDE. Rako je AB= AL u<q4ABC = <DEA = 90°, Morylie je roucrpyuca-
¥ TPOyrao unja je sucuna AB = AE = 1 u ocwouua BC'+ DE = 1 (ropucrelin

o . . 1
rpoyrnose ABC' u AED) (cumra). Taua je mospmuna 0Bor TPoyria jelHaka 5
KoucrTpyncanu Tpoyrao je moaygapau tpoyrisy ACD, na je nospmuna :oeo,,.,.nmw.
ABCDE jemuaka 1.

11 pemewe: fera je A" puciuna tpoyraa ADC. Ysemsmo ozrare: FD = z,
DE = y. Tana je, uz vcaosa 2anarka, 3C =1 —yu CF =1 — 2. kopucrelin
[Mutaropuuy Teopemy aobuja ce: AC? =1+ (1 —y)?, AD? =1+ y*> u AF? =
AC? ~ (1 = 2)> = AD? — 2%, onakne je v = y. Oxabje cienu oa Cy TPOYIIOBH
AED u ADF nogyaapim, na je AF = 1 u Pipepr = Pascp + Paapc +
l-(1—2) 1-1 1.y

m +.N+.NL.

Ppaep =

730. Kako ¢y a n y npupoann 6pojern, To je 2% npuponan 6poj, na u y*~¥ mopa
Surn npupoxan 6poj. Onasue ciuemn na jex —y >0, 1j. = > y.

Ranma je r = y, maTa jeamaunna ce cbomi Ha jexnawuny 2% = 2¥ = 1, 1j. @ =

=1.
Y cayuajy kajga je y = 1, ouurneano je xa Mopa out x = L.

L)
Hexa je » > y > 2. Tana je nata jeAHAMHHA eRBUBANCHTHA jeXHAYMMHM | — | =
y

Y . A ; . .

y"~2 (1). Kaxo je — > 1 u y upuponax 6paj, T0 nopa butu & — 2y > 0, Tj.
Y

Z > 2. Onapie cieou Oa ¥ — Mopa 6uTH npuporiad 6poj. Jemmauuna (1) ce
.w ,.c
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W‘oo MaTeMaTHUKA TAKMUYEIHA YICHMEA OCHOBHMX INKOA

A B A D B

1 ) Y cyepe - T8 " 3
Crnura y3 3agarar 45 Ciuka ysz samatag 716

746. Kaxo je L)Q > BC, 10 je t <ABC =3 > «BAC = & (cmura). IHame je

ADC =3+ =, a <«BDC = a + wu ta je 36or 3 > o <ADC = 5 + 7 >
._ 5 . 5

<BDC =a+ )

50

|~

747. Kaxo je 5 + 27 = ,\ml..w+,\wq a3vV3+2V6 = ,\..m+,\m|\._sv.mmo_.m
V25 > V24, a V28 > V27, 10 je 5+ 2v7 > 3V3 + 2.

748. 16° +2'% = (2*)5 + 215 = 220 4 915 — 915(20 4 1) = 216 33

-l

t

749. _uﬂwmﬂw.r.w.m.w.w.i..th.va..vo...v..v.o.wﬂNm.wa...va.
]

o

a I,MQ. 9 . 2 i . k
T =7°, TO je a* = na je P =

750. P = a?, a kaxo je a? + o
4 5 7

{cnuxa).

a/?2

Crura y3 3anatas 750

Cinka y3 3anarak 751

ﬂmH... ITospuruua, éou.gmg}m_ Ch je cemay myra velia ox mospuruie TPOYTIA
ABC u U3HOCH 13993 cm” (cuumra). 3aumcra, Temnmua JY& IeMn TPOYrao Ha
ABA TPOYTIa jeAHarux noppuwuna. 3ato je Pa,pp, = 2Pa =

“I.:c ;
: aBc = 2Pagpe n
cmano, Papice, = 2Pac, a4, = 2Ppapc.

ﬂm.w. .ﬁwm.&,_wwo oxcTojarse Je 16 cm. 3aucra, axo cy M’ w M" Hopmasme npojes-
mje Tauke M penom ma CTpany IMeapa u ua uBuny, tasa je: <M A{'AMY = 90°
AMM"M' = 60° (cuusa). v

1999. Pewema 3aiatara 251

M
16 8v/3
NS: m :-
Cnuka y3 3azarar 752
. .4 9 5
753. AkoO je¢ Hy&MIa AYTa I, OHLA je€ wa + & . m». + 330 = 2. [Harne, 162 +

9z + 330-36 = 36z, na je 112 = 33036, a v = 1080 Am.
754. Pemema cy 7 = 0.35 nun x9 = 0.15.

755. Hexa je ocHoBHa upuna mpu3aMe jeanara r (cinka). Rako je (v + 3)2-10 =
22 -10 4 210, 1o je > + 6z + 9 = 2 + 21, na je v = 2. Ilospmusa npusne je
88 cm?, a saupemuna 40 em?.

1
llln.llwlll 13

i
1
] ) 5

Cnuka y3 3amarak 755 Caura y3 3anarax 756

756. Jlysa BHCHHA JQTOT TPOYINA OJrOBAPA MAHO] CTPAHMIM, JAKNe OCHOBU-
w1 u mauocy 12em (causa). Kako je sucmua camquor tpoyria 24cm, 10 je
KOGUIMICHT CHUYHOCTH 2, 1A jé OCHOBMuA Apyror Tpoyria 20 cm, a nOBPHIMHA
(20-24) : 2 = 240 cm?.

757. a) 203567 u 876532, 6) 200022 n 888777,

758. ALO je y IPYIOM cauayky T jabyka, v npsoM je x+1999. Ilocre npenoireina,
y npsou caitayky hie duru x+1999~1000 = 7+999, a y apyrom 2+ 1000 jabyra.
Hakie, jemna jabyra je Buwe y APYroM CaHAYRY.

759. | pememe: Tlonpuuma mpocroprje je 1227 = 324 m? = 32410000 cm® =
3240000 cim®. Morpmuna jense nnouune je 15 - 15 = 225cm?®. Iipema Tome,
norpeduo je 3240000 : 225 = 14 400 nrouuna.

IT pememwe: Raxo je 1200cmn : 15¢m = 80 n 2700 cm : 15 em = 180, 10 je dpoj
‘norpebuux mnoumua 80 - 180 = 14 400.
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254 MaTreMaTHUKA TAKMUYEHA YUEHHKD OCHOBHUX IUKOMA

15 — 4 = 11cm, a sucuna CC' = 43 ¢m. U3 Muraropuue teopeme je BC? =
(BC')? + (CC")? = 121 + 48 = 169, na je BC = 13cm. llospummsa Tpoyria
je P =(15-4v3): 2 = 30V/3cm®. U3 uospumme cy sucuue BB’ u AA' pernox
15V3 60v3

l..lw cm u # cm. ]
776. Kaxo cy mspazwy o’ + 0% + 2ab = (a + b)% 1 a® +b* — 2ab = (a — b)?
HEHeT'ATUBHHU, TO Cy AlCOJTYTHE BPEAHOCTH NATHX U3PA3A CaMU TH U3PA3M, & ILUXOB
36up je a’ + b

jenuaxe

777. ARO ce U3 Ipyre UUCTEpHE OJMU|E 2 TATAPA HA CAT, OHAA Ce M3 IPhe OIHje
3z murapa Ha cat. Iakme, 540 —6-3z = 360 — G- 2 — 60. Pewasamen jenmaunne
zobuja ce & = 20 nurapa, a ce 3 UpPBe MUCTEPHE CBAKOT caTa oaauje 60 mutapa,
a u3 apyre 20 auTapa soxe.

778. Ilata Hejemnauuna je exsupanentHa ca (v—3)2 —z(x~3) = (r-3)(z -3 -

z) = (x—3)(-3) < 0. Hakne, x —3 > 0, na je ¥ > 3 pememe 1are HejenHAUKHE.
779. Iujaronaira ocuope kBaxpa je 10cm, na je u pucuna 10 cm. Towpmuna
KBaIpa je 376 cm?, a sampemuna 480 cm?.

780. Tpoyrnoen MAD u MCB cy cnuunu (cnmuxa), jep je <AM D = <BMC u
<M DA = <M BC, (xao nepudepujcku nax rerusom AC). Us ove cuunoctu je
AM :MD=MC:MB,naje MD=(MA -MB): MC = (4-10) : 5 = 8cm.
Tana je CD =MD - MC =8~5=3c¢cm.

Crauka y3 3azarak 780

781. Hajsuue TpoyriioBa uMa axo cy tause I, G, H nexonumeapse u axo cy
¥ mapoBmMa HeronumepHe ca raukama A, B, ¢/, D, E (cnura). Tana je 6poj
Tpoyraosa 10-3+3-5+1 = 46 (na npasoj p uma 10 xyxu ol KOjUX CBaKa ca 3
npeoctane Tauke F', G u H maje 30 tpoyrnosa, tpn aysu FG, GH u FH ca 5
TaYaKa Npase p rpale 15 Tpoyraoea u gosaje ce tpoyrao F'GH).

E&zﬁwm TPOYTNIOBA MMA ako ¢y Tauke F', G, H romuHeApHE U akO CY KOAMHEAPHe
Ca JeIHOM OX Ta4aka Ha Mpasoj p, ua npumep A. Taza je 6poj Tpoyraona 10-3 +
34 = 42 (ua npaBoj p uma 10 Ly®M OX KOJUX CBAKA Ca 3 mpeocTalle Tauke I,
G u H naje 30 tpoyriosa, Tpu nyxn FG, GH u FH ca 4 tauxe npase P rpaze

12 Tpoyrn0Ba, jep OBaKBM TPOYIJNOBU Ca TAUKOM A le MOCTOje, KA HM TPOYTAO
FGH). . ,

1999. Peurema 3anaraka 255

Cnura y3 3amatak 731

782. (pakor MUHYTA UPBHM MOTOpUMEmMCTA npesasu 200 m sumre ox xpyror. To
sHaun Aa 3a 66 km = 66000 m tpeba 66000 : 200 = 330 mumyTa BOKILE IO
cycpera. Jlakme, npBu MOTOPIMEANCTA 32 TO vpeme npebe 330 - L km = 330 km,
a xpyru 66 km mame, Tj. 264 km. I[Ipema rome, pactojame usmeDy mecra Amn
Mecta B je 330 + 264 = 594 km.

783. Tlospumsa 6amre je 4 -5 = 20 myTa Mawa ox nospumie susorpasa. Iosp-
mura Gamrte je 199900 m? : 20 = 9995 m?.

784. Hexa ox Moryhux pemena cy: (24+4-6)-8-10 = 9-9 = 0; 2+4-6+8+10 =
94+9=18;(2+4):64+8-10=9-9=381.

785. llocToje uetupu pemema: 222-9+1 = 1999; 333-6+1 = 1999; 666-3+1 =
1999 11 999 - 2 + 1 = 1999.

786. Axo je Muma 8 nyra nobeamo komMmjyTep, ou je xobuo 8 -5 = 40 weroHa,
wTo ca 5 Koje je cam xymno uzHock 45 werona. lakne, Mumwa je morao omurpatu
Hajsume 45 mrapa. IIpema Tome, lopan je 6uo y mpasy.

787. 1 peweme: Kako je 5.7 4+ 12.3 = 18 1 xako je 18 : 4.5 = 4, T0 cneau 1a je
Joua 3ammcnuo 6poj 4. :

I pememe: Aro je samuuusenn 6poj x, onma je x - 4.5 —12.3 = 5.7. Pememe
jenuaymue je z = 4.

788. Ha mpeoctaiu neo kanana ox 1.5 m Hajupe soxamo 0.5m u nobujeno 2m.
Haxne, npyru xeo kanana je 2-2m = 4m. Oner noxamo 0.5 m n nobujemo 4.5 m.
Iakne, ueo xaunan je 2-4.5m = 9m.

789. Bpoj je nemus ca 36 axo je mesus ca 4 u ca 9, ma weros ABoNUpPEHH
3aBpHIETAK MOpa OuTH mesmus ca 4, a 36up wudapa je 6poj zewus ca 9. Kako je
0+ 1+2+3+4+5+6=21, 10 je najMawu morylum 36up uudapa jemmar 27.
Axo je HajMamu Taras 6poj 1023 x +x, omna je 30up upeocTane TPU pPazIMIMTe
wadpe 21. Haxne, moryhiu cy camo cieneliu ciyuajesu: 9 +8 +4; 9+ 7+ 5;
8 + 7+ 6. Hajmamu Taxas 6poj je maxne 1023 768.

790. Rpy&unue k) 1 ks majy sajemmaru nenrap O (cmuka). Kako xpymmina
ky nomupyje npase AB u p, To ce O HAIA3M HA CHMETPAIM yTia KOJU UMHE OBe
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258 MareMaTHUKa TAOKMUYEHA YIeHUKA OCHOBHUMX LIKOJA

801. Youumo knace 6pojesa Tako K CBAKY KJIaCy YMHE ABA HEMAPHA 6poja unjn
Je 36up 100. Te wmace cy: (1,99); (3,97);...(47,53); (49,51). haxo rraca uma
25, a 6pojesa 26, To Ha ocHOBY JIMPMXIEOBOr NPMHIMNA MOCTOJU KIACA ¥ K0joj
ce Hazmase Asa ox natux Opojesa. Ta aBa wenapua 6poja umajy 36up 100.
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Cnura y3 sajarar 800

Cauka y3 3azatax 802

802. Bucuna tpoyrna OMN je 4 (cimxa). Ila 6u nospmmma tpoyrna OM N
Ouna 14, o ocHopuna ON mopa Guru 7. Jlatu ycnos 3aJ0B0JbABAjJY NBE TadKe:
N1(7,0) u N3(—=7,0). Jemauuue Tpamenix nmpasux cy:

4 2
OM:y=ca; MNi:y=—x+7 MNy: wnwa+w|ﬁ
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12v32 A ¢ B
Ciura ys sagarak 803

Cuura y3 3amatax 8035

803. Kaxo je moBpmMHA JMjaTOHAJIHOL npecexa 204 cm?, a sucuua nUpaMuUIe
17 e, 1o je mmjarouana ocuose jemmara 2 - 204 : 17 = 24 em (cmuka). Tana je
OCHOBHa uBMUA mupamute 12v/2 cm. Bouna pucuua nupammne je h? = 280+ 72 =
361, ma je A = 19 cm. Iospuuna nupamuze jeP=B+M =288+4-12/2-19 :
2 = (288 + 456+/2) cm?, a 3anpemuma V = 288 - 17 : 3 = 1632 cmd.

804. Bpoj unmjur Kekaluu 3amuC CaApPEU CAMO uuppe 2 u 6 y 6uno koM noperxy
Je obmuxa 4 k + 2, jep weros mBouudpenu 3aBpuerak Moxe 6uru 22, 26, 62 unn
66. Hakne, 22 — y?> = 4k + 2, na je (z+y)(z — y) = 2(2k + 1), wro 3maun ma je
Jenan ox 6pojeBa & + y u & — y mapau, a Ipyru HemapaH. Kako je o nemoryhe,
jep ¢y x + y u . ~ y 6pojeru ucre MAPHOCTH, TO JeJHAYHHA HEMA Dellelba.

805. OuurnenHo na 3a MOBPIIMHY KOHBEKCHOT yerBopoyrna ABCD saxu P =

AB-CC': 24+ AD-CC":2< AB-BC :2+ AD-CD : 2 (cnmra). Haxre,
AB-BC+CD-DA > 2P.

1999. Pemema 3amaTaka 259

806. {Ipeu Tom ce MOke pacmopenuTd Ha G4 1osma, APYTH HA HPEOCTANUX 64 —
15 = 49 HeHamALAHUX NOBA, a Tpehu ua npeoctanux 49 — 13 = 36 menamagaHBX

noma. Jlakse, Tpu Tona ce Mory pasmectuts #a 64 -49-36 = 112 896 nayuua.

. 2 2 _ £1999
807. Kaxo je 22 —y® = (z + y)(x — ), T0 ¢y 2a jemsaummy 2° —y° =5
moryhu cnexelin ciywajenu:

3 ¢ 1001 1000
T+ y mﬂooc wwoom wguo_ .. 5 5

-y ! 5 57 ... | 5998 [ 50

Tlakze, jemuaunna x° ~y? = 599 yva 1000 pemema y Cryny MPUPOHIK mcohmmmml.
Kako 6pojesu T+ y u T — § MOPajy OuTH UCTe MAPHOCTH, 34 JeIHAUMHY 27 — Y~ =
47 = 22" cy moryhu caenelin cnytajesu:

X

b

T+ Y NM:IH Mw.:.l .Nm.:.lu . .v.:.+w .N,:.+~

; P R) . gn—2 M.:|w
-y 2 2 2 2

. 9 .
To 3naun A2 jeaHaumsa x> — y- = 4" uma n — 1 pememne.
Ipexa rome, n — 1 = 1000, ma je n = 1001

808. [IpermocTaBMMO CYyNpPOTHO, Tj. XA je Morylie HAMMCaT! nesetoundpeny 6po)
o1 Kora ce Gpucamenm mudapa HIKaZA He Ho0uja HAJMAKE nmo@%cmm: KBaApaT.
Y ToM Gpojy, mudpa 1 je msa uudpe 6, jep 20or _o..q unppa 6 e cMe Butu M3a
uudpe 1. Hudppa 4 mopa Sutu ucnpen undpe o..N jep axo 6u Omia u3a, OHIA
fu ce GpucameM IpeocTaux mudapa Ko0uo 6poj 64. Cnuuso m uudpa 9 Mo-
pa 6utn ucnpex unppe 4, jep ako Gum Guno CympoTiO, OHAA @x.om OpucameM
npeoctanux uudapa zobuo Gpoj 49. Harne, nopenak uumpapa Je HeCyMbUBO
...9...4...6...1. . , .
Aro ce u3bpumre nudpa 4 u cse ocrane madpe, ocTaje 6poj 961 = 31°, wro Je
KOHTPAAMKUU]Q CA NOUYETHOM IPETIHOCTABKOM.

809. Hexa je Jenena onabpana Gpojese uuju je 30up A, ouma cy Sww& %SM:E
Gpojenn uuju je 36up B. Karo je A+B = H+w+m+ﬂ|m|5+~wl$|.~o+l~ H 0,
10 je A = —B, na je |A| = |B|. lakne, ma xaxo Jenena msvmum\oc&mmm .mE,mE.m
He MOxe TMOBGENUTH, jep je ANCONYTHA BPEAHOCT 30Mpa HEHHMX OPOJeBa JeIHAKA
anconyTHOj BpemHocTy 30upa Mpanosux Gpojesa.

810. Hexa je P Tauxa nyxu AB taxsa 1a je CP || AD u HER je @ Tatika Ly KK
AB raxsa fa je CQ || M N (cmura). Kako je AP =CD, 10 je BP = AB-CD.
L 4B - CD) = LBP, 10 je CQ = ~BP.
Raro je MN = CQ u MN = .wT:w -CD) = 5 BP, 10 je C 3
Tpoyrnosu ABE u BCP cy cnany 1 Kako je M cpemuure AB, .Ho _wus m
cpemumTe BP (naro noxa3yjeMo 1a npasa M N cagpxu Taury E). Nakre, PQ =
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262 MaTeMaTHUKA TAKMHYUCHA yUEHHKA OCHOBHUX LIKOJIA

va Hvowgwm: ABB' u ACC' ¢y nonynapuu, jep cy oba npasoyria (<BAB' =
90° = «CAC"), AB = AC n <ABB' = <AC(" = p. U3 nOLyIapHOCTH OBMX
TpOyranosa ciem 1a je AB' = AC', ma je tpoyrao AB'C' jemuakokpak.

(4) kako je B'M = C'M, 10 je AM 1 B'C", na je AM || BC

B il , Sy . wH_ a
BC-DM BC - AA : | e
5 = 5 = Paapc. Haxne, nonpmmua TPOYrJIa

BMC je xOHCTaHTHA U He 3aBMCH OX NON0&KAjA Tauke D.

. T 7
(6) Axo je «BAD = 51 Kao u <BAD > M_q pacmopen Tawaka Ha mpasoj M D

HUje MCTH KaO0 y caydajy (a), amu TBpheme 321aTka M Taza Bpeau (Ciuxa (6)).
Pememe 3anaTka y oBoM cnyuajy mpemymTanmo YUTAOILY.

je Papumc =

2000. romuHa

816. Yuenur je noouo 36up selin 3a 842 — 379 = 463.

817. Hazna je npsor u Tpeher meceua 3ajearo morpounia 2 - 1350 — 856 — 800 =
2700 — 1656 = 1044 npuuapa.

818. Pememe je: 2 = 10° — 2000 = 100000 — 2000 = 98000.

819. O6umM jemwor mpapoyraonmka je 360cm : 3 = 120cm. Ilona obuma je
60 cmn, na je Iy:RUHA IPABOYraoHMEA 35 Cm, a WUPUHA 25 CM.

820. Ha naroj ciuuu uma 18 Tpoyriosa.

821. Owuurnemso je A = Arm,wr B = {3,4,5} u AN B = {3}. Tana je
A\(ANB)=A\B={1,2}u (AUB)\B= A\ B={1,2}.

Crnuka y3 3amatak 8§22

822. Ako ce kpy&HMUE HOZUPY]y cnombda MN = 3cm +2cm = 5cm, & ako ce
K0IMpyjy m3nyTpa onxa je MN = 3cm — 2cm = Lem (cnmxa).

823. Kaxo je 1 +-1000 =2+ 999 = 34998 = --- = 1001 u ka0 TAKBUX NAPOBA
ma 1000 : 2 = 500, To je 36up ceux npupoxHux Gpojesa ox 1 ;o 1000 jemnak
500 - 1001. Kako je 1001 = 117 - 13, To je Tpaxenu 36up xemus ca 7.

824. Tpehuua yraa o u tpehura yraa § usnoce 3ajexso 180° : 3 = 60°. kako
je met wecTMHa yriaa o, 3a Tpu wecTuHe Belie ox TpelimHe TOr yria TO 3HAYM I
Tpu WwecTuHe yraa ¢ usHoce 90° — 60° = 30°, na je jenHa LeCTHHA 10°, a ueo
yrao o = 60°. Hakse, yrao 3 je 120°.

825. Paxu ce o cabupamy 18 4 180 + 1802 = 2000.

826. Kaxo cy Tpoyrmosu ABC n A'B'C' nomynapuu TO Cy IMOAyIADHU U CBU
IbixoBy enementu, naxne AB = A'B', <ABC = <A'B'C" u BC = B'C". Taza
cy u Tpoyraosu BC'M w B'C'M' nonynapun, jep je <ABC = <A'B'C’, BC =



-doymry

Ie = g1 — L1 — 08 Hod1Q © ‘edesuuy gg = ¢] + Op woeq ‘edownry /G = L1 + 0¥
oemn of vday] ‘owor emady] “edeuuy Qg HIHI( © ‘QF o Afewn edeg M eday]
ereny edeNuEy 091 = TF = TZ + T + T MOOHEN OHUANL orm ‘edoNuIN T7 = T + ¥
Hoat1() ¢ ‘“ededmiry x ou miewu Y voeq u eda]] edovuiy amomeed a1D0]] ‘ZTFS
ULy 000 = ULy 0¢ - OF L(odu uuno ured

0F B Wy (G = wiy 87 + Wy gz ve awmrgudn 20 ngorodg rvy Hersl ve “IHS
‘866 = v ol smamag '] = [—U—Y U G661 = [+ u+y of v ‘woodw of 6661 (0dg
6661 = (1—u—y)(T+u+y) sl ere], 6661 = ((1+u)—;y [L 'y = 6661+,(1+%)
‘oIreYy oY = 6661 + T + ug + U A 0L ‘. = 000C + uz + U of owey *0¥8
00E M G LTT ‘02T A0 eradodl vEOKIL "GES

0417611 ee eHuradLeE ® ‘%430 ®BE

RIRYOEOI MO LHUMAFOW 9D OL ‘.1 LGT°E Lumyeadues 1 069719 faymdaon ewn
D ¢'] SNHMEN BINOY ONRY 0 Anuwadiee 1 g Avumdgon ey D ONMAM BHIO0Y] "RER

“edenur

gL¢ ouderp © ‘opg omgor af wuayr ‘erve)y "OF8 =  of vr ev[HQOY 9 IHMELHI[
)

Wagredenms J .Aalwﬂlvm = am ‘(1 “erar Jogoudeny m ) 0¥RHYA( vIraY JOHMYA Yl

of wrey, ‘T — 91p] omgor of ouderp ‘edemnr x ongor ewd]r of oMy -L€8

™ b~

‘nuged 000666 T = Z * 6661
- 000z muaed [odg weuk«h of eu ‘mesed Lurof AfL(adro sgedr oar aMeay) "9g8

0c _ 0T &1 , ¢l

ML) (g BE MIMHAUTH 9D 9 HOERQ 09]] "RHOERQ — = — — — + — 93)
o1 T I I 1
oyuuAuen Ied Heral ve ‘duNeYy “eHaceg — uaceduon Lvd Hews{ ee 4N RHIOEr()
S dJ
‘pHALRQ —— HHAURH g RHUERLD © ‘RHICRQ <L pufuen ves [ B€ |/ eHHERL)) "GEY
1 T

uLo @m\/w +¥g) = 88¢ A+ 01+ ¥z = ¢ of erafodr mugo ‘swrse)r “uw Q1 = Q0L
= 0+ 780 = DV ol onnyr)) U FREN = 81+ 8/ = g ol el ‘'wo9 = F(
‘fmodoas Kmudoaermy] myoeloudoy ‘of vre], “(edmud) g wmel £ eHUOME © ‘(]
WIheL £ G 9hoo WA RHIII¥AL ©NOH M w) kg = g euuuedid erer of eddf] ‘pE8

“eNRholT
9¥G ¥ ennh[o8sY FG7 (wMMHORA (pg orug Mroum {ol £ ol en ‘pg oMeHIS[ eNMHAIRL
elodg 901 of oreg -(yGe emunloger © ‘9co enu evensr daf) enmHanA elodg
JorukaL 940¢ of or ¢ ‘eimnlosar elodg wo mysd gy ee of evenar (odg -geg

eqromad vifdr u Ao eyLropy (ednud)
WO 7 M wo § alaled £3 aMuh vrafodr Joridogedn nosfHaronux red u1eduAdionoy

G9z T Tedeleres eHIId g '000¢

vgods redresy wHewedl v ‘wog ¢ = woggN of evredwreay emmuedyrny -zeg

peg vervmes €4 eNnrn) £e8 yerwres €4 vaur:)

q (48 a 9 3 9 Vv |4
(4
oL\ 8
)
LHSNAE<ENTHEAG MDAl 0L ‘G < 8F B 6T < 0g of
oMeY N +SpN =12 +enrgn mw\/ +@M\/ =gNY +m\,m. of oArorIML() '[eg

05 = d0AP = JOH > euve]y
08 = o0F = oSF = JOGP> — AOF> = JDFP> 3l 01 ‘ ¢} = JOVD> = JDgP of
ey “,0F = ¥oaP malen (g0 =qgg = qy) mredsoxenvsl g oeakods
af erey, ~(ewurd) g udnel £ eraf sosedu erediowdd © ‘7 uWineL £ vHMOUE ‘a
uyhel £ {£{HALOUMX 0hod WAY CHILVOL ©MOH M (f = gvopr of eoyg -0gsg

‘g1 g ‘1 £0 mudfodg unaweds ‘ewor ewody] ¢ S v (1 ‘g1 S z¢ ‘arrseyy

0 > 61 — %G of sfox ee mHO LleanIroaorrs 9 v ‘g < o7 — a¢ af afon ve maalodg
urrodndn nad ffeserosores fuunenrafon {ier or ‘g < |z + z| of owey ..mmw
08 yeLrres €4 vauID) Q7K werewes ££ oML

4 q 14 a
AN 0~ /o

o

eGET = oGP+ .06 = W + 006 +

=d0av ol ‘gHgr+4ov>+voar = oy of oMRN £ d0gp 1
= 0@ of vIor J09¢ -(emrd) maedvonenrsf £ gog u Q..uv. ugorifod], *8Z8

Jleuglen

kol

'800028 40005 ‘0000z 4> Maslodg mwowed], g =8 -7 — 8] =10
MR ¢ =p—¢—6=DWNH ) = ()—C—( =D ‘QUNC]] ' ©) 9Uwa¥ UiNg
edow ededun xugorsn duge ov ‘G vy M uMwrow uing edow fodg owey g = ¢
nKn p = q ‘g = q o vu ‘gy MuM P( Q) MLHQ IMON Q0 yeromdaee Ewmaﬁsuomu
oWoL ewad]] "6 M p B) 4uwOr Hiug vdON g ©D ENWLT ong fodg ng ey -2Z8

. LVY = WE - gy = WG - gy = WY
wol wrey, - pv,g = g of nwoonderdvon ey -, ¥ ,0,> = WOg> M 0.8

RIFOMII XWHHOHDO RMMHOhA RIEIAMNIRL CIhULIBHILRTY $9¢C



266 MarTemaTuyka TakMMUeHA yICHMKA OCHOBHHY 1IKOA

843. Axo je nyxuna CTPaHHIle KBALPATA T MM, ORAA e 0GHM kBaJpaTa nosehao
3a x+22mm+x+22 num = 2000 mm. Qnasne je 2x+44 = 2000, 1j. 20 = 1956
u =978 Ilaxne, ayxuna crpanuue kBajapara je 978 mm.

844. Hexa je natu 6poj . Hobujenn 6poj je TyTy. Omioc xobujeror u aator
Opoja mepuHUCAH je KOAMUNHKOM YTy : TY = 101, 1j. mobujenn 6poj je 101 uyT
Behu on xator.

845. Jemio ox Morylius pemema nato je na
CIIHIM.

846. Kawo je X C (AUB), 10 je X C
{1,2,3,4,5,6,7,8}. Canuno je XNA = A\B =
{1L23}u XNB=B\A= {6,7,8}. Nakne,

X ={1,2,3,6,7,8}. Rl Rl K
847. Becuun, ommocno Usaxmon KEOPaKk HMa 15119423
J— 67 67 -8 5936 o i 78 17127113
AMHY — = = mrtj. — =
e T T s ts Y g
78 -7 _ 946 m C o ke o : 845
S 1.7 T is™ ::rm_ﬁ.gwhpepr 45
3uaun na je MBanos Kopak 1yku ox Becuuor 3a 10 >
: _ : D Ay ¢ " = .
J bak 1y 7-11-8 308"

848. Ilaru 36up ce moxke npeacraBut kao 7085 + 3405 + 10210 + zaga =
20700 + @aaa. Kako je 6poj 20700 nemus ca 9, To mopa 6utu u 6poj aaaa, Tj.
4 - a mopa butu femuso ca 9, na Jea=0mma=29.

849. I3 ycnosa saznatka je @ + b = 180° u b + ¢ = 90°, wro 3naun 1a ce yTIIOBU
@ ¥ ¢ pazmmkyjy 3a 90°. Kako je a + ¢ = 142°, 10 je @ = 116° u ¢ = 26°, na je
b= 64°.

850. Csux 60 xoma nogene ce y orpyna (A, B, C, D, E) no 12 xoma. Karo
uMa 48 NOTKMBAYA, ¥ HPBOM KODaKy 3a O MHUIYTa MOTKMBAjy Ce rpyme A, B, C
u D; y apyrom rpyne B, (!, D n E; y tpehem C, D, E u A; ¥y 4vetBproM D,
E, Au Buyneron E, 4, B u C. Taxo he nocie 25 MHHYTA CBH KOHM BITH
MOTKOBAHH.

851. JacHo je ma je —(—2) =z, na je ouurnesno 6 < x < 10, unm 2 € {7.8,9}.
Karo je 2] < 8, toje v = 7.

. . . g x 1 22 &
852. Axo je 2 cyma koja ce menu omia Je rhapro no6uo 3 Jleka i3 =g
x oz x o | N
Ileba z - 37§ = 5 mmapa. Kako je TleBa 1o6uo 100 Aunapa puure ox hapka,
x at oz - . “x
TO 373 = 3 nznocn 100 yumapa, na je wena cyma 600 munapa. Rapko je

noduo 200, Ilehja 300, a Jlexa 100 JUHADA.

2000. Pemesma 3anarakxa 267

853. Heka je crpamuua nator ksazpata a n Heka je AM = BN = CP =
DQ = z (cnura). Tama je MB = NC = PD = QA = a—1<. Hvov\go-
su MBN,NCP,PDQ u QAM cy noaymapuu, jep UOPEX HABEACHUX jeMHAKHKX
CTpAHKIIA MMA]y M jeaHake npase yriose. U3 10 1y HAPKOCTH ecomgomw oamhs I
Cy jellHAKM U BUXOBH yIIOBH. Axo ?.AQEZ = @, ouga je <AMQ = .oo -
na je <QMN = 180° — o — (90° — a) = 90°. Ha canvan mayun ce ZOKasyje Ja

cy H ocTanu yriosu yersopoyrna M N P(Q upasu.

854. Yraosu tpoyriaa cy 36°, 64° u 80° (cnuxa). Hexa je D :ohmoxc..m BUCHUHE U3
C, a F taura y ko0joj cumerpana <AC B ceve cTpanumy \*mo. Hmﬁw je A\wQD =
90° — 64° = 26°. Kako je <ACE = 40°, 10 je <DCE = 40° — 26° = 14°.

Da-zP xC

64° \ 36°
AT Ma—-xB A D E B

Cnura y3 3anatar 853 Cuuka y3 3anatak 854

2

855. Iospumma myme je 2100m?2, a noppumMHA NAPYETA 3eMibe .o.o m*°, WTO
3HAYM A4 Ce UIYMA MOKE€ NONENUTH Ha 9 - 7 = 35 TakBUX :mcasnm. Tmsmo uma 34
cTabna, TO 3Ha4M Ja Ha ocHOBY Jlupuxieosor mpuHumma nocToju Hap jenan neo
y KOME HeMa HujemHor crabia.
. 3 427 _ (4319 —
856. Kako je a = 2% = (2°)2 = 329, b = 3% = (3%)? =81%, c = 4% = (4*)° =
64°, d=5%=(5%) =25 r0jed<a<c<hb

.13 1
857. BpemunocT m3pasa je 7= lwm.
858. Hexa je mat tpanes ABCD (cmura). Hera mpasa p koja je uapasenta ca
AD n canpau Teme C' ceve ocuosuny AB y Tauxku E. Y Tpoyriy m_mQ.oe_.ummE.a
¢y 13 cm, 14 cm u 15 cm, a sucuna C'C' Kkoja 0AroBapa CTPAHUIM me jenHaKa je
12 cm (moxazatu). Ipema Tome moBpuniHa Tpamesa je P = 276cm”.

D R C

D 16 C

13 13/ {115
50 9
A 16 E 14 B A P B

Cnuka y3 3anatak 858 Cruka y3 3anaTak 859
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270 MareMaTuuka TarMUYersa Y4€HUKA OCHOBHUX IIKOJA

I2 je u 2p + 3q Hemapau 6poj u na He Mome mukaxa GuTu 100. Hakne, jexuno
pemieme je p = 47, g = 2.

874. Hera je z 6poj maTematuuapa koju cy u ¢unozopu. Tana je 13z — z =
12z maTemaTuyapa KoOju HuCY dunozodpu u 8z — x = Tz dunosoda xoju Hucy
MareMmarnyapu. llakne, 12z + z + 7z = 20z = 2000, na je x =2000: 20 = 100.
3HauM CaMo MATEMATHYADA Je 1200, camo ¢punosopa 700
¢y n durozodu 100.

T+3 z+4

» & MATEMATHYAPA KOju

875. Axko ce maHYaHO pauywajy JUMEH3Mje KBa-
ApaTa Ha NATO] CIHLM, OHIA Cy AMMEH3Mje Haj-
Befier kBanpara  + 4, OZHOCHO 7 + z + 1, ma
jez+d4=z+z+1uwmz = 3cm. Tama cy
z z4+1 IuMeH3uje npasoyraosuka 13 cm u 11 cm, ma je
1 ®eros 06uM 48 cm, a nospmuna 143 em?.

876. Heka je Ta jemmHaka KOTMIMHA jabyka
10z. Taxma je y mpomasrmmama 6umo penomM

z+2 z+1 z+41 10z + 2z = 12z, 102+ 32z = 13z u 10z + 52 =
Cuura y3 3azatax 875 15z.

IIpema tome, 12z + 13z + 15z = 40z = 2000, na je 2 = 50kg. ¥ IPBOj

npozasrumy je 6uno 600 kg, y npyroj 650 kg, a y Tpehioj 750 kg jabyxa.
877. Hexa je memmnan y ofa cnyuaja 6uo 6poj z. Tama je 1000 = ax + 8, a
900 = bz + 1. Tana je az = 992 = 3132 u bx = 899 = 31 .29, kako ¢y 32 u 29

¥3ajaMHO IPOCTH BpOjeBn, OUUrIe HO je memunam @ = 31, & TPAKEHH KOMMIHULH
cya=32ub=29.

C

By Ay

A B

Cuuka y3 3apatak 878

Crnuxa y3 3azartax 879

878. Tauka C je cumerpuuna natoj Tayku C' y 0LHOCY HA Cpemmpy nunujy A, By
(cnuxa). Ipasa p caupiu Tauky C”, caupxu u crpannny AB u apalenya je ca

A1B,. Teme A je npecex npase p u npase C'By, a Teme B je npecek OPaBUX D U
CA;.

879. Yersopoyrnosu PBRD u AQCS ¢y napanenorpamu, na je KN || LM u
KL (| MN (cnuxa). Hakre, dersopoyrao K LM N je mapanenorpam. Kaxo cy
KPu MR cpenmwe nunuje tpoyriosa ABL u CDN,toje AK = KL =MN =

MC'. Kaxo je LQ nonosusa nyxu MC, 1o ;.mthH M\_@.

2000. ‘ Pewerma 3a1aTaKa 271

880. UernpTu mevak je L0GHO MOJOBUHY MPEOCTANHUX KAUKEPA i jOm &mmw: E.E-
Kep, MTO 3HAYM N2 TOJOBMHA 6poja KIMKepa U3HOCH 1 g:mmw, a oH je hm..w:m
206m0 1 + 1 = 2 kumkepa. llpen Tpehum zedarom je 6umo 2(2 4+ 1) = 6 wmu-
kepa. IIpen apyrum meuaxoM je Guno 2(6 + C = 14 knuxepa, a Eumm nww:M
2(14 + 1) = 30 smmxepa. Jlakme, npsyu nevak )e xmobuo 15 + 1 H.S .SEA% ,
xpyru 7 + 1 = 8 knukepa, tpefin 3 + 1 = 4 kiukepa, a 4eTBPTH 2 knMKepa.

aj = a je
881. Axko je z = 1.49494949..., ouma je 100z = 149,494949 MMmh: h. j |
100z —z = 99z = 149,494949 - - - —1,494949 - - - = 148. llakne, v = ——, najex

- o _ . [3\2
pamvonanan 6poj. Kako cy 6pojesu T4+4v3 =2+ V32 n7—4V/3 = (2~/3)%,

TO je y = ,\W+f\w+ V7T —4v3 =2+ V3 +2— /3 = 4. Bpemsoct uspasa
148 49 . .
je — = 5-—, 7). paumonanax 6poj.
z+yje 39 +4 99 }. p

. 2 _
882. Axo je (ab + cd)® = (a® + 2)(b* + d?), omna je @N%o._.owg& + n.mo =
a2b?+a2d?2+c2b? +c2d?, ma je 2adbe = a®d* +c2b?, ommocHo a’d® —2adbc+c b =
(ad — bc)? = 0. Jacko je ma je Tama u ad — bc = 0, na je ad = be.

883. Kako je A1 B; cpemsa mmuja Tpoyrna ABC, o je BiP || AB (cama).
o

5 < a \M P =
Tana je <BAP = <APB, = 0) (yrrioBu ca mapalensHdM KpamuMa) u {BAF
4B AP = a (npaBa AP je cumerpana yria). Oxapre crem na je <APB, =
2
4B AP = Mq na je Tpoyrao AP B; jemnakoxpak u AB; = B P = BiC. 36or

tora je AC mpeunmk kpyra omucaror oko tpoyraa APC, na je <APC = 90°.

A E B

Crnuka y3 3agaTak 883 Cnuka y3 3axatak 884

884. Ouurnemso je tpoyrao CDE 3ajemuuuru 3a 0ba mapamensorpama (cnu-
ka). Kako je nopmuua maparenorpava ABCD mBOCTpyKa MOBDHIMHA TPOYTaa
CDE, a nospumua napanenorpama DEFG Takole 1BoCTpyka MOBPUIMHA TPOY-
rna CDE, 10 cy NOBPIIMHEE 0BA JBA MApPAJIEIOrpaMa jCIHAKE.
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274 MareMaTHYKA TAKMUYEHa YYEHHKA OCHOBHHX LIKOJA

z <0, z+ |z] =0, 1o 30aun 1a je z > 0. Cana je jacHO ma cy cBA pelema naTe
jemnauune r1 = 1l U 29 = 2.

898. Kakxo je AD BD, xoHcTpywie ce KDY/KHUAUA Ca UEHTPOM Yy Tadku
D, nonynpeunnka AD = BD (cmmra). Kaxo je <ACB = 20°, a uenTpaimsu
yrao <ADB = 40°, 10 u tauka C npumana KOHCTPYMCAHO] KPYy/RHMIK. Kako je
4BDC = 80°, ~o je kao nepudepujcku yrao mal rerusom BC, <CARB = 40°.

D 14 C
B A 14 E 9 M B

Cumuxa y3 3azatak 898 Crnuka y3 3amarakx 899

899. Axo ce roncrpyuuwe napaienorpaMm ADCE, ouna je jacuo 1a je Tpoyrao
BCFE npapoyrnu, momTo €y yrioBy HA OCHOBMIM kommuaementiu (899). Tana je
EM? =152 —12? = 81 = 9%, na je EM = 9cm. Cana je BC? = (z +9)% —
15% = 2% + 122, Pewasamen jemuaumue xobuja ce £ = 16cm, a Tana je Kpak
BC = 20¢em. OGum tpanesa je 88 cm, a nospumaa 318 cm?.

900. IIpso nmpeby orau u Majka 1 moTpoute 2 MUHYTA. 34THM ce 3a 1 MUHYT OTAI
BpaTH U npena demep cuHy koju ca Bawom npebe mocT 3a 10 munyra. Majra
ce ca demepoM BpaTH (2 MUHYTA) U 3ajelHO ca oleM (2 MUHYTa) KOHAUHO HENA
nopomaua npebe mMoct. ¥YTpouwerno je 24+ 1+ 10+ 2 + 2 = 17 munyTa.

901. Kako je mepa CTpaHa jeIHAKOCTH YBEK Malba HIM jemHAKa 2, a JecHa Behia
WK JeNHaKa 2, jeTHAKOCT BAKM CAMO Kafa Cy U JeBa M JEeCHA CTPaHA jeAHAKOCTH
jemunaxe 2. Jlakne £ = —1 je jeAMHO peuieme je HAUMHE.

2 b b\
902. U3 Amv +| = m+ Auv MHO®emeM ca ¢ (jep je ¢ mpupoxan 6poj) xobuja

ce 1a je a’ +@nl pn+? 1j. a® ~b? = c(a—b). Onanne je (a~b)(a+b—c) = 0.
Ilakne, jemHakocT Baku yBek Kaja je a = b umu kana je a + b = c.

903. U3 jemnaxocTy NOBPUMIMHA KBAXPATA ¥ TPOYTAa xobuja ce na je BEF = AC =
3aV2 (cnuka). Hexa je HS = CS = GS = 2. Y3 cimanoct tpoyriosa AEF
u AGH je 3a: 2z =3a: (30 — z), na je z = q. CTpauuue mentouna \».EQQ cy
CH =2au AH = ¢, obum je 2a(2 + v/10), a noBpumsa 6a2.

904. Jlobujenu mpecek je WeCTOYrao uuje Cy TP CTPAHMIE IyxuHe v/2cm,
a Apyre Tpu IysuHe 2v/2cm - mecToyrao KOJM TPeICTABbA e HAKOCTPAHUYHY
Tpoyrao crpauuue 4v/2cm ox Kora Cy UCe4eHa TpY BPUIHA j€OHAKOCTPAHUYHA

2000. Peurewa 3amaraka 275

TpOyraa cTpaHuue V2 cm (cnmka). OBumM mpeceuror mectoyria je 9v/2cm, a

13v3

MOBPILMHA je 3 cm”.

'AF N

E C. F

Crura y3 3agarak 903 Crnura y3 3agatax 904

905. Mowxe, jep ce jeIHAKOCTPAHMYHM TPOYTao crpauuue 30 cm MOke MOIETATH
Ha 100 jeXHAKOCTPAHUYHMX TPOYIIOBA CTPAHMIE 3 CM, & je IHAKOCTPAHMUHY TPO-
yrao CTpamuue 3 ¢m, Ha TPU Tpame3a uuje Cy TPH CTpamMue lcm, a jenma 2cm
(cnmga).

Cauka y3 sazarak 905

6 6 2

906. U3 2% + — = 10 cnemu 12 je w = 10 — z*. Kako je z meo 6poj, Takas
Y
. 6 . .
je m z2, ma je m 10 — z* meo 6poj. Omasne crenu na je u ” neo 6poj, ma je y
. 6
xemunan 6poja 6, omnocro y € {1,-1,2,-2,3,-3,6,—~6}. Tanaje x> = Elw €

{4,16,7,13,8,12,9,11}, ma y oG3mp monase camo 6pojepn 4, 16 m 9. Cpa pememna
Cy Hakie: AH_@V € A:M, Hv“ Aiwa Hv.ﬂhv |va A|%u leq Awumvoﬂ|wvmvv
Tm—17n 1 Tm—17n 1
. kako j —— < —, 7. 0 < ———— < —, 10 je Tm—1Tn =
907 ﬁwro._mo < 77 < 100" , 7). 0 < 119 100" TO ]
l,majem=5un=2.

908. Aramsa: IpermocTasuMo A4 je 3aaTak peuieH (CIHKA).
Mo ycnosy 3amatka je DF = FE. Yersopoyrao BDEC je tpames, na je FG
IbEroBA Cpeliha NHHUjA, Ohakme caemu g2 je BG = GC.
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278 MaTeMaTHIKA TAKMUYEEA, YUSHHKA OCHOBHUX HIKOJA

6) Ilperxomio yrephena nyxuna je Hajmama Morylia u y cayuajy xama cy ny#um
ABu MN ,cynpoTHO HATHYTe“ , KaJ je[HA O HBUX 3AKIANA CA MO3UTUBHUM CMe-
pom X-oce yrao us unrepsana (0°,90°), a npyra yrao u3 uHTepBamna (90°,180°).
Y ToM ciyvajy ,koca npeunna“ AB ne mome 1a ce UCKODHUCTH 32 ckpalieme myTa
usmeby M u N.

B) Yromuko nyx AB uma menpasan npecek ca yHyTpammomhy IpaBoyraoOnuka,
a nyxu AB u MN cy marmyte Ha MCTy CTpaHy, OHIA Cce npeuyuna AB MoO&e
MCKOPUCTUTH 3a ckpalieme nyTa usmehy M u N.

Hexa je CDE npasoyrau tpoyrao umje ¢y ratere CE n DFE mapanenne ko-
OpIMHATHUM OcaMa, & udja je xumnotenysza C'D npecek myxm AB ca IpaBOyTa-
onukoM. Hajrpally nyxumy umajy camo owum mytesu ox Ti mo T KOjH, MOpex
XOPU3OHTANHMX M BEPTUKANHUX AenoBa canpae nyx C'D. Iysuna Tor myra je
| X2 — X1|+ |Ys - Y1| - CE - DE + CD.

916. Hexa cy p, ¢ u 7 Tpu npocta 6poja koja Tpaxumo. [lart je ycnos: pgi =
7(p+q+7). Hecna cTpana jeaHaxoctu Je memuBa ca 7, ma Kako ¢y p, q, r mpocTHU
Opojesu, T0 jenan oA BUX MOpa GuTu 6poj 7. Heka je r = 7. HaTu ycaos nocTaje
Pq=p+q+7, onakne je pg—p—q+1 =8, ommocuo (p — 1)(g = 1) = 8. Oso
Jemoryhie ako jep~1=1,g—1=8, wmup—1=2,q—1=4, umu p—1=4,
q-1=2,ummp-1=38,¢—1=1 Oxnrosapajyha pemewa ¢y p = 3, g = 5,
um p =3, ¢ = 3. Ocrane ciyyajese He y3umamo y oGsup Jjep 9 Huje mpocT 6poj.
Iaxne, Tpaxenu 6pojesu cy: 3, 5 u 7.

917. Karo je 1!-2-3!---98!- 99! 100! = (1) (1-2)-(1-2-3)---(1-2-3--.98)-
(1-2-3--.98-99)-(1-2-3---98-99-100) = 1100.299.398 497 gg3.992. 100 =
@g.wg.%o.:@%.SJ.N.F@:.@@.Eon@g.ws.ﬁm.:@m.%m.mg.
(1:2-3---49-50) = (2™ .39 . 448 ... 98.99)2 . 50!, 10 tpeba usocrasuru 50!

918. Hexa cy M u NV Temena MHOTOyTJIa, Tako Ia Tpaka oixpebena npasum m u
n, Koje Cy mapanense crpannuama AD u BC nokpusa ueo MHOTOYTa0 (CIHEA).
Hexa je a; jemsa crpanyma , nome* usnommene MUHU]E DATOT MHOrOyria usmeby
Tadaka M-u N u z; u y; HOpMaiHe npojexuuje Ly:x&M a; HA crpakuie AB u
AD. Hexa je, name, a; jemua cTpasuma »LOPIe " M3MOMIbeHe munuje M N u
Zj W t; HOPMAIHE Ipojexumje Ayxu a; Ha crpamuue BC u CD. U3 ocemdenux
TPaBOYrIHMX TPOYrAoBa je af = x} +y? u o = 2} + t2. Yaumajyhu y o63up
CBE CTpaHuUe MHOrOyria xobuja ce jemaxoct Sa? = Yzl + Ty? + T2+ T
Byayhu xa cy cse nyxnu z,,y;, 2;, t; Mame ox 1, 1o je: 7 <,y <y, 2 <z,
w.m < t;, ma je: MQW < MH.\TTMS.TM”N.‘”.TM? =1+14+14+1=4. AM.\F <AB=1,
MTL.).

919. Karo je, no ycnosy 3amatka, <ACD = <ABC u <CAD = <CAB, To je

B A
Tpoyrao ACD cimvan tpoyrny ABC, na je Mﬁ. = N.MI Kaxo je (mo ycnosy
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. AB BD . o
sagaraka) AC = BD, 10 onasze crenu hMQMQ AC - AD (cnuka). Hame, KaKo
. BE . . .
je AE cumerpana <BAC, 10 je m%bn Yok Kopucrelin npeTxolHy jeIHakOCT,
. BE AB e ) exe,
ONABIE CIEIU IA Je BC = AC =D Ha xpajy, npumenom Tanecose Teop

nobuja ce ma je ED || AC, mto je 1 Tpe6ano IOKA3aTH.

A Ty B A D B

Cnuxa y3 3agatak 918 Caura y3 3amarax 919

920. Osuauumo ca n 6poj xammona. OuurielHo je na je n > P._.Bu aKo _”o
n < 3, Taza 6u ce Morno mpesectd Hajume 3 -3 = 9t Cayuaj n = 4 je

Hemoryll. Haume, nexa jen =4 u mmﬂw [HOCTOjU, Ha IpuMep, 13 cannyka ;.ohmm.;.o
Mace, Tj. Mj = Mg = -+ = M3 = 3 t. Tana ce poba He MO:Ke NDEBECTH, Jep
lie no Jupux1e0BOM MPUHIMNY Y _.ohmowm mm:Mmm% Burn 4 cannyxa (13 = 3-4+1),
a Taj KaMHOH Gu OHIA MMao Mmacy 4 - 3= 13 > 3t. Aro je n =5, oHIA om. HA
CBAKM KAMUOH MO/K€ HATOBAPUTU Maca koja je Belia ox 2t a Mama 04 3¢, ma je 5
KaMMOHA JIOBOJBHO.

921. Ilata jemHAKOCT je eKBUBAJEHTA ciaenelivm ;.ohmmmoS:z.?
2% +32%y 4 32% + 4 + (z+y)° +30zy — 322y —3zy® = 2000, 2[(z+y)* —1000] -
3zy(z+y—10) =0, w??r@lHov:alrwvwio?.*.slzogIwaﬁalrwlwov =0,
(z+y —10)(22? + 2y* + 20z + 20y + 2y + 200) = O, ?iLoEaiow +(y+
3 SN 2 2 Yya 0,2
10)% + (z + va +mww_ = 0. Kako je (z +10)> + (y + 10) .+Aa+ wv +7v* >0,
(ne mory cBu cabupI UCTOBPEMEHO OUTH jeNHAKM 0), 0jex+y—10=0.
922. Hexaje n2+3" =m?, m€ Z. Tama jem?—n® = 3", 1j. (m+n)(m—n) =
3", ma MoKeMo pa3nukoBaTH crexelie ciyuajese: |
(1) m+4n = 3", m—n=1, onaxre je 2n = 3" — 1. Hexa je f(n)=3"-2n-1.
Tama je f(1) =0, f(2) =2, f(3)=20,...,u f(n) >03an=>2 Ounasne crenu
Ia je jemHo pememe 1 = 1. . B
(2) m+n = 3""!, m—-n =3, omaxne je 2n = 3v=1 — 3. Hera je g(n) =
3»=1 —2n — 3. Tama je g(1) = —4, g(2) = —4, g(3) =0, g(4) = 16,..., u
g(n) > 03an >4. Onabge cre Ia je jelHO pememe n = 3.



‘T=q‘0=oaf o1 ‘alun 190g © ‘9 ©1 guLraxr gg(Qg of o¥eyd ‘48
20 HENUIY qoQZ eunrgo udalodg mumral ggoz = g - L8 U 1007 = £7 - 18 Ao oxey
"18 D gUIdY arAQ er vadl gpQy en ‘uidodu ommeleef L5 gz u ¢ usalodg 'ge6

owenral 1IH1igly 1 €6 Mervres €4 eauI))
er1fodr snmredrd 84d Ao v ML) BUNRYO ‘UH g v v
-derfroun IHHlg n lggly ‘yy ) ngorafods
£5 01 ‘09 = 1DO1g> = 1gglv> = Wy D>

4 ,HD
nzr—v =y = lgn = yg ‘t = Do
=1gg = lyy af oveyy “(exuud) Hgy erafodr ig
JoHrMHedId0MeHYa[ enunedid v of e¥el] "LE6 4
‘uL g6 ee aloedeH vr ©gadl RIOLOL Bl ‘CE'E = CL'G — 47+ &' L1 = & OHIOHTO

Cr+TIiI=T+ Mo. af ere, “ederon x ve ardvden er ©Qadl RIrOLUOL ©IOY] "9L6
T .

2=z - =1(¢-)-)—¢-8—]| "ge6

‘¢ u § ‘¢ nadlodg unaxredr £o 01 ¢- ¢ -7 -7 = 09 of r woduego » 'F¢6

‘g = ¢ eddun eHowedr of oL ‘9103 + 9+ 1 ® ‘¢ ®D

nanaar AOME F+ 9+ T U+ 09+ [ odey] g Uy § urm () vedomn x of e ‘peou g

®0 ‘orMe]y ‘7] ®0 audrar uiug vdow x9y fodg oL 71 ©d osmaaY afum g ouer] ‘71

3 08U%aY. 100F - 000Z @[ 01 ‘0007 £ ¥ © ‘1007 £ wrdred ¢ oo er wodusgo ) "ge6

" T16o€T = ,008 = ,10TT — ,100Z = ,1,0¢ —,1007 = © — ¢ ®< g ov1f of uysg 'zg6

‘01 9goder enn vdorifodr eu ‘oeifodr A{£Gadro oxmer ndr sreisoadu

wAr £[£Qadro odnel ear e woduego ) 0l =1+ Z + ¢ + ¥ enm mely ‘186

d3¢e‘'dD>{{et}} ‘d>{z‘e} ‘d 31 enusqdaz £o vHBR], ‘0L6

"T11 198 uyoalen © ‘g9z 1111 of nwenley *626

_ '€ =866 — 100T "8C6

"¢LT = 0§ + 7gg ec niudeno egedr weduged naLdyr (9)

6L = 0S1 — 7gg et uinuend voads yeduged nifdyy (©) Lz6

FUWGLST = JW00VT — (W GL6E
= D) — Ut G16¢ of dol ‘,wr 6261 e eyos of vimudosy JoxdIONMM eHUmMAEO]] "9Z6

28009412 00T = Z : 00T
u o 21 00g of ongadio]] “wiog = (wi¥g + w9y) - g of srmeqg WHQQ *CZ6

YHHII'OI "100Z

‘6 =wn ¢ =a af er alfnfuyes
wodoegodu 9y aryero ‘¢ S a S 1efen ‘g Samrord 0> (g —a)e fL QS ag— e

HeEme '] < U ag > ¢ f1'g < & — g Y ag — 0+ 097 = 28 [L

‘ng—.n)1 = g 92 vlugor eeedsn Jowrandon wodean(odn T AT+ 0L — aw
8¢
4
¢ 4 4 4
=z o= — o= f1 ‘x) — o —f . = ¢ x4+ —
4
i T — 07+ ———
HIOID drger() W = QN ) - % u T — ,og of enunfossy aui
T ——
IR

-odn exendy wragou fodg ‘ng = w. :of ere], ‘evensr gurodu enunloger oY

-ogon (odg x ©> u enunloger (odg a ed ‘ewenor fodg ui 0 OWMRRHEQ ‘PZ6

"‘MLIRERNOY 01regadl
uafomm ‘yg T yy ol ol ‘gg T Y@ ¥ @ 3 v odex en ‘Afenerson y u O
odMbeL 90 0L (A + )7 = JOOP> = VO 4 (Y 9Mhel 010K €1 M¥AT JHIHIIHRL)
dv = vD ol ovey “(fi+2)g = (dFJ> + OITP)T = J'04> + OlOTP
= (d70d> — O'OFP — J081) — o081 = d'OOP> — o081 = Jy OP> o er urerd
orger(Qy “(drmodHel L2 gy U DY) gV T OO ¥ OV T J10 of dol ‘nesuior
aorer of J1OHY orvifododaion ‘awely (A + )z = JOOP> of eu ‘(ewmmeds
WHHICWAOH €0 MEOLIA) T = JH P> = JGNP> ‘A = HAF> = Jad> of oL
‘@44 erifodr deisenoxdo 37 wdner of oey (J7 >+ AOP)T = JOOD (L
‘(maomdodudon u maredinen) JTOPT = JOOP ‘YT 3 O ‘JO = Oq °f ere],
"d MO erifododish 040 JoHROHIO BIAAY dernoN () of eMOJ "HeEMIdL J 3P
oelfododidn of oL ‘i womHRodn weH UEoKIf 0N ‘06 = JJTD> = JOF> of
ovey A =gIPOp ‘T = JHJ> OMenco ommrdag -(ednud) vifdufron iorer

derwon 10 of ewon u {y} = OJ U T # {d} = d0 U OF of vy ‘€76
€26 Merewes &£ eduI))

D A qd 4

;M%ﬁ

"1ooyeHYafon Arer Alegesrogores ulod ‘| < w ‘u veslodg XUION oMU CWAH B ‘()
r0 oyoa ¥ouk of oxm ‘Uz — £¢ < (u)y of ew ‘zg < (1 —, ImmV ZEUT < T1—4_z8
afor ‘y S u ol owey ug — (1 —,-28) 28 < (u)y [T ‘Uz — 26— 4_,& < (u)y
of erey, ‘ug — & — ,_.& = (u)y of ey & — y—uf = ug of swgery |
<Yg-—u fLyg<u L'y—-u>ynm,g=uv—-w'_ ¢=utw(f)

RIOMII XHHEOHDO RMUHOhA RHORMWIRL RMRHICWAIRJN 082



282 MareMaTuuKa TaKMUUEHA YUCHUKA OCHOBHUX LIKOJA

m,w@. Heka je 6poj nnanupanux %Mmmsxm . Tanga je 6poj ApUjaBBEHUX YUECHUKA
. 11 8
-ola.m Ha 3MMOBAE je OTHIIIO I Me = ma yuenuka. Pememe jennauune
8 . .
z—-8= ws je z = 72. Hakne, 6poj miaHupanux yueHuKa je 72, a Ha 3MMOBatbE
je ormmno 64 yueHuka.

-3+y3 3+ V3
3 2 1 o0 1 2 3

Crura y3 3amarak 940

940. Koucrpymwe ce ayx jemmara /3 = /22 — 12 kao kateta IpaBOyTIOr TPO-
yria 4uja je xumoTeHysa 2, a mpyra xarera 1 (ciamka). 3atum ce Ha 6pojeBHOj
NPaBoj OX Tayaka 3 M —3 HAHECE ¥ MO3UTMBHOM CMEpPY HyX jemHaka v/3.

941. Kaxo je 21'% = 31%. 712 3 544 = 2. 27* = 21. 312 y xak0 je 712 > 2% 10
je u 2112 > 54%

942. Hexra je ABCD mpasoyraonuk, ABE jemsaxocTpanuauu Tpoyrao, F u
G npeceuu nyxu BE u AE ca CD u nexa je H nopManHa OPOjeRIuja TauKe
F ua AB (cmmka). Tama je FB = 2v/3cm kao crpanuna JeIHAKOCTPAHUYHOT
Tpoyraa sucue 3cm, a xyx FG = (6 — 2v/3)cm. O6um tpanesa ABFG je
O = (12 + 2/3) cm, a nospumna je P = (18 — 3v/3) cm?.

bq\/wq D

A H B A B
Canra y3 3apatas 942 Cnuka y3 3apaTtak 944
943. Kavo je /(1 - V22 +3 =1~ v2[+3=v2-1+3=2+2, 10 je
a=1lub=2.

944. Hexacy AB u AD pelioM OCHOBAIA U BHCHHA je THAKOKPAKOT Tpoyrna ABC
(cmura). Tpoyrao ACD je jemHakokparo-npasoyriu. Kopuctebu Iuraropuny
Teopemy nobuja ce: AD = 3v2cm, a NOBpUMHA TPOyria je 9v/2cm?.

2001. Pemewa 3amaraka 283
4
945. Heka y apyroM uyaky mma T kmiorpama meliepa. Taza y npsoM uma w.ﬁ a
eheM 425 »H kuorpama. Pememe jemuaumse z + 4 + 425 4 64.2 je
T ——=-=IK - -+ - -z =04
y e 100 5 P JeR 57100 5 )

z = 30, na y npsoM yaky uMa 24 kg meliepa.

946. Pacropen nevaka u Aesojunua moxe 6uru: MABEMAMA miu AAMAMAM.
Y cpakoM oz 0Ba XBa CIyYaja Iedalli ¥ IEBOjIMIEe MOTY CeCTUHamo 3-2-1=16
HaumHa, Na je 6poj TpakeHux HauuHa 2-6 -6 = 72.

947. Tpoyrnosu CDB u ADC umajy jexsaxe yriose (yrioBA Ca HOPMAJHUAM
Kpanuma) u 3210 cy caudnu. 3ato je CD : BD = AD : CD, oxnaxne je CD? =
AD-BD.

948. Jlujaronara AC ocuose ABCD xBagpa je AC = 25cm (cnuxa). Vsnua
CC je BucuHa jemHakocTpanuusor tpoyraa crpauuue 2 AC u 3aro je CCy =

thKmM, 7. CC, = 25y3cm. Ilakne, V = 4200v/3cm® u P = (336 +

1550+/3) cm?.

v

B C

Crnuka y3 3anatax 948 - Caura y3 3amarar 949

949. Heka cy a u b crpanune npasoyraosuka (cimuka). Ilonykpyrosu Hal muMa

. . a b
MMajy NONyNpeYHHKe jelHake ~ U -, & NOAyNPEYHUK OMMCAHOT KPyra OKO MpaBo-

2 2
. Va2 +b? _
yraonuga je ———. 36up mOBpWIKHA MOJyMeCena je jenHak 36upy MOBPUIMHA

IOTYKPYTOBA ¥ NOBPIUKMHE MPABOYTAOHMKA YMaeHMM 32 MOBPUIMHY KPYTa ONMHUCa-
2

m l H l
monomonvmmownmomsmwwn AWV A+ WV :+gl 1 T\gm + %vo AHQ@.

950. Ymamenux Tpeba cMamwuTH 32 4567 — 1234 = 3333.

951. Heka je y Tpeliem maBumony 6uno z msneTHwxa. Tama je y mpsoM buio
z + 12, y npyrom z — 14, a y 4eTBPTOM Z M3METHUKA. 10 je YKyNHO 4r — 2
w3neTHuKa, ma je 4z — 2 = 430 wiu 4z = 432. Hakne, z = 108. Ilpema Tome, y
IIpBOM MaBUBOHY je Guno 120 m3neTHura, y Apyrom 94, a 'y Tpehiem 1 4eTBpPTOM
108 u3neTHUKA.
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Nma _SN.HQ_SN.HSIXN TaKMHUYeH>a YUYe€HHMKa OCHOBHHX IIKOJa
666 667 — 1 1 1333
. . j = —— = —{——— = -1 —_— mw = —-—— =
967. Hexa je a 667 (67 * g7’ 1334
A;&LvlL+ 1 o - 1998 _ %87&1 - 3
;“HK - 1334 “ ¢ 7 T3001 2001 2001
I_+%. Crems xa je a = ¢ > b.

968. IIpsu 6poj je 40, a Hexa je npyru 6poj x. Tana je tpelim Gpoj 40 — x;
ueTBpTd 6poj z — 40 + x = 27 — 40; netu 6poj 80 — 3z; wectu 6poj 5z — 120;
cemmu 6poj 200 — 8z; ocmm 6poj 13z — 320 u mesern 6poj 520 — 21z. Haxue,
920 — 21z = 100 mm 21z = 420, ma je T = 20. Ilakme, 4IaHOBM Hu3a cy
40, 20, 20, 0, 20, —20, 40, —60, 100.

969. Kaxo je 360r ommoca yriosa y PoMby ¥ 3 ocobune xa cy cycemmm yriosu
CymneMenTHH « + 3o = 180°, To je 4o = 180°, ma je yrao @ = 45°. Axo
ca h obemexuMo BucuHY poMBa, Tana je cTparmma pomba o = hv/2. Kako je
P =+Bcm®u P = ah, 10 cremn na je vVBem? = hy2 - h, na je h = v2cm.
Tana je a = 2 cm, na je o6um pomba O = 8 cm.

970. [a 6u ce peumna xata jemHaquua MOpajy Ce MPEeTXOZHO PA3MOTPHUTH Ka-
PAKTepUCTWIHA UHTepBanM: T < 0; 0 <z <1lul < z. Y IPBOM UHTEPBALY
jemawnna je r — (x ~ 1) =24z, majez = —1 n pelrerme NpUNaja HHTEpPBALY.
¥ uurepsany [0,1) jemnaumna mocraje z — (x~1) =2-1z u pewene z = 1
OHLTeMHO HE MpHIAJa NOCMATPAHOM UHTepBAny. KoHauo, y mutepsamy [1,00)
jemwauuna je z + (z — 1) = 2 — z u pemene z = 1 npunaia marepsary. Naxme,
pemrewa fate jemHauune Cy I = —1 u 75 = 1. Konauso, npoussox KBAApaTa
pasmuke pemrera M 36Mpa KBaZpaTa pelema je: (—1 — 1P(1+1)=8.

2 -3z

f > 1 eKBMBAJICHTHA je Ca Heje [HAYMHOM
12241 o ¢ o (12041 > 0w —2241 > 0 122+1 <0
MWAlmH+CV . Cnemu maje (—12z+1>0u -2z + ) mm (~122+1 <

1 =2z +1 < 0). Tpaxene spenocTu IDOMEHIBHBE T Cy: T < W um x> W
972. Kaxo je nepudepujcku yrao jenax omrosapajyhiem yriay usmeby ranrente
1 TeTHBE MCTOr Kpyra, 10 je <MAB = <NMB u <NAB = <MNB (cmuka).
Tana je KMAN+<MBN = <M AB+<NAB+<MBN = INMB+<MNB+
<M BN =180°, jep cy 10 yriosm Tpoyraa M BN.

971. Ilara Hejemuaunna

973. Hexa je ABCD patu Tpames u mexa je Tpamena xyx PQ = z (crura).
Hexa je h; Bucuna Tpamesa ABQP, a hy Bucuma Tpanesa PQCD. Heka mpasa
Koja caipxu @ 1 koja je mapamemsa ca AD cege npase AB u CD pemom y
Taukama E u F. Tlo ycnosy sazatka je Papor = Ppgcp. Iobumja ce ma je

a+ b . h
a\: = +H3. Oxasze je M._._..M = b|w

5 5 Kako je Tpoyrao EBQ cnmuan ca

2001. . Pememwa 3anaraka 287

-z h " h z—b . at+x z-—b
tpoyraom FCQ, To je 2 =2 um 2 = . Hame je

-6 ki a-—z b+z a-—1z’
najer = lw|

A a E B

Crnuka y3 3agarak 973

Cumka y3 3anatak 972

974. Heka je mpecek xouke ABCDA; B,C;D; ca AaTtoM paBHM jeIHAKOKDAKU
tpanes BCyNM, rne cy N nu M peroM cpemuura usuna A, Dy u A A (cnuxa).

av?
Ocuoruie tpanesa cy BC; = av2u MN = —5 & Kpawi cy BM = C|N.
” 0 a\? 5a?
Kako je BM? = AB? + AM?, 10 je BM? = a® + A.m.v = 3a BucuHy h
_ ) s mpr BC,-MN _ a2
tpanesa BC1NM paxu h* = BM*® — BP®, rne je BP = 5 =3
‘ 50> 2a% . 3a N . .
(cnuka). Kako je h? = ERETE T0je h = ok [oBpumMEa Tpa:KeHOTr IPeceka
l vai /2
. m9+>\:<: 0 ¢ ie P Hn 2 3a _
je Ppeywm = ——————h. Oxasze je Ppcinm 5 N
3av2 3a _ me
4 922 8
bw \Q_
N
Ay By - M N
M D c h
A B B P Dy

Cmnka y3 3anarar 974

975. 3a Hymepaunjy jeaHoundppeHnx napHux cTparuua ynorpebe ce 4 nudpe. 3a
45 mapuux asommpeHnx cTpaHuna ynorpebu ce 45-2 = 90 nudapa. 3a 100, Ho.m,
104, 106, 108 u 110 crpanuny ynorpe6u ce 6 -3 = 18 uupapa. Hakie, ykymHo je
norpebro 4 4+ 90 4 18 = 112 mndapa.
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290 MaTeMaTHUKa TAKMHUEHa YYEHNKA OCHOBHMX UIKOJ2

73 < 11z < 91. Cuemn na je x € {7,8}, nakne T = 7, ma je m y = 7. Yosex je
poben 1977 romune.

990. Karoje 9 —4v5 = (2—V5)> 10 je A = 1/(V5-3)2 + V9—4V5 =

VG -3+ 1/(V5—-2)2=3-V5+V5~-2=1, na je anreGapcka BpemHOCT
JATOT U3pa3a panuoHakaH 6poj.

991. 36up uudapa 10 uMajy cuenehe qersopoundpene komMOuHanMje Ca pA3IMIM-
TuM mudpama: 0+1+2+7 = 0+14+3+6 = 0+1+4+5 = 0+2+3+5 = 1+2+4+3+4.
IIpsa, npyra, Tpeha u ueTBpTa KOMOUHALM]a uMajy 10 3-3-2-1 = 18 yeTBOpOUK-
dpenux 6pojesa, jep Hyna He Mo:xe GuTH mpBa WKUGPa, & MOCTembA KOMOUHAIM]A
cagp&u 4 -3 -2 -1 = 24 6poja. Ykynau 6poj TakBux veTBOpoUMdpenux Gpojesa
je 18 + 18 + 18 + 18 + 24 = 96.

992. AKO mpBM MHOTOYra0 MMa ™, & ADYTH N CTPAHHUUR, OHIA je OUMIIIEIHO
— 2)180° - 2)180°
(m = 2) : (n=2) =3:2wm 3m(n —2) =2n(m —

6m H@:glgz. Hmmw jemn—6m+4n =0. Crexu &a je mn—6m+4n—24 =
—24, ma je (m+4)(6—n) = 24. Naxne, m+4 € {1,2,3,4,6,8,12,24}. Y cnosuma
3aJATKA OUUTIeNHO OXroBapajy camo spejsoctt m = 4, m = 8, m = 20 n
ogrosapajyhie spexsocta n =3, n =4, n = 5.

2), na je 3mn —

993. TpaxkeHa NMoBpIUIMHA j& jexHaka 36upy noBpluuHa npapoyraouuka ABEF u
tpanesa BCDE (cmuxa). Iaxre, nospumua je P = 6(1 + v/2) cm?.

D C
c 2D ‘
2 2
V2 1
B £— N E P
2 2
4 2+ 2v2 P
H G A B

Cnuka y3 3azatax 993 Curuka y3 3axarak 994

994. Kako je M N cpemwa muauja Tpoyraa ASD To je M N mnonoBuHa Kpaka
AD, na npema Tome u kpaka BC (cmuxa). Tpoyrao BCN je mpasoyrau, ma
je Temumua nyx PN jemsaka monoBunu xunotenyse BC. CnudHo je um TpOyrao
BMC upasoyrnu, nma je emmﬁEmm nyx MP _mhmm:.,p nonoBuHK xunorexnyse BC.

Haxne, MN = NP = iwllmQ

995. Hexa je x 6poj Taunux 3ajzaTaka, y 6p0j HETAYHUX 3aKaTaka M 2 6poj
3aJaTaKa Koje ydeHnk Huje pemabao. Taxa je z +y + 2 = 20 u 8z — 5y = 13.

2001. Pememwa 3axaraka 291

Pemapamem npyre jeanayune xobuja ce xa je z = 6, mm z = 11 unn ¢ =
16. Oxrosapajyhe Bpexsocts cy 7, 15 u 23. OuurielHo je xa mocienme JBe
moryhmocru mucy moryhie, jep je x + y > 20. Hakne, jexuno pememe je = 6,
y=7Tuz="1. S

a 30
A 90 D B

Cnuxa y3 3apatak 997 Cnuka y3 3axaTtak 998

996. (a) la 6u npase Guie napaxente mopa 2m — 0.5 = 7m + 2, omakze je
m = 0.5. 5 )

(6) M3 ycmosa 2m — 0.5 < 0u 7m + 2 > 0 mobuja ce xa je -5 <m< T

997. Tpoyranosu ABC u BCD cy canusn (06a cy IpaBoyria ca OmMTPUM yriIoM
@) (cnmka). W3 canmunoctu je AB: BC = BC : BD namn 120 : z = : 30 nau
z2 = 3600, na je z = 60m.

2
998. Axo je mBuMua nmpaMmuie T, ouua je AS' = ,f\l uSS = /\W (cnuka).

Taza je SM = M S' nmonosura Te 1y#%u Ia je, movsgmﬂs IIuraropuey Teopemy,
2

2 2
x~ z” z~

§>mugmou - Tama je x:SN.TmNSNH S t5 = awu>mw,anmw
0CHOBY 0OpHyTe Emgnovsmm TeopeMe 3Ha4M Ja je e@oum,mo ABM npapoyrau.
999, Yuenmka mecTor paspena 6upamo wa Tpu HauyuHa. OCTANA TPU UIAHA
exune GupaMo Mo MPUHUUIY: 1 cenMak M 2 oCcMaka; 2 ceaMaka ¥ 1 ocMak UK CBa
3 cemmaka. To je pemom (4-5-4):2 =40, (4-3:2) -5 = 30 unu 4 HaumHa.
IIpema ToMe, exuny je morylhie msabpary na yxymuo 3-(40+30+4) = 3.74 = 222
HAUMHA.

1000. ¥ macu mmenuue ox 4 250 kg, soxne je 20%, xaxne 850 kg. ITocne cymema
MUIeHMIE, MAca IMeHune je cMamena 3a 250 kg, nakne octalo je jour camo 600 kg
BOZe. BIasHOCT MIIeHMIE TOCTe Cymema je, maxue, 600 : 4000, 1j. 15%.

1001. Heka je 70-a+21-b+15-c—n = X. IIpupoxnan 6poj n npu gememy ca 3
Jaje OCTaTak a, na je n = 3p+a, wro 3Haun ga je X = 70-a+21-b+15-c—n=
69-a+a+21-b+15-¢—3p—a =69a+21b+ 15c+ 3p nemus ca 3. Ha cruvan
HauuHE ce, kopucTehu ymmenuny 1a je n = 5q + b, ogHocHO n = Tt + ¢, TOKa3yje
na je X memmso ca 5 u 7. Ilpema ToMe, X je memus ca 3-5-7 = 105.
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294 MaTeMaTuka TAKMUUEHA YYEHUKA OCHOBHMX IIKOIA

HErOBOr MECTA Y BPCTH. Kako je mo ycrmoBuMa 3a1aTka Tk coucrantHO
. T +2k—1 ’
Toje ——F M Hax M
j oI M aKie, Ty = T M Amw 1), majexy+xa+ - -+o99 =
. M
800, anu je w1 + 22+ +Tog = 7 C+w+ -+39) = Hi\&»oonwoo.
.M . -
3Hayn na je 1= 2, ma je z12 = 2(24 — 1) = 46 Gombonua.

1011. Hexa je Ha TypHHpPY y4eCTBOBAJIO m MajCTOpa v Benemajcropa. Usmeby

BIX je OMUrPAHO MV mapTuja. Ykynad 6poj oMdrpanux NApTHja HA TYDHUPY je

(m+v)(m+v-1) YPHAPY
2

je 4mv = (m + v)®> — (m + v). Onasne je 6poj yJyecHMEA TypHHpPa M + U =

(m +v)? lg3e13k+m3e+emI#Sensmlmse.fem =(m—v)%

W3 ycnopa 3amatka je 2mv = (m+v)(m+v—1):2, na

1012. Hexa je s nyxmua moamm :EEm narte mupamuge (cmuka). IIpecek je mpaso-

YTA0HUEK YMje CY CTPAHMIE .m. u m O6uM npecera je makie a+ S, & NOBPUIUHA — s
) a® / a? t
Kaxo je s = 4/ H% + 5T je obum upecexa O =a + ¢/ H2 + .wl a MOBPIIMHA

2

a a’
P=—4/H? + —.
4 + 3

N

Y

C a A
Cauxa y3 3amatax 1012

1013. Hewa ¢y D u E nozHoxja mopmana u3 Tauxe C pegom Ha OA u OB u

nexa je OA = OB = OC = r (cmmxa). Tama je <OAB = <OBA = 45°, 1

je 36or mapanemmoctu myxu AB u PQ u <OPQ = 4OQP = 45°. 3aro je
PC? = 2CD? u CQ® = 2CE?. Tana je PC? + QC? =2CD? +2CE? =
2(CD* +CE?*)=20C? = 27r% = AB?.

Hoﬂ.ﬁ. Hera je Moryhe HampaBuTé pacnopen Taxo 1a 36Mp CBAKA TPH Y3ACTONHA
6poja nuje Behwm oxn k. Hexa cy y toM ciyuajy mate muppe pacmopebene ma
crepeliu HAYMH: a1,s, . .., a1p. Tana je ounrnexno (ay +as +a3) + (as +as +
as) + (a7 +ag + ag) < 3k, a onasze je (a1 + a2 +a3) + (ag + a5 + as) + (a7 +
ag+ag)+ayp < 3k+ajp. Kako je mepa cTpana nperxonme HejJeJHAKOCTH jeaHAKa
45 0 je 45 < 3k + ay¢. Hobujenn ycnos Mopa na Baxu 3a CBaKy MU(PY ma U 3a
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a10 = 0, ma je k > 15. IIpema Tome, ycnos (a) Huje moryh, a ycnos (6) je moryh
¥ jeiaH Takas OpUMEp AAT je Ha CJIMIM.

2N

AN

O D AP

Ciuxa y3 3amarak 1013 Crnuka y3 3anatak 1014

1015. Ouwrnexso je a = 3b, ma je a 6poj xoju je memus ca 3. Kaxo je 6poj a
nemus ca 3, TO je u 30up werosux mupapa Iemus ca 3. [daxne u 36up mugapa
6poja b (koju je jemsax ca 36mpom mudapa Gpoja a) je memus ca 3. Hakne u
6poj b je memus ca 3, ma je b = 3k, mro 3mayu Ka je a = 3- 3k = 9k. Onasue
crexu 1a je 36up nudapa 6poja a Zemus ca 9, WTO 3HAUM M LA je 30up mudapa
6poja b nemus ca 9, omsocHo ¥ 6poj b je memum ca 9. Kako je b = 91, To je
a=23-91=271, mro je u Tpebalo HOKA3ATH.

1016. Ox monohyu ma 10 mO;He BeNKa Kasapka mpebe 12 mymux kpyrosa. &
CBAKOM KpYTy, CeM y IPBOM, lie Ce NOKJONMTH MAjla U BENMKA Ka3aibKa, IITO
3payu na he Gutu 11 nowzmam?m Ta now:mmmmvm he nm @mwusuommex HA' ommwsx

2 7
W catu. [laxne y Hllv mlim winv Al.: mlwk alv .NIF ml.v
ol: 5|~:= :I.:l 12 h.
1017. H@ou:,mo AA'B je npapoyrau, na je CyA' K0 XUNOTEHY3MHA TEHKHUIHA
1

Iy# jeNHaKa — \»m (cnuxa). Cnuuno je u C1B' = l\»m.

Kako cy evowgomn ACB' u BC1 A’ ._mbmwwo%mw: 10 je <AC, B' = 180° — 2a,
a <BC; A' = 180° — 28. Tana je <A'Cy B' = 180° — (180° — 2a+ 180° ~ 203) =
20+ 28 — 180°. Kako je o+ 3 = 120°, 1o je <A'Cy B’ = 240° — 180° = 60°, na
je AA'C) B' je HaKOCTDaHIIHY.

A C1 B A P B

Cauxa y3 3azatax 1017 Cruxa y3 3azaTak 1018
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298 - MaTeMaTH4YKa TaKMHUUeH>a YUeHUKR OCHOBEMX LOKOJA

(6)3an=17je2+3+---+17 =152 =2-2-2-19, ma je: ?ISQIS?IC =
2.2-2-19. Omasie ciemd na je ¢ — 1 > 19, tj. ¢ > 20, mTo Huje Moryhe, jep
mopa b6uru ¢ < 17. Hakne, cny4daj n = 17 HeMa pelIema.

1027. Hexra je Pappg = P1 (cimka). Tama je Paapq = 2P. He-
k2 je Paags = P> w Pagrs = ©. Tama je Pacur = Paans = P u
Papmr = Pacns =2P1, a Papqr = Pacrs = Pa.

Kaxo je Paapr = 2Pappr, 10je 2P+ P +z = 2(P + P,), na je x = Ps.
Cunano je Paapc = 2Pagpc, Tj. 5P+ 2Py + 1 = 2(4 P, + P2), wro 3xHayn
rajexr=3P.

Kako je Tem? =9 P, +3 P, +z = 3z + 3z + 7, 10 je z = 1cm® = Pagrs-

1028. Kako je DP = DN u EP = EM (raureutse nyxu), 10 ¢ OancpE =
CD+DP+PE+CE=CD+DN+EM+CE =CN +CM (cnuxa). Tana
je Opapc =CN + AN+ AB+ BM + CM = Oacpe + AN + AB+ BM =
Oacpe+ AR+ AB+ BR=2AB+ Oa¢cpe- Aro osnaunMo AB = ¢, ouna je

ABCuCDE c n&ﬁE:m.m.ﬁmIE
Oacpe = 25— 2c. Tpoyrnosn u y o T Ospc

9

-2 ) 1 1[s* . 8\?2
OJHOCHO, - Eu omakne je T = —(cs —c*) = - EM - Ae - lv g Mak-

c 28 s s 2

) . 8 S
CHMMAJIHA BPEITHOCT T J€ Ng 3acC = ¢

5"

A R B

Cunura y3-3amarak 1027 Cunka y3 3azatak 1028

1029. Hexa je a Gpoj Koju He y4ecTByje y HyMepauuju u s 36up 6pojeBa kojuMa
Cy HyMepHCaHAa TeMeHa jemue cTpame kouke. CBakO TeMe je 3ajeIHHYKO 33 TPH
crpae ma je 65 = 3(1+2+ -+ 9) — 3a, onakne je 25 = 45 —a. Oxnasze ciremu
Ia je 6poj a HemapaH, na kako Opoj s Huje mesUB ca a, To U 6poj 45 Huje nemuB
caa. Hakne,a =17.

1030. Ilpermoctasumo, 3a moderak, na je a < b < ¢. Youumo, 3aTuM, Ha je
23 = 1 (mod 9) unu 25 = —1 (mod 9) wmz z° = 0 (mod 9), 3a cBaro T €
{0,1,2,...,8}. Taxobe je 2001 = 3 (mod 9). Kopucrelix ycnos 3amaTka, cremd
xaje a® +b% + ¢ =3 (mod 9), ma Mopa butu a® =1 (mod 9), 6> =1 (mod 9)
uc® =1 (mod9). C obsupom na je 13° > 2001, o jea < b < ¢ < 12, ma
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6pojesu a, b m c mpunanajy ckyny {1,4,7,10}. Ilocne kpahe mackycuje, nobuja
ce na je jemmua moryhuoctr @ =1, b = 10, ¢ = 10.

Onasne cnemu ma cy pemema xare jemsaduse: a = 1, b = 10, ¢ = 10; a = 10,
b=1,¢c=10ua=10,b=10,c=1.

1031. (a) IpermocraBumo xa moctoju tauka M € CL taxsa na je <M AC =
<M BC. Karo je <ACL = <LCB, 10 je <AMC = <BMC, na je AAMC
cnnyan ABMC. Kaxo 0BY TpOyriIoBM UMajy u 3ajeaHudxy cTpanuny MC, 1o je
AAMC =2 ABMC, na je AC = BC, mTo je CyNpPOTHO NMPETNOCTABLE 33,IATKA
AC # BC, na je tBpheme noxn (a) Tauno.

(6) IlpernocTasumo Ia MOCTOjU TAHUKA

M € CH rakBa na je <M AC = <M BC (cau-

ka). Hexa cy My u M, pemoM nmomso:ja HOp-

mana u3 M wa AC u BC. Kaxo cy Tpoyrio-

Bu AM M, u M BM» upasoyrmu u <M; AM =

A<M BM,, 10 Bau AAMM, ~ AMBM,, B
MM, AM . H

na je MM, — BM (1). Tarobe, xako

cy tpoyrnopu CMMs u ABC mpaBoyrim u Mo

AMCM, = <CAB (ka0 yrioBu Ca HOPMAIHMM

kpaumMa), 1o Baxu ACM M, ~ AABC, ma je C M A
MM, BC o .

C — AC (2). Crnuxa y3 3agarax 1031
o . . . AM  AC

Kaxo je >Mw>m = NMMWT 10 KopucTehn jemmaxocty (1) u (2) cnenn B = B

0JJHOCHO ac = BC Kako je u <«CAM = <M BC, 10 je AAMC ~ ABMC.

Onasne ciemu <BCM = <ACM, na je AC = BC, a T0 je CynpOTHO mpeTIo-
crapuu AC # BC. 3naun, <M AC # <M BC.

1032. Hera ce DF ut EG cery y tauxn M {cauxa). Kopucrehu ycnose 3agaTka
ciem 1a je <DME = <GMF = 120°, na je uyersopoyrao AGM F TeTuBan.
Onasre cnemu na je <GFM = <«GAM u <FGM = <F AM, xao nepudepujcru
yrunosu Haj ucToM TetusoM. Karo cy DF w EG cuMerpane yrinosa, 1o je u AM
cumerpana yria, Tj. <FAM = <GAM, na je <«GFM = <FGM u AFGM je
jemHakokpak, na je FM = MG.

Hame, nera je tauxa N € ED takpa 13 je <KNME = 60°. Tama jeu <DMN =
60°. Kako jeu <GMF = 120°, 10 je <F M E = <DMG = 60°. Kako Tpoyrrosu
FME v MNE wmajy 3ajemsudky cTpatuny EM u jeasaxa mBa Hakerma yria,
TO ¢y ouM u nmoxymapuu. Cmuuso je u ADMG =2 ADNM. Onasre ciexm 1a
je Pampe = PanmEe + PapNnu = Parme + Papem, Paper = Pampe +
Nub?:m.m, u WDUMQ = TDEU@.TNUDEQU. Omm&vmﬁwoz OBUX .Hmhmm;doﬂs hO@S.HmZO
Paper + Papec = 3 PaupE.
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